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ΠΡΟΛΟΓΟ΢ 
Ρςα πλαίρια ςξσ μαθήμαςξπ ςηπ εοεσμηςικήπ εογαρίαπ, αρυξληθήκαμε 

αουικά με ξοιρμέμεπ βαρικέπ ιδιόςηςεπ ςχμ αοιθμώμ (ποώςξι  αοιθμξί, ςέλειξι, τίλξι 

κ.α.) και ξδηγηθήκαμε ρε ρημαμςικά ρσμπεοάρμαςα ρυεςικά με ασςξύπ. Δπίρηπ, 

αρυξληθήκαμε με ςημ ιρςξοική αμαδοξμή, δηλαδή ςημ αματξοά ξοιρμέμχμ από 

ςξσπ μεγαλύςεοξσπ μαθημαςικξύπ από ςημ αουή ςχμ μαθημαςικώμ μέυοι ρήμεοα και 

ςα μεγαλύςεοα έογα ασςώμ. Λέρα από ςημ ξπξία γμχοίραμε ςημ ζχή ςξσπ, ρςημ 

ξπξία κσοίαουξ οόλξ διέθεςαμ ςα μαθημαςικά.  Δπιποόρθεςα, αματεοθήκαμε ρςξ 0 

και ρςημ ιρςξοία ασςξύ από ςόςε πξσ αμακαλύτθηκε μέυοι και ρήμεοα. ΢ξ 0 είμαι 

έμαπ αοιθμόπ ιδιαίςεοα υοήριμξπ, η  ύπαονη ςξσ ξπξίξσ διεσκόλσμε πξλλξύπ 

μαθημαςικξύπ. ΢έλξπ, εμβαθύμαμε ρςξσπ ςοιγχμικξύπ αοιθμξύπ, ξι ξπξίξι 

θεχοξύμςαι απαοαίςηςξι για ςημ δημιξσογία ςχμ ςοιγώμχμ  και εμταμίζξμςαι  από 

ςα ποώςα υοόμια ςχμ αμθοώπχμ ρςημ ποξρπάθεια ςχμ ποξγόμχμ μαπ μα 

καςαμξήρξσμ ςξμ κόρμξ. 
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Ι΢ΣΟΡΙΑ ΣΩΝ ΑΡΙΘΜΩΝ 
Ιάμξμςαπ μία ρύμςξμη αμαδοξμή ρςημ ιρςξοία ςχμ αοιθμώμ, ποξρπαθώμςαπ 

μα δώρξσμε απάμςηρη ρςημ αμάγκη δημιξσογίαπ ςξσπ, σπξρςηοίζεςαι από κάπξιξσπ 

όςι η υοήρη ςξσπ νεκίμηρε λόγξ ςηπ αμάγκηπ διάκοιρηπ ςχμ αγαθώμ, (έμα μήλξ, 

ςέρρεοα δέμςοα κςλ.). Λία άλλη ακόμα αμάγκη πξσ ξδήγηρε ςξσπ αμθοώπξσπ ρςημ 

υοήρη ςχμ αοιθμώμ είμαι  η αμθοώπιμη αμάγκη ςηπ μεςοήρεχπ ςξσ υοόμξσ. 

Ξ άμθοχπξπ, αουικά, ικαμξπξίηρε ςιπ αμάγκεπ ςξσ με ςξσπ αοιθμξύπ πξσ 

ρήμεοα απξκαλξύμε ΥΤ΢ΙΚΟΤ΢: 1, 2, 3, 4, 5, 6, κ. ξ. κ.. Ξι τσρικξί αοιθμξί ήςαμ 

γμχρςξί από ςξσπ ποξψρςξοικξύπ υοόμξσπ. Ξι τσρικξί αοιθμξί υοηριμξπξιξύμςαμ 

ρςημ απαοίθμηρη τσρικώμ ρςξιυείχμ όπχπ  βξσμά, ρσκιέπ, οξδάκιμα, ποόβαςα κ.α.  

 Λε ςξ πέοαρμα ςχμ υοόμχμ άουιραμ μα εταομόζξσμ ςιπ ποξρθέρειπ και ςιπ 

αταιοέρειπ για μα διεσκξλύμξσμ ςιπ καθημεοιμέπ ςξσπ αμάγκεπ.  

Κόγχ ςξσ όςι ξι τσρικξί αοιθμξί δεμ επαοκξύραμ  αμακάλσφαμ ςξσπ 

ακέοαιξσπ. ΢ξπξθεςξύμε ςξσπ τσρικξύπ αοιθμξύπ ρε μια εσθεία πξσ εκςείμεςαι 

επ'άπειοξμ ποξπ ςα δενιά με αουή ςξ μηδέμ. Ζ ίδια εσθεία μπξοεί μα επεκςαθεί 

αοιρςεοά για μα ρσμπεοιλάβει και ςξσπ αομηςικξύπ αοιθμξύπ. ΋λξι ξι θεςικξί 

(τσρικξί) και ξι αομηςικξί (ξι αμςίθεςξι ςχμ θεςικώμ) μαζί λέγξμςαι ΑΚΔΡΑΙΟΙ. Ξι 

αομηςικξί ακέοαιξι ήοθαμ με ςημ αμαγέμμηρη μέρχ ςηπ λξγιρςικήπ. Ξι Βαβσλώμιξι 

και ξι Αιγύπςιξι υοηριμξπξιξύραμ κλάρμαςα ρςημ αουή ςηπ 3ηπ υιλιεςίαπ π. Υ . Λε 

ασςόμ ςξμ ςοόπξ άουιρε μα υοηριμξπξιείςαι η διαίοερη, η ξπξία ήςαμ μέρα ρςημ 

καθημεοιμόςηςα ςξσπ καθώπ ςξ μξίοαρμα κληοξμξμιώμ ήςαμ κάςι πξσ ςξσπ 

απαρυξλξύρε. Ήςαμ εύκξλξ μα μξιοάρξσμ έμα κξπάδι 50 ζώχμ με ςημ διαίοερη ρε 

δύξ κληοξμόμξσπ, αμ ξι κληοξμόμξι ήςαμ ςοειπ δεμ ςξσπ ικαμξπξιξύραμ ξι ακέοαιξι 

αοιθμξί. 

  Έςρι αμακαλύτθηκαμ ξι οηςξί αοιθμξί. Ρςημ εσθεία ςχμ ακεοαίχμ 

σπξδιαιοξύμε ςα διαρςήμαςα μεςανύ ςχμ ακεοαίχμ ρε μικοόςεοα κξμμάςια και έςρι 

ποξκύπςξσμ ξι ΠΖ΢ΞΘ. Πηςξί είμαι ξι αοιθμξί πξσ μπξοξύμ μα εκτοαρςξύμ χπ 

(αμάγχγξ) κλάρμα: π.υ. 50/3 



Ζ μαγεία ςχμ αοιθμώμ  

 

 

3 

 

Αογόςεοα καθώπ ξι αμάγκεπ ςξσπ για μεςοήρειπ και μξιοαριέπ μεγάλχμαμ, 

διαπίρςχραμ όςι ξι οηςξί δεμ αοκξύραμ . Έςρι δημιξσογήθηκαμ ξι ΠΡΑΓΜΑΣΙΚΟΙ. 

Ιάθε ρύμξλξ αοιθμώμ πεοιέυει ςξ ποξηγξύμεμξ ραμ γμήριξ σπξρύμξλό ςξσ. Έςρι ξι 

ποαγμαςικξί πεοιέυξσμ ςξσπ οηςξύπ αλλά και ςξσπ άοοηςξσπ. Ξι ςελεσςαίξι δεμ 

μπξοξύμ μα γοατξύμ χπ κλάρμα π υ.: η σπξςείμξσρα ιρξρκελξύπ ξοθξγχμίξσ 

ςοιγώμξσ με μξμαδιαία πλεσοά είμαι √2. ΢έςξιξι αοιθμξί έυξσμ μεςά ςημ 

σπξδιαρςξλή άπειοξ πλήθξπ μη επαμαλαμβαμόμεμχμ φητίχμ.Λάλιρςα ξι άοοηςξι 

υχοίζξμςαι ρε δσξ «ξικξγέμειεπ»: Α)ξι αλγεβοικξί άοοηςξι (όπχπ ξ √2 πξσ είμαι 

λύρειπ αλγεβοικώμ ενιρώρεχμ) και Β )ξι σπεοβαςικξί άοοηςξι (όπχπ ξ π 3,14159… 

πξσ δεμ είμαι λύρειπ αλγεβοικώμ ενιρώρεχμ.) 

Ξι μαθημαςικξί δεμ αοκέρςηκαμ ρε όλα ασςά και ετηύοαμ και ςξσπ 

ΜΙΓΑΔΙΚΟΤ΢ αοιθμξύπ. Ασςξί δεμ βοίρκξμςαι πάμχ ρςημ εσθεία ςχμ (τσρικώμ-

ακέοαιχμ- οηςώμ) ποαγμαςικώμ αοιθμώμ αλλά ρςξ επίπεδξ πξσ ξοίζεςαι από ασςή 

ςημ εσθεία και μια κάθεςη πξσ πεομάει από ςξ μηδέμ. Δίμαι ςηπ μξοτήπ υ+φi όπξσ υ 

ςξ ποαγμαςικό μέοξπ ςξσ αοιθμξύ και φi ςξ ταμςαρςικό. (i^2 = -1). Ξσριαρςικά 

μξιάζξσμ με ρσμςεςαγμέμεπ εμόπ ρημείξσ ρςξ επίπεδξ. ΋ρξ ταμςαρςικξί και αμ 

ταίμξμςαι ασςξί ξι αοιθμξί, είμαι υοηριμόςαςξι ρςα μαθημαςικά και ρςη τσρική 

ρςξιυειχδώμ ρχμαςιδίχμ.  

Ιάθε ρύμξλξ αοιθμώμ μαπ διεσκξλύμει μα κάμξσμε ποάγμαςα πξσ 

απαγξοεύξμςαμ με ςξ ποξηγξύμεμό ςξσ. 

Ρςξ ρύμξλξ ςχμ τσρικώμ αοιθμώμ δεμ μπξοξύμε μα αταιοέρξσμε έμα 

αοιθμό από έμαμ μικοόςεοό ςξσ ( 3-7). 

Ρςξσπ ακέοαιξσπ δεμ μπξοξύμε μα διαιοέρξσμε έμαμ αοιθμό με έμαμ άλλξ 

(εκςόπ ςξσ 0) αμ δεμ είμαι παοάγξμςαπ ςξσ ποώςξσ (8:3). 

Ρςξσπ οηςξύπ δεμ μπξοείπ μα βοίρκειπ πάμςξςε ςξ όοιξ μιαπ ρσγκλίμξσραπ 

ρειοάπ (πυ. ςξ όοιξ ςξσ √2). 

Ρςξσπ ποαγμαςικξύπ ξι αομηςικξί αοιθμξί δεμ επιςοέπεςαι μα έυξσμ 

ςεςοαγχμική οίζα (υ^2=-1 δηλ. x=√-1). 
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΢σζηήκαηα γραθής 

Λε ςξμ έμα πάμςχπ ή ςξμ άλλξ ςοόπξ, ρςξ πέοαρμα ςχμ αιώμχμ 

δημιξσογήθηκε και η αμάγκη απξςύπχρηπ ρσμβόλχμ, (φητίχμ), ςα ξπξία θα 

αμςιποξρώπεσαμ και ςη διατξοεςικόςηςα ςηπ δσμαμικήπ ςχμ αοιθμώμ. Ζ επιρςήμη 

ςηπ αοιθμηςικήπ, λξιπόμ, άουιρε μα αμαπςύρρεςαι, αμενάοςηςα καi ρυεδόμ 

παοάλληλα ρε διάτξοα μέοη ςξσ κόρμξσ. Ρςημ Αίγσπςξ, ρςη Λερξπξςαμία, ρςημ 

Δλλάδα, ρςημ Ιίμα, ρςημ Θμδία, ρςημ Αοαβία, ρςημ Αμεοική, και ρε κάθε μεοιά ςξσ 

πλαμήςη όπξσ σπήουαμ αμαπςσρρόμεμεπ κξιμχμίεπ. 

Αιγυπτιακή Ιερογλυφική Αρίθμηςη 

΢ξ Αιγσπςιακό δεκαδικό ρύρςημα αοίθμηρηπ, ήςαμ ςξ ποώςξ (3000-2500 

π.Υ) ςξ ξπξίξ υοηριμξπξιξύρε ρημάδια χπ ρύμβξλα ςχμ αοιθμώμ για ςιπ μξμάδεπ 

κάθε ςάνηπ από ςξ έμα μέυοι ςξ 1000000. Ξμξμάρςηκε δεκαδικό διόςι 10 μξμάδεπ 

μίαπ ςάνηπ μαπ δίμξσμ ςιπ μξμάδεπ ςηπ αμώςεοηπ ςάνηπ. 
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Ξι αουαίξι Αιγύπςιξι δεμ είυαμ ειδικό ρύμβξλξ για ςξ μηδέμ. Για μα γοάφξσμ 

ςξσπ αοιθμξύπ π.υ. 306 και 400 έγοαταμ αμςίρςξιυα:  

306 =       400=  

Για ςξσπ σπξλξγιρμξύπ πξσ έκαμαμ ξι αουαίξι Αιγύπςιξι υοηριμξπξιξύραμ 

και κλάρμαςα πξσ είυαμ χπ αοιθμηςή ςη μξμάδα (εμαδικά κλάρμαςα). Για μα 

ρσμβξλίρξσμ έμα εμαδικό κλάρμα έγοαταμ ςξμ παοαμξμαρςή κάςχ από ςξ ρύμβξλξ 

  πξσ παοίρςαμε έμα ρςόμα αμξιυςό. 

 

Εηδηθά ζύκβοια είταλ κόλο γηα ποιύ ιίγα θιάζκαηα. Π.τ. 
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Σο ΢ύςτημα Αρίθμηςησ των Βαβυλωνίων. 

΢ξ Βαβσλχμιακό ρύρςημα αοίθμηρηπ  (2000 π.Υ,) ήςαμ ρύρςημα 

ενηκξμςαδικό έυει δηλαδή χπ βάρη ςξ 60 αλλά και  υοηριμξπξιξύρε μόμξ 2 

ρύμβξλα ρτημξειδξύπ γοατήπ πξσ βοέθηκαμ υαοαγμέμα ρε ςάτξσπ ρςη 

Λερξπξςαμία ςξ 1600 π.υ.  ΢α ρύμβξλα ασςά είμαι: 

Έμα καοτί    για ςιπ μξμάδεπ, και μια ρτήμα      για ςιπ δεκάδεπ 

Δεμ σπήουε ειδικό ρύμβξλξ για ςξ μηδέμ. 

Λε ςα δσξ παοαπάμχ ρύμβξλα παοιρςάμξμςαμ όλξι ξι αοιθμξί. ΢ξσπ 

αοιθμξύπ κάθε ςάνηπ, δηλαδή από ςξ 1 μέυοι ςξ 59, από ςξ 60 μέυοι 59∙60, από ςξ 

602 μέυοι ςξ 59∙602 κ.ξ.κ, ςξσπ έγοαταμ ρε δεκαδική βάρη. Για παοάδειγμα, ξι 

αοιθμξί από ςξ 1 μέυοι ςξ 59 γοάτξμςαμ: 

 

΢ξσπ αοιθμξύπ  600=1, 60, 602, 603, . . . ,  ....,
60

1
,

60

1
,

60

1
32

  ςξσπ 

ρσμβόλιζαμ  όλξσπ  με  ςξ  

Ρύμβξλξ . Έςρι, ξ αοιθμόπ    θα μπξοξύρε μα  παοιρςάμει ςξσπ 

αοιθμξύπ: 
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Ξ ρσμβξλιρμόπ: παοίρςαμε ςξμ αοιθμό 602+14∙60+11 

Για ςημ γοατή ςχμ αοιθμώμ νεκιμξύραμ από ςα δενιά ποξπ ςα αοιρςεοά 

γοάτξμςαπ ποώςα ςιπ απλέπ μξμάδεπ (από ςξ 1 μέυοι ςξ 59), ρςη ρσμέυεια έγοαταμ 

ςξμ αοιθμό ςχμ ενημςάδχμ, έπειςα ςξμ αοιθμό ςχμ 602 κ.ξ.κ.  

Για παοάδειγμα, ξ αοιθμόπ έυει:   

 

 

Ξ αοιθμόπ ασςόπ είμαι ίρξπ με  1∙602+22∙60+13 = 4933 

Ζ έλλειφη ειδικξύ ρσμβόλξσ για ςξ μηδέμ ήςαμ έμα ρξβαοό μειξμέκςημα ςξσ 

βαβσλχμιακξύ ρσρςήμαςξπ αοίθμηρηπ. Υχοίπ ςξ μηδέμ ήςαμ δύρκξλξ μα 

επιρημαμθεί η απξσρία μξμάδχμ κάπξιαπ ςάνηπ ενημςάδαπ. Για μα νεπεοαρςεί ςξ 

εμπόδιξ ασςό, ξι Βαβσλώμιξι ρκέτςηκαμ μα ατήμξσμ από έμα κεμό ρςη θέρη πξσ 

απξσρίαζε κάπξια μξμάδα ξπξιαρδήπξςε ςάνηπ. Έςρι: 

Ξ αοιθμόπ  (υχοίπ κεμό) παοίρςαμε ςξμ αοιθμό 2 ή ςξμ αοιθμό 61. 

Ξ αοιθμόπ   (με έμα εμδιάμερξ κεμό) παοίρςαμε ςξμ αοιθμό 

1∙602+0∙60+1 

Ξ αοιθμόπ    (με δσξ εμδιάμερα κεμό) παοίρςαμε ςξμ αοιθμό 

1∙603+0∙602+0∙60+1 
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 ΢ξ 1854 ξ γεχλόγξπ W.F. Loftus αμακάλσφε ρςημ πεοιξυή Ρεμκεοέυ, ρςιπ 

όυθεπ ςξσ Δστοάςη, μεοικέπ πήλιμεπ πλάκεπ πξσ ξμξμάρςηκαμ «πιμακίδια ςξσ 

Ρεμκεοέυ και είμαι γοαμμέμεπ ρςημ πεοίξδξ 2300-1600 π.Υ. Από ςα ρςξιυεία πξσ 

σπάουξσμ ρςα πιμακίδια ασςά βγαίμει ςξ ρσμπέοαρμα όςι ξι Βαβσλώμιξι 

υοηριμξπξιξύραμ εκςόπ από ςξ παοαπάμχ ενηκξμςαδικό ρύρςημα και ςξ δεκαδικό 

ρύρςημα αοίθμηρηπ θέρηπ. Δίυαμ ειδικά ρύμβξλα για ςξσπ αοιθμξύπ 1, 10, 100, 

1.000, 10.000, 100.000, 1.000.000 και έγοαφαμ ςξσπ σπόλξιπξσπ αοιθμξύπ με 

επαμάληφη ςχμ ρσμβόλχμ ασςώμ, όυι πεοιρρόςεοξ από 9 τξοέπ. 

 

 

Οάμχ: Βαβσλχμιακή πιμακίδα ρςημ ξπξία σπξλξγίζεςαι η διαγώμιξπ 

ςεςοαγώμξσ (τχςξγοατία από ςη Yale Babylonian Collection) 

Ιάςχ: Αμαπαοάρςαρη ςηπ πιμακίδαπ και απόδξρη ςχμ βαβσλχμιακώμ 

ρσμβόλχμ με αοαβικά ρςξιυεία.  
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Σο ΢ύςτημα Αρίθμηςησ τησ Μινωικήσ Κρήτησ. 

Ζ παλαιόςεοη γοατή ςηπ Λιμχικήπ Ιοήςηπ είμαι ιδεξγοατική, μξιάζει με ςημ 

Αιγσπςιακή ιεοξγλστική και δεμ έυει απξκοσπςξγοατηθεί ακόμα. Δείγμα ςηπ 

γοατήπ ασςήπ σπάουει ρςξμ πεοίτημξ δίρκξ ςηπ Ταιρςξύ. 

 

Διαυοξμικά, η ιδεξγοατική γοατή ενελίρρεςαι ρσλλαβξγοατική και ρςη 

ρσμέυεια ρε τθξγγξγοατική (γοαμμική). Από ςημ ενελιγμέμη Γοαμμική Γοατή Α 

έυει απξκαλστθεί μόμξ ςξ αοιθμηςικό ςηπ ρύρςημα, ςξ ξπξίξ είμαι έμα δεκαδικό 

ρύρςημα θέρηπ πξσ έυει ειδικά ρύμβξλα για ςη μξμάδα, για ςξ 10, και για κάπξιεπ 

δσμάμειπ ςξσ 10. ΢α ρύμβξλα ασςά είμαι ςα ενήπ: 

 

Ξι σπόλξιπξι αοιθμξί γοάτξμςαι με καςάλληλξσπ ρσμδσαρμξύπ ασςώμ ςχμ 

ρσμβόλχμ, καθώπ και με ςξ ρύρςημα ςηπ επαμάληφηπ και ςηπ ποόρθερηπ: 
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Σα Αριθμητικά ΢ύμβολα των Αρχαίων Ελλήνων. 

Λεςά ςξ 1450 π.Υ., ξι Αυαιξί σιξθεςξύμ ςη Γοαμμική Γοατή Α, ςημ 

μεςατέοξσμ ρςημ ηπειοχςική Δλλάδα, ςημ απλξπξιξύμ και ςημ ποξραομόζξσμ ρςημ 

ελλημική γλώρρα. Ζ γοατή πξσ ποξέκσφε ξμξμάρθηκε Γοαμμική Γοατή Β. Ζ 

γοατή ασςή απξκοσπςξγοατήθηκε ςξ 1952 από ςξσπ Λ. Ventris και I. Chantwick. 

Ξι αοιθμξί 1, 10, 100, 1000 και 10000 ρσμβξλίζξμςαι ρςημ γοαμμική γοατή Β 

χπ ενήπ: 

 

Ξι σπόλξιπξι αοιθμξί απξδίδξμςαι με καςάλληλξσπ ρσμδσαρμξύπ ςχμ 

παοαπάμχ ρσμβόλχμ και με ςξ ρύρςημα ςηπ επαμάληφηπ και ςηπ ποόρθερηπ. Ο.υ.: 

 

΢όρξ ρςη Γοαμμική γοατή Α όρξ και ρςη Γοαμμική γοατή Β δεμ σπήουε 

ειδικό ρύμβξλξ για ςξ μηδέμ. 

Α) Το Ακροφωνικό ή Ηρωδιανικό Σύςτημα Αρίθμηςησ 

Δίμαι ςξ αουαιόςεοξ ελλημικό ρύρςημα αοίθμηρηπ (από ςξμ 6ξ π.Υ. αιώμα και 

μεςά). Ξμξμάζεςαι ακοξτχμικό γιαςί, εκςόπ από ςξ ρύμβξλξ για ςη μξμάδα, ςξ Θ,  

ςα σπόλξιπα βαρικά ρύμβξλα , π.υ. για ςξ 5, ςξ 10, ςξ 1000, ςξ 1000 κλπ. Δίμαι ςα 

αουικά ςχμ ελλημικώμ λένεχμ πξσ δήλχμαμ ςξσπ αμςίρςξιυξσπ αοιθμξύπ. ΢α 

ρύμβξλα ασςά είμαι: 

Ι  =  1 

    =  5 ΢ξ ρύμβξλξ ασςό είμαι μια παλαιόςεοη γοατή ςξσ γοάμμαςξπ Ο 

από ςξ ξπξία αουίζει ξ αοιθμόπ 5 
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Δ = 10 Από Δ αουίζει ξ αοιθμόπ 10 

Η = 100 Ρςημ αουαιξελλημική γοατή ξ αοιθμόπ 100 γοατόςαμ 

HEKATON. Ρςημ πξοεία ςχμ υοόμχμ, ςξ αουικό ρύμβξλξ Ζ 
μεςαςοάπηκε ρςξ πμεύμα δαρία ςξ ξπξίξ ςελικά 
καςαογήθηκε ρςημ μεξελλημική γλώρρα. 

Χ = 1000 ΢ξ Υ είμαι ςξ αουικό ςηπ λένηπ υίλια. 

Μ = 10000 ΢ξ Λ είμαι ςξ αουικό ςηπ λένηπ Λύοιξι (=10000). 

Ξι σπόλξιπξι αοιθμξί ρσμβξλίζξμςαμ με διάτξοξσπ ρσμδσαρμξύπ ςχμ 

παοαπάμχ γοαμμάςχμ: 

Ποξρθεςικά: Λε επαμάληφη ςξσ ίδιξσ γοάμμαςξπ. Ο.υ.:  ΔΔ = 20,    

ΦΦΦ=3000 

Πξλλαπλαριαρςικά: με ςη υοηριμξπξίηρη διατόοχμ ςευμαρμάςχμ. Ο.υ., 

όςαμ ςα ρύμβξλα  Δ, Η, Φ, Μ πεοικλείξμςαμ από ςξ ρύμβξλξ       ασςό ρήμαιμε όςι ξ 

αοιθμόπ πξσ παοίρςαμαμ ςα ρύμβξλα ασςά πξλλαπλαριαζόςαμ με ςξ 5: 

  Δ   = 5x10 = 50 

  Η   = 5x100 = 500 

  Χ   = 5x1000 = 5000 

Με πιξ ΢ύμθεςξσπ ΢σμδσαρμξύπ: 

Χ  Η  Δ Ι Ι Ι = 1513 

Χ  Η  Δ Η Η Η Η  Δ  Δ Δ Δ Δ Δ = 1991 

  Χ  Χ Χ =7000 
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Α) Το Αλφαβητικό Σύςτημα Αρίθμηςησ. 

΢ξ αλταβηςικό ρύρςημα αοίθμηρηπ δημιξσογήθηκε από ςξσ Έλλημεπ ςηπ 

Θχμίαπ ρςα μέρα ςξσ 5ξσ π.Υ, αιώμα. Δίμαι ςξ πιξ ςελειξπξιημέμξ ρύρςημα αοίθμηρηπ 

ποιμ εμταμιρθεί ςξ ρημεοιμό ρύρςημα αοίθμηρηπ. ΢ξ αλταβηςικό ρύρςημα είμαι έμα 

δεκαδικό ρύρςημα υχοίπ ςξ μηδέμ. ΢ξσπ αοιθμξύπ ςξσ υώοιζαμ ρε ςάνειπ και για ςξ 

ρσμβξλιρμό ςξσπ υοηριμξπξιξύραμ γοάμμαςα ςξσ ελλημικξύ αλταβήςξσ υχοιρμέμα 

επίρηπ ρε ςάνειπ. 

Ζ αμαπαοάρςαρη ςχμ αοιθμώμ ποώςηπ ςάνηπ γιμόςαμ με ςα γοάμμαςα α, β, 

γ, δ, ε, ζ, η και θ. Δπειδή ςα γοάμμαςα ασςά είμαι ξυςώ και ξι αοιθμξί εκςόπ από ςξ 

μηδέμ είμαι εμμιά, υοηριμξπξιξύραμ και ςξ γοάμμα π για μα παοαρςήρξσμ ςξμ 

αοιθμό 6. Για μα νευχοίζξσμ ςα γοάμμαςα – ρύμβξλα αοιθμώμ από ςα γοάμμαςα ςχμ 

λένεχμ έβαζα μια ξνεία πάμχ και δενιά από ςξ γοάμμα πξσ παοίρςαμε ςξμ αοιθμό: 

1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 Λξμάδεπ  

α', β', γ', δ', ε', ς', ζ', η', θ'  ποώςηπ ςάνηπ 

 

10, 20, 30, 40, 50, 60, 70, 80, 90 Λξμάδεπ 

ι', κ', λ', μ', ν', ξ', ο', π',  δεύςεοηπ ςάνηπ 

 

΢ξ ρύμβξλξ      =90 ξμξμάζεςαι κόππα. 

100, 200, 300, 400, 500, 600, 700, 800, 900 Λξμάδεπ  

ρ', ρ', τ', υ', φ', χ', ψ', ω',   ςοίςηπ ςάνηπ 

 

΢ξ ρύμβξλξ        = 900  ξμξμάζεςαι ραμπί  

Για ςη γοατή άλλχμ αοιθμώμ υοηριμξπξιξύραμ διάτξοα ςευμάρμαςα ςα 

ξπξία ρςηοίζξμςαμ κσοίχπ ρε πξλλαπλαριαρςικέπ αουέπ. Ο.υ.: 
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Λια μικοή γοαμμή κάςχ αοιρςεοά από κάπξιξ γοάμμα ρήμαιμε όςι ξ αοιθμόπ 

ασςόπ πξλλαπλαριαζόςαμ επί ςξ 1000: 

α = 1x1000 = 1000 

β = 2x1000 = 2000 

κ = 20x1000 = 20000 

Για μα γοάφξσμ πξλύ μεγάλξσπ αοιθμξύπ υοηριμξπξιξύραμ ςξ γοάμμα Λ 

(Λσοίξι=10000) με άλλα γοάμμαςα πάμχ ςξσ ςα ξπξία δήλχμαμ πξλλαπλαριαρμό: 

M
β

= 2x10000 = 20000 

M
ιγ

 = 13x10000 = 130000 

Για μα γοάφξσμ άλλξσπ αοιθμξύπ έκαμαμ καςάλληλξσπ ρσμδσαρμξύπ ςχμ 

παοαπάμχ ρσμβόλχμ: 

ι' α' = 11 

κ' δ' = 24 

χ' ξ' α' = 661 

     μ' ς' = 946 

Παραδείγματα γραφή μεγαλύτερων αριθμών: 

α         ς' = 1996 

M
ιγ

 β ψ'     θ' = 132799 
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Σο Ρωμαΰκό ΢ύςτημα Αρίθμηςησ 

΢ξ οχμαψκό ρύρςημα αοίθμηρηπ είμαι έμα ρύρςημα ςξ ξπξίξ έυει ειδικά 

ρύμβξλα για ςξσ αοιθμξύπ 1, 5, 10, 50, 100, 500, 1000.  ΋λξι ξι άλλξι αοιθμξί 

γοάτξμςαι με ρσμδσαρμό ςχμ ρσμβόλχμ ασςώμ και εταομξγή ςηπ αουήπ ςηπ 

επαμάληφηπ και ςηπ ποόρθερηπ. Για ςη γοατή πξλύ μεγάλχμ αοιθμώμ ξι οχμαίξι 

υοηριμξπξιξύραμ ένσπμα ρύμβξλα. 

΢α οχμαψκά ρύμβξλα ςχμ παοαπάμχ αοιθμώμ αουικά ξοίρςηκαμ χπ ενήπ: 

Ποώςη έκδξρη Ρχμαψκξύ ΢σρςήμαςξπ Αοίθμηρηπ 

 

΋πξσ ςξ ρύμβξλξ     ςξσ 50  ήςαμ ςξ μιρό ςξσ ρσμβόλξσ              πξσ ήςαμ 

ςξ 100. Αμςίρςξιυα ςξ ρύμβξλξ          ςξσ 500 ήςαμ ςξ μιρό ςξσ ρσμβόλξσ          πξσ 

ήςαμ ςξ 1000. 

Ρςημ πξοεία ςξσ υοόμξσ, ςξ ρύμβξλξ     για ςξμ αοιθμό 50 αμςικαςαρςάθηκε 

με ςξ λαςιμικό κεταλαίξ γοάμμα L επειδή ςξ ρύμβξλξ έμξιαζε με ασςό. Ξμξίχπ, ςξ 

ρύμβξλξ     για ςξ 100 αμςικαςαρςάθηκε με ςξ κεταλαίξ λαςιμικό γοάμμα C επειδή 

έμξιαζε με ασςό. ΢έλξπ, ςξ ρύμβξλξ       για ςξ 500 αμςικαςαρςάθηκε με ςξ 

κεταλαίξ λαςιμικό γοάμμα D επειδή έμξιαζε με ασςό. 

΢ξ ρύμβξλξ         για ςξ 1000 απλξσρςεύθηκε αμςικαθιρςώμςαπ ασςό με ςξ 

λαςιμικό κεταλαίξ γοάμμα Μ πιθαμόμ επειδή ήςαμ ςξ αουικό ςηπ λαςιμικήπ λένηπ 

Mille πξσ ρημαίμει υίλια. 

Ξπόςε, ςα βαρικά ρύμβξλα ςξσ οχμαψκξύ ρσρςήμαςξπ αοίθμηρηπ 

ςοξπξπξιήθηκαμ χπ ενήπ: 
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Δνελιγμέμη έκδξρη ςξσ Ρχμαψκξύ ΢σρςήμαςξπ Αοίθμηρηπ 

 

Για ςημ αμαπαοάρςαρη ςχμ σπξλξίπχμ αοιθμώμ ακξλξσθήθηκαμ ξι ενήπ 

αουέπ: 

΋ςι ρύμβξλξ έμπαιμε ποιμ ή μεςά από ςα ρύμβξλα V,  X,  L,  C,  D και M 

αταιοξύςαμ ή ποξρθέςξμςαμ ρςα ρύμβξλα ασςά. Οαοαδείγμαςα: 

Ξ αοιθμόπ 4 γοατόςαμ: ΙV  και αοιθμόπ 6 γοατόςαμ: VI 

Ξ αοιθμόπ 40 γοατόςαμ: ΦL και ξ αοιθμόπ 60 γοατόςαμ: LX 

Ξ αοιθμόπ 400 γοατόςαμ: CD και ξ αοιθμόπ 600 γοατόςαμ: DC 

Λε ασςό ςξμ ςοόπξ μπξοξύμε μα γοάφξσμε ςιπ δεκάδεπ και ςιπ εκαςξμςάδεπ: 

Οι Δεκάδεπ ρςξ Ρχμαψκό ΢ύρςημα Αοίθμηρηπ 

 

Οι Δκαςξμςάδεπ ρςξ Ρχμαψκό ΢ύρςημα Αοίθμηρηπ 

Για παοαδείγμαςα ξ αοιθμόπ 2011 με ςξ Πχμαψκό Ρύρςημα αοίθμηρηπ θα γοατόςαμ: 

ΜΜΦΙ 

Για ςη γοατή πξλύ μεγάλχμ αοιθμώμ, ξι οχμαίξι υοηριμξπξιξύραμ διάτξοα 

ςευμάρμαςα και ένσπμξσπ ρσμβξλιρμξύπ. Ο.υ. 
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΋ςαμ σπάουει παύλα πάμχ από ςξ ρύμβξλξ εμόπ αοιθμξύ, ςόςε ό αοιθμόπ 

ασςό πξλλαπλαριάζεςε επί 1000:  500010005 V  

΋ςαμ ςξ ρύμβξλξ εμόπ αοιθμξύ βοίρκεςαι μεςανύ δσξ κάθεςχμ γοαμμώμ, 

ςόςε ό αοιθμόπ ασςόπ πξλλαπλαριάζεςε επί 100:  50000100500 D  

Λε ρσμδσαρμό ςχμ παοαπάμχ ρσμβόλχμ, ξι οχμαίξι έγοαταμ ακόμα πιξ 

μεγάλξσπ αοιθμξύπ: 000.000.501000100500 D  

Αναπαράςταςη των αριθμών 

Έυξσμε ρκετςεί πξςέ ρκετςεί γιαςί ςξ 1 ρημαίμει "έμα" και 2 ρημαίμει "δύξ"; 

΢ι κούβεςαι πίρχ από ςη λξγική γοατήπ ςξσπ; Για πξιξ ρκξπό επιλέυθηκαμ ςα 

ρσγκεκοιμέμα ρύμβξλα για μα ςξσπ αμαπαοαρςήρξσμε: Ρςξσπ λαςιμικξύπ αοιθμξύπ 

είμαι εύκξλξ μα ςξ καςαλάβξσμε αλλά πξια ήςαμ η λξγική πίρχ απ' ςξσπ 

τξιμικικξύπ αοιθμξύπ; 

Ζ απάμςηρη είμαι απλή: Δίμαι θέμα γχμιώμ! 

Δίμαι ξ αοιθμόπ ςχμ γχμιώμ πξσ βοίρκξμςαι αμάμερα ρςα μικοά εσθύγοαμμα 

ςμήμαςα πξσ ρυημαςίζξσμ ςημ ξπςική αμαπαοάρςαρη ςξσ κάθε αοαβικξύ αοιθμξύ. 

Αμ κάπξιξπ γοάφει ςξμ αοιθμό ρςημ παλιά ςξσ μξοτή, όπχπ ταίμεςαι και ρςξ 

ρυήμα, θα καςαλάβει αμέρχπ γιαςί: 

-Ξι γχμίεπ έυξσμ ρημειχθεί με "o". 

-Ξ αοιθμόπ 1 έυει μία γχμία. 

-Ξ αοιθμόπ 2 έυει δύξ γχμίεπ. 

-Ξ αοιθμόπ 3 έυει ςοειπ γχμίεπ. και ξύςχ καθενήπ. 
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΢ξ εκπληκςικό ςηπ σπόθερηπ είμαι όςι ςξ "μηδέμ" δεμ πεοιέυει καθόλξσ 

γχμίεπ! 
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Οη πρώηοη Μαζεκαηηθοί 

ΕΥΚΛΕΙΔΗΣ 

΢ξ όμξμα ςξσ Δσκλείδη είμαι ρσμώμσμξ με ςημ γεχμεςοία. ΢α «ρςξιυεία» 

είμαι έμα από ςα πιξ ρημαμςικά έογα ρςημ ιρςξοία ςχμ μαθημαςικώμ. Έυξσμ 

υοηριμξπξιηθεί ραμ βάρη για ςημ γεχμεςοική εκπαίδεσρη όληπ ςηπ Δύρηπ για ςα 

ςελεσςαία 2000 υοόμια. 

Δεμ σπάουξσμ πξλλέπ αματξοέπ ρςη ζχή ςξσ Δσκλείδη. Δεμ νέοξσμε ςιπ 

ακοιβείπ ημεοξμημίεπ γέμμηρηπ και θαμάςξσ ςξσ. Γεμμήθηκε πεοίπξσ ςξ 325 π.υ. 

και πέθαμε ςξ 265 π.υ.  

Αμ και σπάουξσμ αμτιβξλίεπ λέγεςαι όςι μαθήςεσρε ρςημ ακαδημία ςξσ 

Ολάςχμα και έμειμε εκεί μέυοιπ όςξσ ξ Οςξλεμαίξπ ςξμ ποξρκάλερε μα διδάνει ρςξ 

μέξ ςξσ παμεπιρςήμιξ ρςημ Αλενάμδοεια. Δκεί ξ Δσκλείδηπ ίδοσρε ςη μαθημαςική 

ρυξλή ςξσ και έμειμε μέυοι ςξ ςέλξπ ςηπ ζχήπ ςξσ. 

Ξ Δσκλείδηπ δεμ ήςαμ ακοιβώπ έμαπ μεγάλξπ καιμξςόμξπ αλλά κσοίχπ 

ξογαμχςήπ πξσ ρσρςημαςξπξίηρε και έθερε ρε ρςέοεεπ θεχοηςικέπ βάρειπ ςα 

ρσμπεοάρμαςα ρςα ξπξία έτςαραμ ξ Θαλής, ξ Εύδοξος και άλλεπ τχςειμέπ 

διάμξιεπ ςηπ επξυήπ. Ξ Δσκλείδηπ είυε ςημ ικαμόςηςα μα αμαρσμςάνει ςιπ απξδείνειπ 

ςχμ θεχοημάςχμ ρε ρύμςξμξσπ ασρςηοξύπ όοξσπ. 

Οι μέθοδοι διδαςκαλίασ 

Οι μέθξδξι διδαρκαλίαπ ςξσ είυαμ εμπμεσρςεί από ασςέπ ςξσ Αουιμήδη. 

Δίυε ςη τήμη όςι ήςαμ δίκαιξπ, σπξμξμεςικόπ, έμςιμξπ και εσγεμικόπ. Οαοόλα ασςά 

ήςαμ και ραοκαρςικόπ: Λια ιρςξοία λέει όςι έμαπ από ςξσπ ρπξσδαρςέπ ςξσ 

παοαπξμέθηκε όςι δεμ είυε καμέμα κέοδξπ από ςα μαθημαςικά πξσ μάθαιμε. ΢όςε ξ 

Δσκλείδηπ κάλερε γοήγξοα ρςξ ρκλάβξ ςξσ για μα δώρει ρςξ αγόοι έμα μόμιρμα 

επειδή "έποεπε μα κεοδίρει από ασςά πξσ μαθαίμει." Λια άλλη ιρςξοία λέει όςι ξ 

Οςξλεμαίξπ ςξμ οώςηρε εάμ σπάουει κάπξιξπ εσκξλόςεοξπ ςοόπξπ μα μάθει 

γεχμεςοία απ' ό,ςι με ςημ εκμάθηρη όλχμ ςχμ θεχοημάςχμ. Ξ Δσκλείδηπ απάμςηρε 

όςι «δεμ σπάουει βαριλικόπ δοόμξπ ρςη γεχμεςοία» και έρςειλε ςξ βαριλιά ρςη 

μελέςη.  

http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%98%CE%B1%CE%BB%CE%AE%CF%82_%CE%BF_%CE%9C%CE%B9%CE%BB%CE%AE%CF%83%CE%B9%CE%BF%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%95%CF%8D%CE%B4%CE%BF%CE%BE%CE%BF%CF%82_%CE%BF_%CE%9A%CE%BD%CE%AF%CE%B4%CE%B9%CE%BF%CF%82
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Έργα του εκτόσ από τα ςτοιχεία 

Άλλα έογα ςξσ εκςόπ από ςα ρςξιυεία είμαι ςα «δεδξμέμα», ςα «ςμήμαςα ςχμ 

αοιθμώμ», ςα «ταιμόμεμα» και ςα «ξπςικά». ΋λα είμαι ρςα αουαία Δλλημικά εκςόπ 

από ςα «ςμήμαςα ςχμ αοιθμώμ» πξσ έυξσμ διαςηοηθεί μόμξ μέοη ςξσπ ρςα Αοαβικά. 

΋λα έυξσμ ςημ βαρική δξμή ςχμ «ρςξιυείχμ» με ξοιρμξύπ και ασρςηοά 

απξδεδειγμέμεπ ποξςάρειπ. 

΢α «δεδξμέμα» είμαι άμερα ρσρυεςιζόμεμα με ςα ποώςα ςέρρεοα βιβλία από 

ςα ρςξιυεία καθώπ ατξοξύμ ξοιρμξύπ, ανιώμαςα. ΢α «ςμήμαςα ςχμ αοιθμώμ» 

απξςελξύμςαι από 36 ποξςάρειπ – σπξδείνειπ για ςξμ διαυχοιρμό διάτξοχμ 

ρυημάςχμ ρε έμα ή δύξ ίρα μέοη ή με ρσγκεκοιμέμεπ αμαλξγίεπ. ΢α ταιμόμεμα 

έυξσμ μα κάμξσμ με ςα ρταιοικά ρυήμαςα και έυξσμ ρα ρκξπό μα ενηγήρξσμ ςιπ 

κιμήρειπ ςχμ πλαμηςώμ. ΢α «ξπςικά» είμαι ςξ πιξ ποόρταςξ διαρχθείπ. Ρςξσπ 

ξοιρμξύπ ςξσ ακξλξσθεί ςημ Ολαςχμική παοάδξρη πξσ λέει όςι η όοαρη ποξέουεςαι 

από ιδιαίςεοεπ ακςίμεπ πξσ ποξέουξμςαι από ςξ μάςι. Ρυεςίζει ςξ μέγεθξπ ςχμ 

αμςικειμέμχμ με ςημ απόρςαρη και ςημ γχμία θέαρηπ. 

Σα ςτοιχεία 

Ρςα δεκαςοία βιβλία ςχμ «Ρςξιυείχμ» ξ Δσκλείδηπ παοξσριάζει όλη ςημ 

ρςξιυειώδη Δλλημική γεχμεςοική γμώρη. Οεοιλαμβάμει θεχοήμαςα και ρύμςανη ςηπ 

επίπεδηπ και ρςεοεάπ γεχμεςοίαπ, μαζί με ςημ θεχοία ςχμ αμαλξγιώμ, ρσμμεςοιώμ, 

αοιθμώμ και έμαμ ςύπξ γεχμεςοικήπ άλγεβοαπ. Δεμ ήςαμ ξ μόμξπ πξσ έγοαφε 

ρςξιυεία γεχμεςοίαπ. Σπήουαμ και άλλξι ποιμ από ασςόμ όπχπ ξ Θππξκοάςηπ από ςη 

Υίξ και άλλξι. Ωρςόρξ ςα έογα ςξσ Δσκλείδη αμαγμχοίρςηκαμ γοήγξοα χπ 

αμώςεοα. Δεμ είμαι γμχρςό καςά πόρξ όλα ςα θεχοήμαςα ήςαμ δικά ςξσ. Σπάουξσμ 

επιοοξέπ από ςξμ Ηαλή, ςξμ Θππξκοάςη και ςξμ Οσθαγόοα. Οαοόλα ασςά η 

διαμόοτχρη ςχμ ρςξιυείχμ είμαι απξκλειρςικά δική ςξσ. 

Ιάθε ςόμξπ απαοιθμεί διάτξοξσπ ξοιρμξύπ και ανιώμαςα πξσ 

ακξλξσθξύμςαι από ςα θεχοήμαςα, ςα ξπξία ακξλξσθξύμςαι από ςιπ απξδείνειπ. 

Ιάθε δήλχρη απξδείυθηκε, αμενάοςηςα αμ είμαι ποξταμήπ. Ξ Δσκλείδηπ επέλενε ςα 

ανιώμαςά ςξσ ποξρεκςικά, επιλέγξμςαπ μόμξ ςιπ πιξ βαρικέπ και ασςξμόηςεπ 

ποξςάρειπ χπ βάρη ςηπ εογαρίαπ ςξσ. 
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Οοιμ, ξι άλλεπ ρυξλέπ είυαμ έμα διατξοεςικό ρύμξλξ ανιχμάςχμ η κάθε μία. 

Λεοικά από ςα ξπξία ήςαμ πξλύ αμτιρβηςήριμα. ΢ξ έογξ ασςό βξήθηρε πξλύ ρςξ 

μα ςσπξπξιήρει ςα ελλημικά μαθημαςικά. ΋ρξμ ατξοά ρςξ πεοιευόμεμξ, κάλσφε ςημ 

κλίμακα ςηπ αουαίαπ ρκέφηπ. 

΢α θέμαςα πεοιλαμβάμξσμ: ςξ πσθαγξοικό θεώοημα, αλγεβοικέπ 

ςασςόςηςεπ, κύκλξι, εταπςξμέμεπ, επίπεδη γεχμεςοία, η θεχοία ςχμ αμαλξγιώμ, 

ποχςαουικξί αοιθμξί, ςέλειξι αοιθμξί, ιδιόςηςεπ ςχμ θεςικώμ ακέοαιχμ αοιθμώμ, 

ςχμ άοοηςχμ αοιθμώμ, ςχμ ςοιρδιάρςαςχμ αοιθμώμ, ςχμ εγγοαμμέμχμ και 

πεοιγοαμέμχμ αοιθμώμ, ςηπ καςαρκεσήπ ςχμ 

καμξμικώμ ρςεοεώμ κ.α. 

Διδικά ςα ανιξρημείχςα θέμαςα 

πεοιλαμβάμξσμ ςη μέθξδξ ςηπ απαγχγήπ ρε άςξπξ, 

πξσ υοηριμξπξιήθηκαμ από ςξμ Αουιμήδη ρςημ 

ετεύοερη ςξσ ακέοαιξσ σπξλξγιρμξύ, και ςηπ 

απόδεινηπ όςι ςξ ρύμξλξ όλχμ ςχμ ποχςαουικώμ 

αοιθμώμ είμαι άπειοξ. 

"΢α ρςξιυεία" μεςατοάρςηκαμ και ρε λαςιμικά 

και ρε Αοαβικά και ασςή είμαι η ποώςη εογαρία για μα επιζήρξσμ, από ςιπ 

καςαρςοξτέπ πξσ έγιμαμ αογόςεοα, όπχπ η καςαρςοξτή ςηπ βιβλιξθήκηπ ςηπ 

Αλενάμδοειαπ. Δπειδή ήςαμ μακοάμ αμώςεοξ από ξςιδήπξςε ποξηγξύμεμξ. ΢ξ 

ποώςξ ςσπχμέμξ αμςίγοατξ βγήκε ςξ 1482 και ήςαμ ςξ εγυειοίδιξ γεχμεςοίαπ ςα 

λξγικά θεμέλια από ςξ 1700. Ιαςά ςη διάοκεια ασςήπ ςηπ πεοιόδξσ ξ Δσκλείδηπ 

ιδιαίςεοα ρεβαρςόπ και ςα «ρςξιυεία» θεχοήθηκαμ μια από ςιπ καλύςεοεπ 

μαθημαςικέπ εογαρίεπ όλχμ ςχμ υοόμχμ. 

Ρςα ρςξιυεία, σπάουξσμ ελλιπείπ πεοιξυέπ πξσ ρσμπλήοχραμ ξι επόμεμξι 

μαθημαςικξί. Δπιπλέξμ έυξσμ βοεθεί κάπξιεπ αμτιρβηςήριμεπ ιδέεπ. Ξι πιξ γμχρςή 

είμαι ασςά ρςξ πέμπςξ ανίχμα ςξσ, επίρηπ γμχρςό χπ παοάλληλξ ανίχμα. Ζ 

ποόςαρη δηλώμει όςι για μια εσθεία γοαμμή και έμα ρημείξ ένχ από ςη γοαμμή, 

σπάουει μόμξ μια γοαμμή πξσ πεομά μέρχ ςξσ ρημείξσ παοάλληλη ρςημ αουική 

γοαμμή. Ξ Δσκλείδηπ δεμ μπόοερε μα απξδείνει ασςήμ ςημ δήλχρη και επειδή ςξ 

υοειαζόςαμ για ςιπ πεοαιςέοχ απξδείνειπ ςξσ, ςξ σπέθερε ραμ αληθιμό. Ξι 
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μελλξμςικξί μαθημαςικξί δεμ μπξοξύραμ μα δευςξύμ όςι μια ςέςξια δήλχρη δεμ έυει 

απξδειυθεί και νόδεφαμ πξλλά υοόμια φάυμξμςαπ ςημ απόδεινη η ξπξία όμχπ δεμ 

έυει βοεθεί μέυοι ρήμεοα. 

Δμςξύςξιπ, παοά ασςά ςα ποξβλήμαςα, ξ Δσκλείδηπ κοαςά ςη διάκοιρη χπ 

έμα από ςα ποώςα ποόρχπα πξσ ποξρπάθηραμ μα ςσπξπξιήρξσμ ςα μαθημαςικά και 

ςα καθξοίρξσμ επάμχ ρε έμα ίδοσμα ςχμ απξδείνεχμ. Ζ εογαρία ςξσ εμέογηρε χπ 

ατεςηοία για ςιπ μελλξμςικέπ γεμεέπ 
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΢ρινιβάςα Ραμανούτζαν 

΢ρινιβάσα Ραμανούτζαν 

 

Ξ ΢οιμιβάρα Ραμαμξύςζαμ (αγγλ. Srinivasa Ramanujan, 22 Δεκεμβοίξσ 1887 

– 26 Αποιλίξσ 1920) ήςαμ ασςξδίδακςξπ Θμδόπ μαθημαςικόπ. Οαοόςι είυε ελάυιρςη 

έχπ καθόλξσ ςσπική εκπαίδεσρη ρςα καθαοά μαθημαςικά, καςάτεοε ρημαμςικά 

επιςεύγμαςα ρςξσπ ςξμείπ ςηπ μαθημαςικήπ αμάλσρηπ, ςημ θεχοία αοιθμώμ, ςιπ 

απειοξρςικέπ ρειοέπ και ςα ρσμευή κλάρμαςα. 

Ρύμτχμα με ςξμ μαθημαςικό Γκόμςτοεψ Υάοξλμς Υάομςι ςξ ςαλέμςξ ςξσ 

Παμαμξύμςζαμ ήςαμ ςηπ κλάρηπ ςχμ ΋ιλεο, Γκάξσπ, Μεύςχμα και ςξσ Αουιμήδη.[1] 

Αμ και απεβίχρε ρε ηλικία μόλιπ 32 εςώμ, ςξ έογξ πξσ άτηρε πίρχ ςξσ ξ 

Παμαμξύςζαμ απαοιθμεί ρυεδόμ 3900 απξςελέρμαςα. Αμ και έμαπ μικοόπ αοιθμόπ 

από ασςά ήςαμ ερταλμέμα και μεοικά ήδη γμχρςά, ξι πεοιρρόςεοεπ από ςιπ 

εογαρίεπ ςξσ απξδείυθηκαμ ξοθέπ. 

Οξλλά από ςα ρσμπεοάρμαςά ςξσ ήςαμ ποχςόςσπα αλλά και αμςιρσμβαςικά 

ςασςόυοξμα, όπχπ ξι ποώςξι αοιθμξί Παμαμξύςζαμ και η ρσμαοςήρη θήςα 

http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%91%CE%B3%CE%B3%CE%BB%CE%B9%CE%BA%CE%AC
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%99%CE%BD%CE%B4%CE%AF%CE%B1
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%9A%CE%B1%CE%B8%CE%B1%CF%81%CE%AC_%CE%BC%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AC&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AE_%CE%B1%CE%BD%CE%AC%CE%BB%CF%85%CF%83%CE%B7
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%98%CE%B5%CF%89%CF%81%CE%AF%CE%B1_%CE%B1%CF%81%CE%B9%CE%B8%CE%BC%CF%8E%CE%BD
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%93%CE%BA%CF%8C%CE%BD%CF%84%CF%86%CF%81%CE%B5%CF%8A_%CE%A7%CE%AC%CF%81%CE%BF%CE%BB%CE%BD%CF%84_%CE%A7%CE%AC%CF%81%CE%BD%CF%84%CE%B9
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9B%CE%AD%CE%BF%CE%BD%CE%B1%CF%81%CE%BD%CF%84_%CE%8C%CE%B9%CE%BB%CE%B5%CF%81
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9A%CE%B1%CF%81%CE%BB_%CE%A6%CF%81%CE%AF%CE%BD%CF%84%CF%81%CE%B9%CF%87_%CE%93%CE%BA%CE%AC%CE%BF%CF%85%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9D%CE%B5%CF%8D%CF%84%CF%89%CE%BD%CE%B1%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%91%CF%81%CF%87%CE%B9%CE%BC%CE%AE%CE%B4%CE%B7%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A3%CF%81%CE%B9%CE%BD%CE%B9%CE%B2%CE%AC%CF%83%CE%B1_%CE%A1%CE%B1%CE%BC%CE%B1%CE%BD%CE%BF%CF%8D%CF%84%CE%B6%CE%B1%CE%BD#cite_note-0
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%A0%CF%81%CF%8E%CF%84%CE%BF%CE%B9_%CE%B1%CF%81%CE%B9%CE%B8%CE%BC%CE%BF%CE%AF_%CE%A1%CE%B1%CE%BC%CE%B1%CE%BD%CE%BF%CF%8D%CF%84%CE%B6%CE%B1%CE%BD&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%A3%CF%85%CE%BD%CE%B1%CF%81%CF%84%CE%AE%CF%83%CE%B7_%CE%B8%CE%AE%CF%84%CE%B1_%CE%A1%CE%B1%CE%BC%CE%B1%CE%BD%CE%BF%CF%8D%CF%84%CE%B6%CE%B1%CE%BD&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%91%CF%81%CF%87%CE%B5%CE%AF%CE%BF:Ramanujan.jpg
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Παμαμξύςζαμ, και εμέπμεσραμ έμαμ ςεοάρςιξ αοιθμό πεοαιςέοχ εοεσμώμ. Δίμαι 

υαοακςηοιρςικό πχπ μεοικέπ από ςιπ πιξ ρημαμςικέπ αμακαλύφειπ ςξσ άογηραμ 

πξλύ μα εμςαυθξύμ ρςξ οεύμα ςχμ ρύγυοξμχμ μαθημαςικώμ. Οοόρταςα, ενιρώρειπ 

ςξσ βοήκαμ εταομξγή ρςημ κοσρςαλλξγοατία και ςημ θεχοία υξοδώμ. 

http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9A%CF%81%CF%85%CF%83%CF%84%CE%B1%CE%BB%CE%BB%CE%BF%CE%B3%CF%81%CE%B1%CF%86%CE%AF%CE%B1
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%98%CE%B5%CF%89%CF%81%CE%AF%CE%B1_%CF%87%CE%BF%CF%81%CE%B4%CF%8E%CE%BD
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Η ΔΝΝΟΙΑ ΣΟΤ ΜΗΓΔΝ 

Πώσ ορίζεται η έννοια του μηδέν 

΋ςι δεμ σπάουει, η αμσπαονία, ςξ ςίπξςε ή όςι δεμ έυει καμία ανία. Έςρι, με 

ςημ έμμξια ςξσ μηδεμόπ ποξρπάθηραμ πξλλξί μα υαοακςηοίρξσμ ςξ αμύπαοκςξ από 

ςξ ξπξίξ έπλαρε ξ Ηεόπ ςξμ κόρμξ. Οξλλξί τιλόρξτξι ςασςίζξσμ ςξ <<μηδέμ>> με ςξ 

<<είμαι>>. ΢ημ άπξφη ασςή ςημ σπξρςήοινε ποώςξπ ξ Γεομαμόπ τιλόρξτξπ 

Γεώογιξπ Έγελξπ, ξ Γάλλξπ ρσγγοατέαπ και τιλόρξτξπ Εαμ Οξλ Ραος  “ςξ 

<<μηδέμ>> είμαι η ςέλεια ακαθξοιρςία μέρα ρςημ ξπξία ξ άμθοχπξπ, χπ τξοέαπ ςξσ 

μηδεμόπ, ξτείλει μα καθξοίρει ελεύθεοα ςξμ εασςό ςξσ και ςιπ επιδιώνειπ ςξσ‟‟. 

Δπιπλέξμ, είμαι έμα από ςα δεκαδικά φητία ςξσ δεκαδικξύ ρσρςήμαςξπ αοίθμηρηπ. 

Οαοιρςάμει ςξμ πληθάοιθμξ εμόπ κεμξύ ρσμόλξσ. Απξςελεί ςξ ξσδέςεοξ ρςξιυείξ 

ςηπ ποόρθερηπ ςχμ αοιθμώμ και είμαι ςξ μικοόςεοξ ρςξιυείξ ςξσ ρσμόλξσ Μ 

τσρικώμ ακεοαίχμ και ςξ μόμξ για ςξ ξπξίξ δεμ σπάουει ποξηγξύμεμξ ρςξιυείξ ρςξ 

Μ. ΢έλξπ σπάουξσμ δύξ απόφειπ. Ζ μία είμαι όςι εκείμη πξσ ςξμ θέλει χπ δείκςη ςηπ 

κεμήπ θέρηπ ρςξ ρύρςημα γοατήπ ςχμ αοιθμώμ. Ξ μηδέμ είμαι δηλαδή ρύμβξλξ 

αμαγκαίξ για μα δείνξσμε όςι ςξ 371 ρημαίμει κάςι διατξοεςικό από ςξ 3071. Ζ 

δεύςεοη υοήρη ςξσ μηδεμόπ είμαι εκείμη πξσ ςξμ βλέπει χπ αοιθμό , αμάμερα ρςξμ 

+1 και ρςξμ -1. Ξι άμθοχπξι άογηραμ μα αμακαλύφξσμ ςξ μηδέμ κι ασςό γιαςί ξ 

μηδέμ είμαι μακοιά από κάθε διαιρθηςικά απξκαλσπςόμεμη μαθημαςική έμμξια. 

Ιςτορικά ςτοιχεία για το μηδέν: 

΢ξ μηδέμ εμταμίρςηκε για ποώςη τξοά ρςημ ιρςξοία ςχμ μαθημαςικώμ πξλύ 

αογόςεοα απ‟ όςι θα ταμςαζόςαμ καμείπ, μόλιπ ςξμ 7° αιώμα μ.Υ. ρςημ Θμδία (650 

μ.Υ) εμώ ςξ ποώςξ αμαμτιρβήςηςα ςεκμηοιχμέμξ ασθεμςικό κείμεμξ πξσ ςξ πεοιείυε 

υοξμξλξγείςαι ρςξ 876 μ.Υ. Δπειδή ξι αουαίξι λαξί αρυξλξύμςαι με ποακςικά 

ποξβλήμαςα ςηπ καθημεοιμήπ ζχήπ, δεμ είυε μόημα γι‟ ασςξύπ η έμμξια ςξσ μηδεμόπ 

ή ςχμ αομηςικώμ αοιθμώμ. Γι‟ ασςό και άογηρε ςόρξ η εμτάμιρη χπ αοιθμξύ με ςημ 

ατηοημέμη έμμξια πξσ ςξ υοηριμξπξιξύμε ρήμεοα. 
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Ξι Βαβσλώμιξι ήςαμ ξι ποώςξι πξσ υοηριμξπξίηραμ ςξμ μηδέμ όυι όμχπ χπ 

αοιθμό αλλά χπ δείκςη. Ξι Έλλημεπ παοά ςημ ποχςξπξοιακή θεώοηρη πξσ έκαμαμ 

ρςα Λαθημαςικά δεμ είδαμ ςξμ μηδέμ ξύςε χπ αοιθμό ξύςε χπ ρύμβξλξ δείκςη για 

ςη θέρη ςχμ άλλχμ. Γιαςί άοαγε; Δύρκξλη η απάμςηρη. Λία απόπειοα απάμςηρηπ 

είμαι εκείμη πξσ σπξρςηοίζει όςι ξι ςα ελλημικά Λαθημαςικά ήςαμ καςά βάρη 

Γεχμεςοία και ξι μεγάλεπ ελλημικέπ ποόξδξι βαρίρςηκαμ ρε ασςήμ. Λξλξμόςι ρςξ 

εσαγγέλιξ ςχμ ελλημικώμ Λαθημαςικώμ, ρςξ «Ρςξιυεία» δηλαδή ςξσ Δσκλείδη, 

εμπεοιέυεςαι έμα «Βιβλίξ πάμχ ρςη θεχοία ςχμ αοιθμώμ», η όλη θεώοηρη 

βαρίζεςαι πάμχ ρςη Γεχμεςοία. Mε άλλα λόγια ςα ελλημικά Λαθημαςικά δεμ είυαμ 

αμάγκη μα ξμξμαςξδξςήρξσμ ςξσπ αοιθμξύπ ςξσπ ετόρξμ ςξσπ έβλεπαμ ραμ μήκη 

εσθσγοάμμχμ ςμημάςχμ. Ξι αοιθμξί πξσ ήςαμ αμαγκαίξ μα έυξσμ όμξμα ήςαμ 

εκείμξι πξσ υοηριμξπξιξύραμ ξι έμπξοξι και όυι ξι μαθημαςικξί. Σπήουαμ όμχπ και 

εναιοέρειπ και ξι εναιοέρειπ ασςέπ ήςαμ ξι μαθημαςικξί αρςοξμόμξι. Λπξοεί 

ξοιρμέμξι ιρςξοικξί μα σπξρςήοιναμ όςι ξι Έλλημεπ υοηριμξπξίηραμ ςξ γοάμμα 

όμικοξμ – αουικό ςηπ λένηπ ΞΣΔΔΜ - χπ ρύμβξλξ ςξσ μηδεμόπ αλλά ξ Neugebauer 

απέοοιφε ςημ εικαρία σπξρςηοίζξμςαπ πλημ ςχμ άλλχμ όςι ξι Έλλημεπ 

υοηριμξπξιξύραμ ςξ όμικοξμ χπ ςξμ αοιθμό 70. Οάμςχπ έμαμ αιώμα μεςά Υοιρςόμ, ξ 

Ιλαύδιξπ Οςξλεμαίξπ υοηριμξπξιεί ςξ βαβσλχμιακό μηδέμ χπ δείκςη. 

΢ξ μηδέμ υοειάρςηκε για ποώςη τξοά, όςαμ ξι άμθοχπξι έποεπε μα 

γοάφξσμ αρςοξμξμικά δεδξμέμα και θέληραμ μα εκτοάρξσμ ςημ κεμή θέρη. 

(π.υ. 3 έςη, 0 μήμεπ, 12 ημέοεπ). 

 

Αρχαία εξίσωση που λύνεται με τη βοήθεια του μηδενός… 
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Ζ επιμόηρη ςξσ μηδεμόπ (όπχπ και ςξσ δικξύ μαπ δεκαδικξύ ρσρςήμαςξπ 

αοίθμηρηπ) απξδίδεςαι ρςξσπ Θμδξύπ. Ρςημ Θμδική άλγεβοα παοξσριάζει ιδιαίςεοξ 

εμδιατέοξμ έμα μέοξπ ατιεοχμέμξ ρςξσπ καμόμεπ ςχμ ποάνεχμ με ςξ μηδέμ γιαςί 

απξδεικμύει  πχπ ξι Θμδξί γμώοιζαμ όυι μόμξ α + 0=α,  α x 0=0 αλλά και ςξ γεγξμόπ 

όςι ςξ μηδέμ, χπ παοαμξμαρςήπ ςξσ κλάρμαςξπ δεμ ξοίζεςαι. ΢ημ ίδια πεοίξδξ η 

τσλή ςχμ Λάγια ςηπ Ιεμςοικήπ Αμεοικήπ ταίμεςαι μα υοηριμξπξιξύραμ εικξραδικό 

ρύρςημα αοίθμηρηπ με έμα ρύμβξλξ ρε ρυήμα κξυσλιξύ για ςξ μηδέμ, πξσ ρήμαιμε 

μια κεμή θέρη. Οιθαμόςαςα ςξ ρύμβξλξ (0) και η έμμξιά ςξσ ποξήλθε από ςξ ποώςξ 

γοάμμα ςηπ ελλημικήπ λένηπ «ξσδέμ» ή ςηπ λένηπ «ξβξλόπ» (πξσ ρήμαιμε ςξ ρυεδόμ 

μηδεμικό πξρό για ςημ επξυή ). Υοηριμξπξιήθηκε εσοέχπ ρςξμ κόρμξ για ςημ 

επίλσρη ενιρώρεχμ μεςά ςξ 16ξ αιώμα. 
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΢τοιχεία γύρω από το μηδέν: 

 

΢ξ   είμαι ςξ ξσδέςεοξ ρςξιυείξ ρςημ ποόρθερη ασςό 

ρημαίμει όςι : 

„‟ όςαμ έμαμ από ςξσπ όοξσπ ςξσ αθοξίρμαςξπ 2 αοιθμώμ είμαι ςξ μηδέμ, ςξ 

άθοξιρμα είμαι ίρξ με ςξμ άλλξμ όοξ. Δηλαδή α + 0 =0 = 0 + α = 0 για ξπξιξμδήπξςε 

αοιθμό α‟‟. 

΢ξ μηδέμ όςαμ ποξρςίθεςαι ή αταιοείςαι  από αοιθμό ατήμει ςξμ αοιθμό 

ασςό αμαλλξίχςξ. 

΋ςαμ πξλλαπλαριάζεςε με αοιθμό δίμει χπ απξςέλερμα ςξμ εασςό ςξσ και 

όςαμ διαιοεί αοιθμό δεμ έυει καμέμα μόημα χπ ποάνη. 

Διαίοερη με ςξμ εασςό ςξσ δίμει ςξ αόοιρςξ κλάρμα 0/0. 

΋ςαμ έμαπ αοιθμόπ σφώμεςαι ρςημ μηδεμική δύμαμη δίμει χπ απξςέλερμα ςη 

μξμάδα. 

Η άγνοια γύρω από το μηδέν: 

Ρςα αοιθμηςικά ρσρςήμαςα ςχμ αουαίχμ Eλλήμχμ (α, β, γ, δ, ρς, ...) και 

ςχμ Καςίμχμ (I,II, III, IV...) δεμ σπήονε πξςέ ςξ ρςξιυείξ μηδέμ καθώπ πίρςεσαμ όςι 

η ύπαονη ςηπ αμσπαονίαπ ήςαμ μια ςεοάρςια λξγική αμςίταρη. Άοα δεμ σπήουε και 

καμέμαπ λόγξπ μα απεικξμιρςεί... ασςό πξσ δεμ σπήουε.  Αμςίθεςα για ςιπ 

αμαςξλικέπ τιλξρξτίεπ, πξσ ακξλξύθηραμ άλλξσπ δοόμξσπ και η πλήοηπ αμσπαονία 

ήςαμ ζηςξύμεμξ ςηπ αμθοώπιμηπ ύπαονηπ ςξ μηδέμ σπήουε και μπξοξύρε μα 

απεικξμιρςεί. Βέβαια, ταμςάζει παοάδξνξ ίρχπ πχπ κξιμχμίεπ ξλόκληοεπ 

http://www.google.gr/imgres?imgurl=http://www.hittoon.com/450/85615-royalty-free-rf-clipart-illustration-of-a-friendly-outlined-number-0-zero-guy.jpg&imgrefurl=http://www.hittoon.com/clipart/85615-friendly-outlined-number-0-zero-guy&usg=__2gJK4CExtuo1bMRa_p_iPHF8Q-Q=&h=470&w=450&sz=32&hl=el&start=26&zoom=1&tbnid=SY7RsNhKMCBxVM:&tbnh=129&tbnw=124&ei=Et64TomsCIuVswaI-LW7Bg&prev=/search?q=%CE%BF+%CE%B1%CF%81%CE%B9%CE%B8%CE%BC%CF%8C%CF%82+%CE%BC%CE%B7%CE%B4%CE%AD%CE%BD&start=20&hl=el&sa=N&gbv=1&tbm=isch&itbs=1
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πξοεύςηκαμ υχοίπ ςημ έμμξια ςξσ μηδεμόπ, μαθημαςικά ρσρςήμαςα ρςήθηκαμ υχοίπ 

ασςό ςξ μαγικό ρςοξγγσλό ρύμβξλξ. ΢ξ ίδιξ παοάδξνξ μπξοεί μα ταίμεςαι μεςά 

εκαςό υοόμια, η ρημεοιμή πεπξίθηρή μαπ όςι «εκ ςξσ μηδεμόπ ξσδέμ παοάγεςαι» 

καςά ςξσπ ρύγυοξμξσπ τσρικξύπ ασςό είμαι λάθξπ. Έςρι, ξ μεγάλξπ βοεςαμόπ 

αρςοξτσρικόπ Sir Fred Hoyle, ρςξ βιβλίξ ςξσ «Tα δέκα Οοόρχπα ςξσ Ρύμπαμςξπ» 

δίμει μια εκπληκςική όρξ και απλή ενήγηρη για ςημ δημιξσογία ςξσ ρύμπαμςξπ. Eτ' 

όρξμ νέοξσμε όςι έμα άςξμξ ύληπ και έμα άςξμξ αμςιύληπ όςαμ ρσμαμςηθξύμ μαπ 

δίμξσμ ςξ μηδέμ, ςόςε λξγικά ιρυύει και ςξ αμςίρςοξτξ. Tξ μηδέμ – ςξ ςίπξςα – 

μπξοεί μα παοάγει έμα άςξμξ ύληπ και έμα άςξμξ αμςιύληπ. Ρςα μαθημαςικά ασςό 

απεικξμίζεςαι χπ 

1 + (-1) = 0 <=> 0=1+(-1)   

Άοα, όρξ λξιπόμ παοάλξγη μαπ ταίμεςαι ρήμεοα η ιδέα πχπ εκ ςξσ μηδεμόπ 

παοήυθη έμα ξλόκληοξ ρύμπαμ, ςόρξ ακαςαμόηςξ ταιμόςαμ ρςξσπ αουαίξσπ 

Έλλημεπ και ςξσπ Δσςικξύπ μέυοι ςξμ μεραίχμα, η ύπαονη ςηπ ... αμσπαονίαπ, η 

ύπαονη ςξσ μηδεμόπ. Ήςαμ απλώπ θέμα μιαπ τιλξρξτικήπ παοάδξρηπ πξσ κοάςηρε 

αιώμεπ..  

http://www.google.gr/imgres?imgurl=http://www.kindbook.com/maths/0_maths_zero_number0.gif&imgrefurl=http://www.kindbook.com/magic_mathematics26.html&usg=__p9t2x-e1Tvl0eJDbw7_-A3avRJ0=&h=714&w=600&sz=26&hl=el&start=5&zoom=1&tbnid=CTzUBBXk9EM9nM:&tbnh=140&tbnw=118&ei=qt24TpHAKsvUsgb7oPzLBg&prev=/search?q=0&hl=el&gbv=1&tbm=isch&itbs=1
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Ιδηαίηεροη Αρηζκοί 

Σέλειοσ αριθμόσ 

Σέλειξπ λέγεςαι έμαπ ακέοαιξπ αοιθμόπ όςαμ ςξ άθοξιρμα ςχμ θεςικώμ 

διαιρετών ςξσ, εκςόπ ςξσ αοιθμξύ, είμαι ίρξ ςξμ αοιθμό δηλ. ξ n είμαι ςέλειoπ αμ 

και μόμξ αμ ρ(n) = 2n. 

Ξ μικοόςεοξπ ςέλειξπ αοιθμόπ είμαι ξ 6. Ξι διαιοέςεπ ςξσ 6 είμαι ξι 1, 2, 3 και 

ςξ άθοξιρμα ασςώμ είμαι ίρξ με 6 (1+2+3=6). Άλλξι ςέλειξι αοιθμξί είμαι ξι 28 = 1 + 

2 + 4 + 7 + 14, 496 = 1 + 2 + 4 + 8 + 16 + 31 + 62 + 124 + 248 και ξ 8128. Ασςξί είμαι 

και ξι μόμξι γμχρςξί ςέλειξι καςά ςημ αουαιόςηςα. 

Ξ επόμεμξπ ςέλειξπ αοιθμόπ είμαι ξ 33550336 και ακξλξσθξύμ ξι 

8589869056, 137438691328, 2305843008139952128, 

2658455991569831744654692615953842176, 

191561942608236107294793378084303638130997321548169216. 

Άρτιοι τέλειοι αριθμοί 

Ο Ευκλείδης ανακάλυψε ότι οι τέσσερις πρώτοι τέλειοι 

αριθμοί παράγονται από τον τύπο 2n−1(2n − 1): 

Για n = 2:   21(22 − 1) = 6 

Για n = 3:   22(23 − 1) = 28 

Για n = 5:   24(25 − 1) = 496 

Για n = 7:   26(27 − 1) = 8128 

Οαοαςηοώμςαπ όςι ςα n ρςξμ παοαπάμχ ςύπξ είμαι ποώςξι αοιθμξί, ξ 

Δσκλείδηπ απέδεινε όςι ξ ςύπξπ 2n−1(2n − 1) δίμει έμαμ άοςιξ ςέλειξ αοιθμό όςαμ ςξ 

2n − 1 είμαι ποώςξπ. 

http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%94%CE%B9%CE%B1%CE%B9%CF%81%CE%AD%CF%84%CE%B7%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%95%CF%85%CE%BA%CE%BB%CE%B5%CE%AF%CE%B4%CE%B7%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A0%CF%81%CF%8E%CF%84%CE%BF%CF%82_%CE%B1%CF%81%CE%B9%CE%B8%CE%BC%CF%8C%CF%82
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Ξι Αουαίξι Έλλημεπ μαθημαςικξί έκαμαμ και άλλεπ εικαρίεπ για ςξσπ ςέλειξσπ 

αοιθμξύπ από ςιπ ξπξίεπ όμχπ ξι πεοιρρόςεοεπ απξδείυθηκαμ λαμθαρμέμεπ. 

Δίμαι εύκξλξ μα δειυθεί όςι αμ ξ 2n − 1 είμαι ποώςξπ, ςόςε ξ n είμαι ποώςξπ, 

υχοίπ όμχπ μα ιρυύει και ςξ αμςίρςοξτξ. Ξι ποώςξι αοιθμξί ςηπ μξοτήπ 2n − 1 είμαι 

γμχρςξί χπ ποώςξι ςξσ Λεορέμ (Mersenne), από ςξ όμξμα ςξσ Λαοίμ Λεορέμ πξσ 

έζηρε ςξμ 17ξ αιώμα και ςξσπ μελέςηρε ποώςξπ. 

Δύξ υιλιάδεπ υοόμια μεςά ςξμ Δσκλείδη, ξ Όιλερ (Euler) απέδεινε όςι ξ 

ςύπξπ 2n−1(2n − 1) μαπ δίμει όλξσπ ςξσπ άοςιξσπ ςέλειξσπ αοιθμξύπ. ΢ξ απξςέλερμα 

ασςό είμαι γμχρςό ραμ Ηεώοημα Δσκλείδη-΋ιλεο. 

Λέυοι ρήμεοα, με ςη βξήθεια ηλεκςοξμικώμ σπξλξγιρςώμ, είμαι γμχρςξί 44 

ποώςξι ςξσ Λεορέμ και άοα και 44 άοςιξι ςέλειξι αοιθμξί. Ξ μεγαλύςεοξπ από 

ασςξύπ - ξ 44ξπ - απξςελείςαι από 19.616.714 φητία. Δεμ είμαι γμχρςό αμ 

σπάουξσμ άπειοξι ποώςξι ςξσ Λεορέμ. ΢ξ ρύρςημα GIMPS αρυξλείςαι με ςημ 

εύοερη ποώςχμ ςξσ Λεορέμ. 

Περιττοί τέλειοι αριθμοί 

Δίμαι άγμχρςξ αμ σπάουξσμ πεοιςςξί ςέλειξι αοιθμξί. Σπάουξσμ χρςόρξ μια 

ρειοά απξςελέρμαςα υχοίπ όμχπ ξι μαθημαςικξί μα έυξσμ τςάρει ρςημ απάμςηρη 

ςηπ εοώςηρηπ αμ σπάουξσμ ή όυι. 

΢α μέυοι ρήμεοα γμχρςά απξςελέρμαςα μαπ λέμε όςι κάθε πεοιςςόπ ςέλειξπ 

αοιθμόπ N ποέπει μα είμαι ςηπ μξοτήπ 12m + 1 ή 36m + 9 και μα ικαμξπξιεί κάπξιεπ 

ρσγκεκοιμέμεπ ιδιόςηςεπ. 

  

http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A0%CF%81%CF%8E%CF%84%CE%BF%CF%82_%CE%9C%CE%B5%CF%81%CF%83%CE%AD%CE%BD
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%9C%CE%B1%CF%81%CE%AF%CE%BD_%CE%9C%CE%B5%CF%81%CF%83%CE%AD%CE%BD&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%8C%CE%B9%CE%BB%CE%B5%CF%81
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=GIMPS&action=edit&redlink=1
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Πρώτοσ αριθμόσ 

Ρςα μαθημαςικά ποώςξπ αοιθμόπ (ή απλά ποώςξπ) είμαι έμαπ τσρικόπ 

αοιθμόπ μεγαλύςεοξπ ςηπ μξμάδαπ με ςημ ιδιόςηςα ξι μόμξι τσρικξί διαιοέςεπ ςξσ μα 

είμαι η μξμάδα και ξ εασςόπ ςξσ. 

΢ξ μηδέμ και ςξ έμα δεμ είμαι ποώςξι αοιθμξί. ΢ξ μηδέμ ρσυμά δεμ θεχοείςαι 

ξύςε τσρικόπ. 

Ζ ακξλξσθία ςχμ 25 ποώςχμ αοιθμώμ είμαι η ενήπ: 

2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 23, 29, 31, 37, 41, 43, 47, 53, 59, 61, 67, 71, 73, 

79, 83, 89, 97, ... 

Ξ αοιθμόπ 2 είμαι ξ μόμξπ άοςιξπ (ζσγόπ) ποώςξπ αοιθμόπ. ΋λξι ξι άλλξι 

ποώςξι είμαι πεοιςςξί (μξμξί). 

Ξι ποώςξι αοιθμξί είμαι έμα από ςα αμςικείμεμα ςηπ θεχοίαπ αοιθμώμ και 

είμαι μια πξλύ εμεογή εοεσμηςικά πεοιξυή ςχμ μαθημαςικώμ. Διάρημεπ και άλσςεπ 

εικαρίεπ, όπχπ η Δικαρία ςξσ Ρίμαμ και η Δικαρία ςξσ Γκόλμςμπαυ εμπλέκξσμ ή 

ατξοξύμ ποώςξσπ αοιθμξύπ. 

 

Σχέςη φυςικών με πρώτουσ 

΢ξ θεμελιώδεπ θεώοημα ςηπ αοιθμηςικήπ βεβαιώμει όςι κάθε θεςικόπ 

ακέοαιξπ γοάτεςαι χπ γιμόμεμξ ποώςχμ παοαγόμςχμ με μξμαδικό ςοόπξ. Για 

παοάδειγμα: 

 

Πλήθοσ πρώτων 

Ξι ποώςξι αοιθμξί έυξσμ άπειοξ πλήθξπ. Ζ ποόςαρη ασςή έυει απξδειυςεί με 

διάτξοξσπ ςοόπξσπ. Ζ ποώςη γμχρςή απόδεινη είμαι ςξσ Ευκλείδη. 

http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AC
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A6%CF%85%CF%83%CE%B9%CE%BA%CF%8C%CF%82_%CE%B1%CF%81%CE%B9%CE%B8%CE%BC%CF%8C%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A6%CF%85%CF%83%CE%B9%CE%BA%CF%8C%CF%82_%CE%B1%CF%81%CE%B9%CE%B8%CE%BC%CF%8C%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%94%CE%B9%CE%B1%CE%B9%CF%81%CE%AD%CF%84%CE%B7%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%BF%CE%BD%CE%AC%CE%B4%CE%B1
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%B7%CE%B4%CE%AD%CE%BD
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%88%CE%BD%CE%B1
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%86%CF%81%CF%84%CE%B9%CE%BF%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A0%CE%B5%CF%81%CE%B9%CF%84%CF%84%CF%8C%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%98%CE%B5%CF%89%CF%81%CE%AF%CE%B1_%CE%B1%CF%81%CE%B9%CE%B8%CE%BC%CF%8E%CE%BD
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AC
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%95%CE%B9%CE%BA%CE%B1%CF%83%CE%AF%CE%B1&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%95%CE%B9%CE%BA%CE%B1%CF%83%CE%AF%CE%B1_%CF%84%CE%BF%CF%85_%CE%A1%CE%AF%CE%BC%CE%B1%CE%BD&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%95%CE%B9%CE%BA%CE%B1%CF%83%CE%AF%CE%B1_%CF%84%CE%BF%CF%85_%CE%93%CE%BA%CF%8C%CE%BB%CE%BD%CF%84%CE%BC%CF%80%CE%B1%CF%87
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%98%CE%B5%CE%BC%CE%B5%CE%BB%CE%B9%CF%8E%CE%B4%CE%B5%CF%82_%CE%B8%CE%B5%CF%8E%CF%81%CE%B7%CE%BC%CE%B1_%CF%84%CE%B7%CF%82_%CE%B1%CF%81%CE%B9%CE%B8%CE%BC%CE%B7%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AE%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%98%CE%B5%CF%84%CE%B9%CE%BA%CF%8C%CF%82_%CE%B1%CF%81%CE%B9%CE%B8%CE%BC%CF%8C%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%91%CE%BA%CE%AD%CF%81%CE%B1%CE%B9%CE%BF%CF%82_%CE%B1%CF%81%CE%B9%CE%B8%CE%BC%CF%8C%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%95%CF%85%CE%BA%CE%BB%CE%B5%CE%AF%CE%B4%CE%B7%CF%82
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Εύρεςη πρώτων με το κόςκινο του Ερατοςθένη 

Ξ αλγόοιθμξπ πξσ επιμόηρε ξ αλεναμδοιμόπ μαθημαςικόπ Δοαςξρθέμηπ (275-

195 π.Υ) για ςημ εύοερη όλχμ ςχμ ποώςχμ αοιθμώμ (αοιθμξί πξσ διαιοξύμςαι 

ακοιβώπ μόμξ από ςξμ εασςό ςξσπ και ςη μξμάδα) από ςξ 1 έχπ ςξ η (όπξσ η 

ξπξιξρδήπξςε τσρικόπ αοιθμόπ). Ιαςά ςξμ αλγόοιθμξ ασςό, υοηριμξπξιξύμςαι όλξι 

ξι αοιθμξί από ςξ 2 μέυοι και ςξ η και η διαδικαρία νεκιμά με ςξ 2 και ςη διαγοατή 

όλχμ ςχμ πξλλαπλαρίχμ ςξσ. Όρςεοα ακξλξσθεί ςξ 3, όπξσ και ςα πξλλαπλάρια 

ασςξύ διαγοάτξμςαι, ρςη ρσμέυεια διαγοάτξμςαι ςα πξλλαπλάρια ςξσ 5 (ατξύ ςξ 4 

έυει ήδη διαγοατεί χπ πξλλαπλάριξ ςξσ 2) κ.ξ.κ. όρξ δεμ νεπεομάςε ξ αοιθμόπ Vn. 

Ξι αοιθμξί πξσ απξμέμξσμ ρςξ ςέλξπ είμαι ξι ζηςξύμεμξι. Οιξ αμαλσςικά, ξ 

αλγόοιθμξπ έυει ςα ακόλξσθα ςέρρεοα βήμαςα: 

 α) Γοατή με ςη ρειοά ςηπ κύοιαπ λίρςαπ με ςξσπ αοιθμξύπ από ςξ 2 μέυοι και 
ςξ η 

 β) μεςατξοά ςξσ ποώςξσ αοιθμξύ πξσ ρσμαμςάςαι ρςημ κύοια λίρςα ρςη 
λίρςα ςχμ ποώςχμ 

 γ) διαγοατή όλχμ ςχμ πξλλαπλαρίχμ ασςξύ ςξσ αοιθμξύ από ςημ κύοια 
λίρςα 

 δ) αμ ξ μικοόςεοξπ αοιθμόπ ςηπ κύοιαπ λίρςαπ είμαι μικοόςεοξπ από ςξ [Vn] 
ακξλξσθείςαι ςξ βήμα 2, αλλιώπ όλξι ξι εμαπξμείμαμςεπ αοιθμξί ςηπ κύοιαπ 
λίρςαπ μεςατέοξμςαι ρςη λίρςα ςχμ ποώςχμ και ξ αλγόοιθμξπ ςεομαςίζει. 
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Ρςξ παοάδειγμα ασςό ποξκύπςει ξ ςοόπξπ με ςξμ ξπξίξ λειςξσογεί ςξ 

κόρκιμξ ςξσ Δοαςξρθέμη για η = 100. 

Ξ αλγόοιθμξπ υοειάζεςαι ςέρρεοιπ επαμαλήφειπ, για μα βοει όλξσπ ςξσπ 

ποώςξσπ αοιθμξύπ από ςξ 1 έχπ ςξ 100. 

Ιαςά ςημ ποώςη επαμάληφη λαμβάμεςαι ξ αοιθμόπ 2 και διαγοάτξμςαι όλα 

ςα πξλλαπλάριά ςξσ. 

 

Κόσκινο του Ερατοσθένη 

Ζ εύοερη ςχμ ποώςχμ αοιθμώμ απαρυόληρε από ςημ αουαιόςηςα ςξσπ 

μαθημαςικξύπ. Έμαπ από ςξσπ πιξ απλξύπ αλλά και αογξύπ ςοόπξσπ για (μαζική) 

εύοερη πξλλώμ ποώςχμ είμαι ςξ λεγόμεμξ κόσκινο του Ερατοσθένη: Ρςξ 

ρύμξλξ ςχμ τσρικώμ αοιθμώμ - ποακςικά έχπ κάπξιξ μεγάλξ αοιθμό Μ - αουίζξσμε 

και απξκλείξσμε ποώςα ςα πξλλαπλάρια ςξσ 2 μεςά ςα πξλλαπλάρια ςξσ επόμεμξσ 

μη διαγοαμμέμξσ αοιθμξύ κ.ξ.κ. έχπ ςξ Μ. Οαοαςηοξύμε όςι όλξ και λιγόςεοξσπ 

αοιθμξύπ θα βοίρκξσμε ποξπ διαγοατή. Ξι αοιθμξί πξσ θα απξμείμξσμ είμαι όλξι 

ποώςξι. ΢ξ κόρκιμξ ςξσ Δοαςξρθέμη είμαι έμαπ αογόπ αλγόοιθμξπ για ςξ αμ έμαπ 

ρσγκεκοιμέμξπ αοιθμόπ Μ είμαι ποώςξπ ή όυι, διόςι μεςανύ άλλχμ απαιςεί 

ξσριαρςικά και ςημ εύοερη όλχμ ςχμ ποώςχμ μικοόςεοχμ ίρχμ ςξσ (αμ έμαπ 

αοιθμόπ Μ δεμ έυει διαιοέςεπ μικοόςεοξσπ ίρξσπ ςξσ , ςόςε είμαι ποώςξπ). 

  

http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9A%CF%8C%CF%83%CE%BA%CE%B9%CE%BD%CE%BF_%CF%84%CE%BF%CF%85_%CE%95%CF%81%CE%B1%CF%84%CE%BF%CF%83%CE%B8%CE%AD%CE%BD%CE%B7
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9A%CF%8C%CF%83%CE%BA%CE%B9%CE%BD%CE%BF_%CF%84%CE%BF%CF%85_%CE%95%CF%81%CE%B1%CF%84%CE%BF%CF%83%CE%B8%CE%AD%CE%BD%CE%B7
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9A%CF%8C%CF%83%CE%BA%CE%B9%CE%BD%CE%BF_%CF%84%CE%BF%CF%85_%CE%95%CF%81%CE%B1%CF%84%CE%BF%CF%83%CE%B8%CE%AD%CE%BD%CE%B7
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Ο μεγαλύςεοξπ γμχρςόπ ποώςξπ αοιθμόπ 

Λέυοι ςξμ Ξκςώβοιξ ςξσ 2011, ξ μεγαλύςεοξπ γμχρςόπ ποώςξπ αοιθμόπ 

είμαι ξ: 

243.112.609 − 1. 

Ζ αμακάλσφη ςξσ έγιμε ρςιπ 23 Ασγξύρςξσ 2008, μέρχ ςξσ διαδικςσακξύ 

ποξγοάμμαςξπ καςαμεμημέμηπ επενεογαρίαπ GIMPS (Great Internet Mersenne Prime 

Search)[1]. Ξ αοιθμόπ ασςόπ έυει 12.978.189 φητία (ξ ποώςξπ ποώςξπ με πάμχ από 

10 εκαςξμμύοια φητία) και έυει ςημ ποόρθεςη ιδιόςηςα μα είμαι ξ 45ξπ Μεορέμ 

ποώςξπ (Mersenne prime) πξσ αμακαλύτθηκε. Ξ 46ξπ Λεορέμ ποώςξπ, ξ 237.156.667 − 

1, αμακαλύτθηκε δύξ βδξμάδεπ αογόςεοα -- είμαι ποώςξπ, αλλά μικοόςεοξπ. 

Ρςξ ποόρταςξ παοελθόμ, όλξι ξι ποώςξι πξσ αμακαλύτθηκαμ ήςαμ Λεορέμ 

ποώςξι. [2] 

ΠΑΡΑΔΔΙΓΜΑΣΑ ΠΡΩΣΩΝ ΑΡΙΘΜΩΝ 

Ξ  «6» είμαι «γιμόμεμξ» ςξσ «2» και ςξσ «3», «γίμεςαι» από ςξμ 2 και ςξμ 3. 

Ξ «30» «γίμεςαι»  από ςξμ  2, ςξμ 3 και ςξμ 5, εμώ ξ 17 «δεμ γίμεςαι» από 

κάπξιξσπ  άλλξσπ αοιθμξύπ. Ξ «17» είμαι ΠΡΩΣΟ΢ , όπχπ και ξ 13, ξ 5, ξ 7 και ξ 

11 , όπχπ και κάθε ακέοαιξπ πξσ δεμ έυει διαιοέςη εκςόπ τσρικά από ςξμ εασςό ςξσ 

και από ςξμ 1. Ξι ΟΠΩ΢ΞΘ είμαι ξι «δξμικξί λίθξι» ςχμ (ακέοαιχμ) αοιθμώμ και ασςό 

είμαι κάςι πξσ ςξ διέκοιμαμ ξι Έλλημεπ όςαμ διαπίρςχραμ όςι κάθε αοιθμόπ μπξοεί 

μα «γίμει» από ποώςξσπ αοιθμξύπ. 

΋πχπ ξι υημικξί αγχμίρςηκαμ μα ποξρδιξοίρξσμ ςα βαρικά ρςξιυεία ςηπ 

ύληπ και καςέληναμ ρςα 92 διατξοεςικά άςξμα, ξι Έλλημεπ μαθημαςικξί έκαμαμ μια 

καλή αουή  βλέπξμςαπ ςξσπ ΟΠΩ΢ΞΣΡ κάςι ραμ « Α΢ΞΛΑ ςηπ ΑΠΘΗΛΖ΢ΘΙΖΡ » ραμ 

δξμικξύπ δηλαδή λίθξσπ όλχμ ςχμ αοιθμώμ. 

Οξιξι είμαι ξι ποώςξι αοιθμξί;  Δύκξλη η απάμςηρη για ςξσπ «μικοξύπ» 

αοιθμξύπ, δύρκξλη έχπ αδύμαςη για ςξσπ πξλύ μεγάλξσπ . Απ αουίρξσμε όμχπ από 

ςξσπ μικοξύπ. Ιας‟ αουήμ καμέμαπ ποώςξπ δεμ μπξοεί είμαι άοςιξπ. Ρςημ πεοιξυή 

ςχμ μξμξφήτιχμ ξι ποώςξι είμαι ςέρρεοειπ, ξ 2, ξ 3, ξ 5 και ξ 7. Ρςη δεύςεοη 

http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9F%CE%BA%CF%84%CF%8E%CE%B2%CF%81%CE%B9%CE%BF%CF%82
http://el.wikipedia.org/wiki/2011
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%9C%CE%B5%CE%B3%CE%B1%CE%BB%CF%8D%CF%84%CE%B5%CF%81%CE%BF%CF%82_%CE%B3%CE%BD%CF%89%CF%83%CF%84%CF%8C%CF%82_%CF%80%CF%81%CF%8E%CF%84%CE%BF%CF%82_%CE%B1%CF%81%CE%B9%CE%B8%CE%BC%CF%8C%CF%82&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/wiki/23_%CE%91%CF%85%CE%B3%CE%BF%CF%8D%CF%83%CF%84%CE%BF%CF%85
http://el.wikipedia.org/wiki/2008
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=GIMPS&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A0%CF%81%CF%8E%CF%84%CE%BF%CF%82_%CE%B1%CF%81%CE%B9%CE%B8%CE%BC%CF%8C%CF%82#cite_note-0
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A0%CF%81%CF%8E%CF%84%CE%BF%CF%82_%CE%9C%CE%B5%CF%81%CF%83%CE%AD%CE%BD
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A0%CF%81%CF%8E%CF%84%CE%BF%CF%82_%CE%9C%CE%B5%CF%81%CF%83%CE%AD%CE%BD
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A0%CF%81%CF%8E%CF%84%CE%BF%CF%82_%CE%B1%CF%81%CE%B9%CE%B8%CE%BC%CF%8C%CF%82#cite_note-1
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δεκάδα είμαι επίρηπ ςέρρεοειπ, ξ 11, ξ 13, ξ 17, ξ 19 εμώ ρςημ ςοίςη δεκάδα είμαι 

ςοειπ, ξ 23, ξ 27 και ξ 29 και ρςημ ςέςαοςη ξ 31, ξ 37 και ξ 39 και ρςημ πέμπςη ξ 

41, ξ 43 και ξ 47. Ρςξσπ ποώςξσπ δηλαδή 50 ακέοαιξσπ ξι ΟΠΩ΢ΞΘ είμαι δεκαπέμςε 

αοιθμξί. 

Οι εικαςίεσ του Γκόλντμπαχ 

Δίμαι πξλύ γμχρςή η ποώςη εικαρία πξσ διαςύπχρε ξ Ιοίρςιαμ Γκόλμςμπαυ 

1690-1764, η ξπξία ρυεςίζεςαι με ςξσπ ποώςξσπ αοιθμξύπ. Ξ Γκόλμςμπαυ 

σπξρςήοινε όςι κάθε άοςιξπ αοιθμόπ μεγαλύςεοξπ ςξσ 2, μπξοεί μα γοατεί ραμ 

άθοξιρμα δύξ ποώςχμ αοιθμώμ. Ζ απόδεινη ςηπ παοαπάμχ εικαρίαπ ςαλαμίζει 

ακόμα και ρήμεοα ςξσπ μαθημαςικξύπ, καθώπ παοάλληλα ξι σπξλξγιρςέπ 

επιβεβαιώμξσμ ςημ εικαρία για όλξ και μεγαλύςεοξσπ αοιθμξύπ. ΢ξ 1998, η εικαρία 

επιβεβαιώθηκε για αοιθμξύπ μέυοιπ και ςηπ ςάνηπ ςξσ 1014 

Ζ δεύςεοη εικαρία ςξσ Γκόλμςμπαυ έγκειςαι ρςξ όςι κάθε πεοιςςόπ αοιθμόπ 

μεγαλύςεοξπ ςξσ 6 είμαι άθοξιρμα ςοιώμ ποώςχμ αοιθμώμ. Ιαι ασςή η εικαρία 

παοαμέμει αμαπόδεικςη, αμ και επιβεβαιώμεςαι από ηλεκςοξμικξύπ σπξλξγιρςέπ. 

΢συόμ απόδεινη ςηπ ποώςηπ εικαρίαπ ςξσ Γκόλμςμπαυ θα απξδείκμσε αμέρχπ και ςη 

δεύςεοη εικαρία 

 

  

http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%95%CE%B9%CE%BA%CE%B1%CF%83%CE%AF%CE%B1&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9A%CF%81%CE%AF%CF%83%CF%84%CE%B9%CE%B1%CE%BD_%CE%93%CE%BA%CF%8C%CE%BB%CE%BD%CF%84%CE%BC%CF%80%CE%B1%CF%87
http://el.wikipedia.org/wiki/1690
http://el.wikipedia.org/wiki/1764
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%9C%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%BF%CE%AF&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/wiki/1998
http://www.google.com/imgres?q=%CE%91%CE%A1%CE%99%CE%98%CE%9C%CE%9F%CE%99&um=1&hl=el&safe=active&biw=1280&bih=812&tbm=isch&tbnid=yR15eN68ALxvZM:&imgrefurl=http://www.castellano.gr/?tag=oi-arithmoi-sta-ispanika&docid=DkzoDKSMC4VISM&imgurl=http://www.castellano.gr/wp-content/uploads/2010/12/numeros-300x271.jpg&w=300&h=271&ei=R0fLTryHAcfQ4QTJ89Bb&zoom=1
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Εφαρμογέσ Πρώτων 

Ζ επιθσμία ςχμ αμθοώπχμ μα απξκούφξσμ εσαίρθηςα μημύμαςα 

πεοιξοίζεςαι μόμξ από ςημ επιμξηςικόςηςα για ςημ δημιξσογία ςχμ μέρχμ εκείμχμ 

με ςα ξπξία θα ςξ πεςύυξσμ . Για μα είμαρςε ακοιβείπ ,ςξ μσρςικό ςξ ξπξίξ 

ποόκειςαι μα απξρςαλεί ξμξμάζεςαι μήμσμα (ξμξμάζεςαι επίρηπ και καμξμικό 

κείμεμξ). Ξ απξρςξλέαπ ςοξπξπξιεί ασςό ςξ μήμσμα δημιξσογώμςαπ έμα 

κοσπςξγοατημέμξ κείμεμξ ή έμα κχδικξπξιημέμξ κείμεμξ , ςξ ξπξίξ δεμ μπξοεί μα 

διαβαρςεί από έμα μη ενξσριξδξςημέμξ άςξμξ (έμα ειρβξλέα ή έμαμ καςάρκξπξ) πξσ 

πιθαμόμ θα ςξ σπξκλέφει. ΢ξ κοσπςξγοατημέμξ μήμσμα μεςαβιβάζεςαι ρςξμ 

παοαλήπςη , ξ ξπξίξπ ςξ απξκχδικξπξιεί και ςξ μεςαςοέπει ρςξ αουικό καμξμικό 

μήμσμα. Ζ επιρςήμη ασςή ξμξμάζεςαι γεμικά,  κοσπςξγοατία και υοηριμξπξιεί έμα 

ρύρςημα ρσμβόλχμ και υαοακςήοχμ πξσ ξμξμάζεςαι ρύρςημα κχδικξπξίηρηπ. 

΢ξ ρύρςημα κχδικξπξίηρηπ  με δημόριξ κλειδί βαρίζεςαι ρςα μαθημαςικά 

ςχμ ποώςχμ αοιθμώμ και ρςξμ ςοόπξ καςαγοατήπ ςχμ αοιθμώμ ρε ξοθξγώμιξσπ 

πίμακεπ . ΢ξ ρύρςημα υοηριμξπξιεί ςόρξ ςημ αμςιμεςάθερη όρξ και ςημ 

αμςικαςάρςαρη. Ρςη ρσμέυεια υοηριμξπξιξύμςαι μαθημαςικά για μα αμςιμεςαςεθξύμ 

ξι αοιθμξί. Ασςό είμαι αμςιμεςάθερη 

1 *2 3 *4 5 

6 7 *8 9 10 

11 12 13 14 15 

*16 17 18 19 20 

21 22 23 24 25 

26 27 28 29 30 

31 *32 33 34 35 

36 37 38 39 40 

Πίνακας 1 
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Για μα καςαμξήρεςε πώπ αμςιμεςαςίθεμςαι ξι αοιθμξί , δείςε ςξμ πίμακα 1 πξσ 

είμαι πεμςάρςηλξπ πίμακαπ με αοιθμξύπ . Ρςξμ πίμακα ασςόμ έυξσμε ςξπξθεςήρει 

αρςεοίρκξσπ ρςξσπ αοιθμξύπ πξσ είμαι δσμάμειπ ςξσ 2. Ασςξί ξι αοιθμξί είμαι ξι 

2,4,8,16,32. Οαοαςηοήρςε όςι εμώ ξ αοιθμόπ 2 βοίρκεςαι ρςη ρςήλη 2, ξ αοιθμόπ 4 

βοίρκεςαι ρςη ρςήλη 4. Ξ αοιθμόπ 8 βοίρκεςαι ρςη ρςήλη 3 , ξ 16 βοίρκεςαι ρςη 

ρςήλη 1 και ςέλξπ ξ 32 είμαι ναμά ρςη ρςήλη 2. Ασςή η καςαμξμή ςχμ δσμάμεχμ ςξσ 

2 ρςιπ διάτξοεπ ρςήλεπ επαμαλαμβάμεςαι . ρςξ ρσγκεκοιμέμξ παοάδειγμα ξ αοιθμόπ 

2 σφχμέμξπ ρςημ πέμπςη δύμαμη καςέληνε μα βοίρκεςαι ρςημ ίδια ρςήλη με ςξμ 

αουικό αοιθμό 2. Υχοίπ μα ρσμπληοώρξσμε ςξμ πίμακα ,μπξοξύμε μα ποξβλέφξσμε 

όςι η επόμεμη δύμαμη , δηλαδή ξ αοιθμόπ 64, θα βοίρκεςαι ρςημ ρςήλη 4, εμώ η 

επόμεμη δύμαμη δηλαδή ξ αοιθμόπ 128 , όςαμ διαιοεθεί με ςξμ αοιθμό 5 , ατήμει 

σπόλξιπξ 3.Ησμηθειςε όςι η αμαγμώοιρη ςχμ ρςηλώμ ρςιπ ξπξίεπ καςαμέμξμςαι ξι 

αοιθμξί είμαι μέοξπ ςχμ μαθημαςικώμ ξμξςιμίαπ .Έμαπ ςοόπξπ εομημείαπ ςηπ ρυέρηπ 

Α και Β είμαι όςι και ξι δύξ αοιθμξί , όςαμ διαιοεθξύμ με ςξμ αοιθμό m ατήμξσμ ςξ 

ίδιξ σπόλξιπξ. 
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Οι Σριγωνικοί 

Υοειάζεραι ςοία βόςραλα για μα τςιάνειπ έμα ςοίγχμξ 

κι αμ θεπ μα τςιάνειπ έμα μεγαλύςεοξ 

έςρι πξσ κάθε βόςραλξ μα ιραπέυει από ςα 

γειςξμικά ςξσ υοειάζεραι ένι, εμώ για έμα ακόμα 

μεγαλύςεοξ θεπ δεκαπέμςε. 

Λε ςα ιμδξαοαβικά ρύμβξλα  είμαι ξ 3, ξ 6, ξ 10, ξ 15, ξ 21, ξ 28, ξ 36, ξ 

45, ξ 55 . . . ξι παμάουαιξι ςοιγχμικξί αοιθμξί. 

Οι πυθαγόρειεσ τριάδεσ 

΋ςαμ  άουιρε μα εταομόζει ςξ πσθαγόοειξ θεώοημα, εμςύπχρη ςξσ έκαμε η 

ςοιάδα «3, 4 ,5» χπ μήκη πλεσοώμ ξοθξγχμίξσ ςοιγώμξσ. Δξκίμαρε και με ςημ 

ςοιάδα 2, 3, 4 για μα διαπιρςώρει εύκξλα όςι δεμ μπξοξύρε μα είμαι πλεσοέπ 

ξοθξγχμίξσ ςοιγώμξσ. ΢ξ ίδιξ έγιμε και με ςημ ςοιάδα 4, 5 ,6. Αμαοχςήθηκε «πξιεπ 

άλλεπ ςοιάδεπ τσρικώμ αοιθμώμ θα μπξοξύραμ μα είμαι πλεσοέπ ξοθξγχμίξσ 

ςοιγώμξσ»  και η ποώςη βέβαια επιλξγή ήςαμ «όλα ςα πξλλαπλάρια ςχμ «3, 4 ,5» 

δηλαδή ξι ςοιάδεπ «6, 8 ,10» «9, 12, 15» «15, 20 ,25» «18, 24, 30» και ξι 

σπόλξιπεπ. Αμαοχςήθηκε εάμ σπάουξσμ άλλεπ ςοιάδεπ εκςόπ από ασςέπ.   Ρε 

γλώρρα άλγεβοαπ ςοιάδεπ τσρικώμ αοιθμώμ α,  β,  γ, πξσ ικαμξπξιξύμ ςη ρυέρη α2 

+ β2 = γ2 . 

Ιαι ςσυαία διέκοιμε ςημ ςοιάδα «12, 5, 13» άοα και ςα πξλλαπλάριά ςηπ ςημ  

«24, 10, 26» ςημ «36, 15, 39» και ςιπ σπόλξιπεπ. Αμαοχςήθηκε πώπ θα μπξοξύρε 

μα αμαζηςήρει ςιπ άλλεπ ςοιάδεπ αλλά δεμ ςξ καςάτεομε και ςξ άτηρε. 

Αμαοχςήθηκε ρςη ρσμέυεια εάμ σπάουξσμ ςοιάδεπ τσρικώμ αοιθμώμ πξσ μα 

ικαμξπξιξύμ ςη ρυέρη α3 + β3= γ3  ή ίρχπ και ςημ α4 + β4= γ4  δεμ μπόοερε μα βοει 

ξύςε μία ςέςξια ςοιάδα και κάπξσ εκεί οχςώμςαπ κάπξιξπ τξιςηςήπ ςξσ 

μαθημαςικξύ ςξσ μίληρε για ςξ ςελεσςαίξ θεώοημα ςξσ Fermat. 
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Δνσπακξύεςαι όςι καςά ςημ επξυή ςηπ «ετηβικήπ ςξσ Αουαιόςηςαπ» ςξ 

κξμπιξσςεοάκι χπ καθημεοιμή ποακςική δεμ είυε κάμει ςημ εμτάμιρή ςξσ ξύςε ςξ 

θεώοημα ςξσ Fermat είυε απξδειυθεί από ςξμ Andrew Wiles . 

Οι φιμπονάτςι 

Ζ ακξλξσθία Fibonacci 1, 1, 2, 3, 5, 8, 13, 21, 34, 55, 89, 144, 233, 377, 

610, 987, 1597, 2584, 4181, 6765, 10946, 17711, 28657, 46368, 75025 . . Ιαθέμαπ 

από ςξσπ όοξσπ ςηπ ποξκύπςει από ςξ άθοξιρμα ςχμ δύξ πξσ ποξηγξύμςαι.  

αμ = αμ-1 + αμ-2 . 
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Οη Φίιοη Αρηζκοί 

ΟΡΙ΢ΜΟ΢ 

Ξι  τίλξι αοιθμξί έυξσμ ςημ ιδιόςηςα όςι ξ καθέμαπ από ασςξύπ βοίρκεςαι 

μέρα ρςξμ άλλξ, από ςημ άπξφη όςι ιρξύςαι με ςξ άθοξιρμα όλχμ ςχμ θεςικώμ 

διαιοεςώμ ςξσ άλλξσ, υχοίπ μα λαμβάμεςαι σπ‟ όφη ξ ίδιξπ ξ αοιθμόπ. 

Για παοάδειγμα ςξ 220 και ςξ 284. 

 284=1+2+4+5+10+11+20+22+44+55+110 (όλξι ξι διαιοέςεπ ςξσ δίμξσμ  220). 

 220=1+2+4+71+142 (όλξι ξι διαιοέςεπ ςξσ δίμξσμ 284). 

 

 
 

Γεμικά: 

Αμ m, n δύξ τίλξι αοιθμξί.. 

Ξοίζχ χπ ρ(m) ςξ άθοξιρμα όλχμ ςχμ διαιοεςώμ ςξσ m 

Ξοίζχ χπ ρ(n) ςξ άθοξιρμα όλχμ ςχμ διαιοεςώμ ςξσ n 

Σότε: 

σ(m) – m = n 
 

σ(n) – n = m 

  

  ρ(m) = m + n 

  ρ(n) = m + n 
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Ιςτορική Αναδρομή 

Ξι Τίλξι αοιθμξί ήςαμ γμχρςξί ρςξσπ Οσθαγξοείξσπ, πξσ ςξσπ είυαμ 

ρσμδέρει με πξλλέπ μσρςικιρςικέπ ιδιόςηςεπ. ΋μχπ, με ςξ πέοαρμα ςχμ υοόμχμ 

ζεσγάοια τίλχμ αοιθμώμ αμακαλύτθηκαμ από ρπξσδαίξσπ μαθημαςικξύπ όλξσ ςξσ 

κόρμξσ. Αουικά, μία γεμική τόομξσλα με ςημ ξπξία ξοιρμέμξι από ασςξύπ ςξσπ 

αοιθμξύπ θα μπξοξύρε μα ποξκύφει ετεσοέθηκε γύοχ ρςξ 850 μΥ από Thābit ibn 

Qurra (αρυξλήθηκε με ςα μαθημαςικά, ςη τσρική, ςημ αρςοξμξμία ρςημ Θρλαμική 

Υοσρή Δπξυή). ΢ξ 16ξ αιώμα μ.Υ  αμακαλύτθηκε ςξ ζεύγξπ 9363584 και 9437056), 

αμ και ασςό έυει απξδξθεί αουικά ρςξμ Descartes. Ρςη ρσμέυεια, ξ Οιεο μςε Τεομά 

(Γάλλξπ αοιθμξθεχοίρςαπ) αμακάλσφε ςξ 1636 μΥ ςξ ζεύγξπ 17.296 και 18.416. 

Ρςξμ Ιαοςέριξ (Γάλλξπ μαθημαςικόπ και τιλόρξτξπ)  απξδόθηκε ςξ ςοίςξ ζεύγξπ 

ςχμ τίλχμ αοιθμώμ, ςξ 1638 μΥ. Δπιπλέξμ, ξ Leonard Euler (Δλβεςόπ μαθημαςικόπ) 

αμακάλσφε άλλα 30 ζεύγη μέυοι ςξ 1747 μ.Υ και αογόςεοα ςξσπ αύνηρε ρε πάμχ 

από 60.΢έλξπ, ξ Μικξλό Οαγκαμίμι βοήκε ςξ 1866 μ.Υ έμα άλλξ ζεύγξπ, ςξ ξπξίξ 

είμαι ςξ 1184 και 1210. 

Η φόρμουλα του Thābit ibn Qurra ήταν η εξήσ: 

Έστω: 

p = 3 × 2n − 1 − 1, 

q = 3 × 2n − 1, 

r = 9 × 22n − 1 – 1 

΋πξσ n > 1 είμαι ακέοαιξπ και p,q και r είμαι ποώςξι αοιθμξί ςόςε 2npq και 

2nr            είμαι έμα ζεύγξπ τίλχμ αοιθμώμ. Ασςή η τόομξσλα δίμει για n=2 ςξ 

ζεύγξπ 220, 284, για n=4 ςξ 17296, 18416 και για n=7 ςξ 9363584, 9437056 αλλά 

δεμ έυξσμ βοεθεί άλλα ζεσγάοια. 
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Η γενίκευςη του Euler 

p = (2(n - m)+1) × 2m − 1, 

q = (2(n - m)+1) × 2n − 1, 

r = (2(n - m)+1)2 × 2m + n – 1 

΋πξσ n>m> 0 ακέοαιξι και and p, q, και r ποώςξι αοιθμξί ςόςε 2npq και 2nr 

είμαι ζεύγξπ τίλχμ αοιθμώμ. Ζ τόομξσλα ςξσ Thābit αμςιρςξιυεί μόμξ ρςημ 

πεοίπςχρη πξσ m=n=1. Λε ςη βξήθεια ασςξύ ςξσ καμόμα βοέθηκαμ επιπλέξμ ζεύγη 

για (m,n)=(1,8), (29,40) υχοίπ όμχπ άλλα μα είμαι γμχρςά.. Βέβαια, αμ και ασςή η 

τόομξσλα παοάγει κάπξια ζεύγη τίλχμ αοιθμώμ, σπάουξσμ και πξλλά άλλα πξσ 

είμαι ήδη γμχρςά άοα ασςή η τόομξσλα δεμ είμαι απξλύςχπ καςαμξηςή.. 

 

Οι παράξενες αυτές ιδιότητες των αριθμών τους οδήγησαν στο συμπέρασμα 

ότι υπάρχει κάποια σχέση μεταξύ τους…. 
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Πού χρηςιμοποιούνται οι φίλοι αριθμοί 

Ρε αοκεςέπ πεοιπςώρειπ ξ Οσθαγόοαπ κι ξι Οσθαγόοειξι έδιμαμ διάτξοεπ 

εομημείεπ ρε κάπξιεπ ιδιόςηςεπ αοιθμώμ. Λια ςέςξια πεοίπςχρη είμαι η ιδιόςηςα ςχμ 

τίλχμ αοιθμώμ. Δκ ποώςηπ όφεχπ θεχοείςαι πξλύ πεοίεογξ μα σπάουξσμ αοιθμξί, 

ξι ξπξίξι μα θεχοξύμςαι τίλξι μεςανύ ςξσπ. Ρςη ρσμέυεια όμχπ, επικοάςηρε η 

αμςίληφη όςι ςα ζεύγη τίλχμ αοιθμώμ είυαμ μαγικέπ ιδιόςηςεπ. Έςρι, έμειμε η 

ποξκαςάληφη όςι δύξ τσλαυςά πξσ έτεοαμ ασςξύπ ςξσπ αοιθμξύπ επιρτοάγιζαμ 

ςημ ςέλεια τιλία μεςανύ ασςώμ πξσ ςα τξοξύραμ. Ξι αοιθμξί ασςξί άουιραμ μα 

παίζξσμ ρημαμςικό οόλξ ρςα μάγια, νόοκια, αρςοξλξγία και ςημ καςαρκεσή ςξσ 

χοξρκξπίξσ. 

Φυλαχτά 

Ωροσκόπιο 

 

Μάγια, Αστρολογία 

http://www.google.gr/imgres?imgurl=http://www.mysteries.gr/wp-content/uploads/2010/08/%CE%A4%CE%BF-%CE%A6%CF%85%CE%BB%CE%B1%CF%87%CF%84%CF%8C-2.jpg&imgrefurl=http://www.mysteries.gr/?p=887&usg=__wOOpngHdTSN2mKzSxMMC2VC6zRQ=&h=355&w=301&sz=18&hl=el&start=4&zoom=1&tbnid=5Qq5eq0kk9NjhM:&tbnh=121&tbnw=103&ei=AqKvTqi2KInysgbP_Yhu&prev=/search?q=%CF%86%CF%85%CE%BB%CE%B1%CF%87%CF%84%CE%B1&um=1&hl=el&sa=N&rlz=1T4IRFE_elGR446GR450&tbm=isch&um=1&itbs=1
http://www.google.gr/imgres?imgurl=http://www.anew.gr/cchart/article_images/anew_image_452aa0d290657.gif&imgrefurl=http://www.anew.gr/cchart/article.php?aid=36&usg=__DuXYXZ39NP5RdTg2iuO1HTPD0nw=&h=375&w=375&sz=9&hl=el&start=7&zoom=1&tbnid=52YS2QLQkHZmGM:&tbnh=122&tbnw=122&ei=maGvTvbrAY_Rsgbg2MFz&prev=/search?q=%CF%89%CF%81%CE%BF%CF%83%CE%BA%CE%BF%CF%80%CE%B9%CE%BF&um=1&hl=el&sa=N&rlz=1T4IRFE_elGR446GR450&tbm=isch&um=1&itbs=1
http://www.google.gr/imgres?imgurl=http://farm4.static.flickr.com/3066/2958601906_9a013f3d95.jpg&imgrefurl=http://www.woman-on-top.gr/?p=171&usg=__PkTkx_gxEgeY76-6YaWwhp5Dqak=&h=375&w=500&sz=208&hl=el&start=9&zoom=1&tbnid=XPVuI16ElwP6UM:&tbnh=98&tbnw=130&ei=0aGvTotazZKzBsL3-Vg&prev=/search?q=%CE%B1%CF%83%CF%84%CF%81%CE%BF%CE%BB%CE%BF%CE%B3%CE%B9%CE%B1&um=1&hl=el&sa=N&rlz=1T4IRFE_elGR446GR450&tbm=isch&um=1&itbs=1
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ΣΡΙΓΩΝΑ ΢ΣΑ ΕΛΛΗΝΙΚΑ ΜΝΗΜΕΙΑ 

Γεφκεηρία – Γεφγραθία 

Ξι αοιθμξί, ρπξσδαία ρςξιυεία 

αλήθειαπ καςά ςξσπ αουαίξσπ Έλλημεπ, 

αμαγμχοίρςηκαμ εν αουήπ χπ μεςατσρικέπ 

ξμςόςηςεπ (θεξί ή δαίμξμεπ) πξσ καθόοιζαμ 

ςημ μξίοα ςχμ αμθοώπχμ. Ρςη ρσμέυεια, η 

αμακάλσφη ςηπ Γεχμεςοίαπ θεχοήθηκε έογξ 

και ρυέδιξ ασςξύ ςξύςξσ ςξσ Ηείξσ, 

παοιρςαμόμεμξ ρσμήθχπ με έμα όμξοτξ, 

ρσμμεςοικό, αομξμικό ρυήμα (ςξ απλξύρςαςξ έμα ςοίγχμξ).  Ξι αοιθμξί μαζί με ςημ 

Γεχμεςοία και παοάλληλα με ςημ Αρςοξλξγία (δηλαδή ςημ γμώρη ςηπ αεμάξσ 

αομξμικήπ κιμήρεχπ ςχμ αρςέοχμ) χπ ρσγκεοαρμόπ επιρςημώμ πξσ εομημεύξσμ ςημ 

ξμξοτιά ςξσ κόρμξσ, απξςσπώθηκαμ πάμχ ρςη γη με ρσμβξλικά, αλλά σλικήπ 

σπόρςαρηπ, έογα όπχπ βχμξί, ιεοά, μαξί και πόλειπ ξλόκληοεπ, με αομξμικέπ 

γεχμεςοικέπ και λεναοιθμιςικέπ ρυέρειπ μεςανύ ςξσπ! 

Ασςή η έμςευμη και ερκεμμέμη γεχμεςοική ρυέρη μεςανύ ςχμ αουαίχμ 

ελλημικώμ μαώμ ποξρδξκξύρε μα παοάγει ςέςξιεπ εμεογειακέπ δξμήρειπ, αμάλξγεπ 

ςηπ ξσοάμιαπ μξσρικήπ ςχμ ρταιοώμ, ώρςε μα καςαρςήρει ικαμό ςξ αμθοώπιμξ 

είδξπ μα μεθένει μιαπ καςάρςαρηπ "απξλύςξσ κάλλξσπ", αμώςεοηπ ξπξιαρδήπξςε 

σλικήπ ηδξμήπ και μαςαιόςηςαπ.  Ξι αουαίξι ελλημικξί μαξί, μέρχ ςηπ γεχμεςοικήπ 

ςξσπ ρυέρηπ , ήςαμ ρσμδεδεμέμξι με ςξμ Έοχςα, ξ ξπξίξπ καςά ςξσπ Ξοτικξύπ, 

αλλά και καςά ςη ρημεοιμή απξδεκςή επιρςημξμική ποαγμαςικόςηςα, είμαι η 

ρσμεκςική ξσρία ςξσ Ρύμπαμςξπ και ενέτοαζαμ ρςξ ρύμξλό ςξσπ, ςξμ "παγκόρμιξ 

οσθμό". 

Έηζη, θαηά ηνλ Γεσκεηξηθό Γεσδαηηθό Τξηγσληζκό, νη γεσγξαθηθέο ζέζεηο ησλ 

αξραίσλ ηεξώλ, πόιεσλ θαη κλεκείσλ, ζπλδεόκελεο κε λνεηέο αηηίεο, ζρεκαηίρνπλ 

έλα γεσδαηηηθό ηξηγσληθό δίθηπν, γεσκεηξηθνύ ραξαθηήξα, κε όια ηα ραξαθηεξηζηηθά 

ηεο αξκνλίαο θαη ηνπ θάιινπο.Εθθξαζκέλεο ζε αξηζκνύο, νη δηαζηάζεηο ησλ 

δηαθόξσλ λνεηώλ ζρεκάησλ πνπ ζρεκαηίδνληαη, πνπ θπξίσο είλαη ηξίγσλα, 
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ππνινγηδόκελεο ζε αξραία ζηάδηα, αληηζηνηρνύλ ζε ζεκαληηθέο ιέμεηο ηεο ειιεληθήο 

γιώζζαο! Ελίνηε άιισζηε, ηα ηνπσλύκηα δείρλνπλ ηηο θαηεπζείαλ απνζηάζεηο κεηαμύ 

ησλ ηεξώλ, εθόζνλ απηά ππνινγηζηνύλ ιεμαξηζκεηηθά! 

Μεηά ηελ απνθάιπςε ηνπ Αξραίνπ Γεσκεηξηθνύ Τξηγσληζκνύ, ην 1967, από 

ηνλ Γάιιν J. Richer θαη ηελ κεξηθή καζεκαηηθή θαη αζηξνλνκηθή εξκελεία ησλ 

αξραίσλ κλεκείσλ από ηνπο Έιιελεο, Θ. Μαληά, ην 1971 θαη ελ ζπλερεία από ηνλ Α. 

Αιεμίνπ ην 1974, ην γεγνλόο πνπ πξαγκαηηθά έρεη κεγάιε βαξύηεηα ζηελ έξεπλά καο, 

είλαη ε δηαπίζησζε όηη ε αξραία ειιεληθή γιώζζα έρεη ηέιεηα ζρέζε κε ηα καζεκαηηθά 

θαη επέθεηλα ζρεηίδεηαη άκεζα κε ηα κλεκεία ηεο αξραηόηεηαο θαη ηελ Τξηγσλνδαηζία 

ηνπ Γεσγξαθηθνύ ρώξνπ ηεο Ειιάδαο.  

Η δηαδηθαζία ηες Ιερής Γεφγραθίας 

΋πχπ αματέοξσμ ξ Αοιρςξςέληπ και ξ Ρςοάβχμ, ξ καθξοιρμόπ ςηπ ίδοσρηπ 

ιεοώμ ακξλξσθξύρε κάπξιξ μόμξ, αλλά ξσδήπ αματέοει ςξ πεοιευόμεμξ ςξσ μόμξσ. 

Ξπχρδήπξςε ασςόπ θα ρυεςιζόςαμ με ςξ θείξμ, ρσμδέξμςαπ ςα ιεοά με ςξμ έμαρςοξ 

ξσοαμό, έςρι ώρςε ςα μέοη ςηπ γηπ πξσ καςξικξύμςαμ από αμθοώπξσπ μα 

βοίρκξμςαι ρε αομξμική ρυέρη με ςξσπ θεξύπ-Ξσοάμια ρώμαςα.Αλλά ακόμα κι αμ 

δευςξύμε μια ςέςξια άπξφη αομξμίαπ μεςανύ θείχμ και αμθοχπίμχμ έογχμ, μαπ 

διατεύγει ξ μόμξπ πξσ διέπει ασςή ςημ αομξμία, ςημ ξπξία εμείπ ρήμεοα αμσδοά 

αμςιλαμβαμώμεθα με ςημ μξοτή ςηπ ςοιγχμξδαιρίαπ, πιθαμόςαςα επειδή ξ αοιθμόπ 

3 (ςοία) είμαι ξ, κας' ενξυήμ, ιεοόπ αοιθμόπ όλχμ ςχμ θοηρκειώμ όλχμ ςχμ επξυώμ, 

από ςα βάθη ςηπ ποξψρςξοίαπ μέυοι και ρήμεοα. Ξ αοιθμόπ ςοία εθεχοείςχ "εσςσυήπ 

αοιθμόπ". Ακόμη, ςξ ςοία ρσμβόλιζε ςξμ "Κόγξ ςξμ Μξσ και ςη Ηέληρη", δηλαδή μια 

απξκοστιρςική εκδξυή ςηπ Δημιξσογίαπ ςξσ κόρμξσ, αλλά επιποξρθέςχπ ςξ 

"Ιέμςοξ, ςημ Ακςίμα και ςημ Οεοιτέοεια" ςξσ κύκλξσ, πξσ ήςαμ κι ασςόπ ιεοό ρυήμα, 

γιαςί ρσμβόλιζε ςξμ Ήλιξ, ςημ πηγή ςηπ Δημιξσογίαπ. Έςρι ταίμεςαι όςι ξ μόμξπ, ςξμ 

ξπξίξ αματέοει ξ Αοιρςξςέληπ, επέβαλε ςημ διάςανη ασςή ςχμ πόλεχμ, ιεοώμ 

κ.λ.π. ώρςε, αμά δύξ, μα ρυημαςίζξσμ ιρξρκελή ςοίγχμα, ρσμδεδεμέμα μέρχ ςηπ 

κξοστήπ ςξσπ με ςξσπ Δελτξύπ, ςξμ ξμταλό, αμ όυι ςηπ γηπ, ςξσλάυιρςξμ ςηπ 

Δλλάδαπ! 
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Ιςοςκελή Σρίγωνα 

Αλλά απ δξύμε κάπξια ρςξιυεία. Αοκεςά γμχρςό είμαι ςξ ιρξρκελέπ ςοίγχμξ 

ςηπ Ακοόπξληπ ςηπ Αθήμαπ, με ςξμ μαό ςξσ Οξρειδώμα ρςξ Ρξύμιξ και ςξμ μαό ςηπ 

Αταίαπ Αθημάπ ρςημ Αίγιμα με απόρςαρη 242 ρςάδια. Αμ ήςαμ μόμξ ασςό θα 

μπξοξύρε μα υαοακςηοιρςεί ρύμπςχρη αλλά έυξσμε πάοα πξλλά παοόμξια ςοίγχμα 

για μα υαοακςηοιρςξύμ απλά ρσμπςώρειπ. Αμςίρςξιυεπ ιδιόςηςεπ παοξσριάζξσμ 

επίρηπ η Αθήμα, η Ρπάοςη, ςξ Αογξπ, η Δχδώμη, η Ιμχρόπ, και η Οέλλα. Ζ Ρμύομη 

ιραπέυει απ' ςημ Αθήμα και ςημ Ηερραλξμίκη (1620 ρςάδια). (τ x 1000) . 

Ξ Λαοαθώμαπ ιραπέυει απ' ςημ Αθήμα και από ςημ Ιάοσρςξ.  

Γεωγραφική Αριθμολογία 

 Ζ απόρςαρη Θχλκξύ - Δλεσρίμαπ είμαι 850 ρςάδια, ςξ άθοξιρμα ςχμ 
γοαμμάςχμ- αοιθμώμ ςηπ λένεχπ «Δλεσρίπ» είμαι επίρηπ 850. 
 Δ=5 + Κ=30 + Δ=5 + Σ=400 + Ρ=200 + Θ=10 + Ρ=200 = 850 

 Ζ Υαλκίδα απέυει εν' ίρξσ απ' ςημ Ηήβα και ςξ Αμτιάοειξ, 162 ρςάδια. Ζ 
απόρςαρη Ηήβαπ Αμτιαοείξσ είμαι 262 ρςάδια (162 x 1.62 = 2.62 αλλά και 
100 x τ2= 262) ςξ ςοίγχμξ σπακξύει ρςημ αομξμία ςξσ υοσρξύ αοιθμξύ 
τ=1.62. Ζ Υαλκίδα ιραπέυει επίρηπ απ' ςημ Αθήμα και ςα Λέγαοα 314 
ρςάδια. Δηλαδή παοξσριάζξμςαι ξ υοσρόπ αοιθμόπ τ και ςξ π 
εκαςξμςαπλαριαρμέμα. 

 Ζ απόρςαρη Αθήμαπ - Ρπάοςηπ είμαι 800 ρςάδια ίρη με ςημ απόρςαρη 
Αθήμαπ - Δήλξσ. Απόρςαρη ίρη με ςξ ύφξπ ςηπ μεγάληπ πσοαμίδαπ ςηπ 
Αιγύπςξσ x 1001. 

 

Ζ απόρςαρη Δελτώμ - Δήλξσ είμαι 1460 ρςάδια, όρα έςη ήςαμ ςξ μέγα έςξπ ή 

Ρχθική πεοίξδξπ ςχμ Αιγσπςίχμ 1460 έςη. Ιάθε 1460 έςη ρσμπληοώμει ςημ 

εμτάμιρή ςξσ ξ Ρείοιξπ. Αμ η απόρςαρη διαιοεθεί δια 4 δίμει 365. 
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ΠΑΡΘΕΝΩΝΑ΢ 

Ρςξ ρυέδιξ ςξσ Οαοθεμώμα δεμ σπάουει ξύςε μία εσθεία γοαμμή! ΢ξ πλάςξπ 

ςξσ Οαοθεμώμα αμςιρςξιυεί ρε γχμία εμόπ δεσςεοξλέπςξσ ςηπ μξίοαπ ρςημ 

Θρημεοιμό. Ξι κίξμεπ ςξσ Οαοθεμώμα δεμ είμαι κάθεςξι αλλά αμ ποξεκςαθξύμ μξηςά 

ποξπ ςα επάμχ ρσμαμςώμςαι ρςα 1852 μέςοα. Ξ όγκξπ ςηπ μξηςήπ πσοαμίδαπ πξσ 

ρυημαςίζεςαι είμαι ξ μιρόπ ςηπ μεγάληπ πσοαμίδαπ ςηπ Αιγύπςξσ, 45.000.000 

ελλημικά κσβικά πόδια. ΢ξ κέμςοξ ςξσ Οαοθεμώμα ιραπέυει από ςξ Ηηρείξ, ςημ 

Ομύκα, ςξ Λμημείξ ςξσ Τιλξπάππξσ, και ςξ κέμςοξ ςξσ μαξύ ςξσ Ξλσμπίξσ Διόπ ςα 

ξπξία βοίρκξμςαι ρε κξοστέπ καμξμικξύ ξκςαγώμξσ. 

ΠΕΡΙ΢ΣΡΕΥΟΜΕΝΟ΢ ΝΑΟ΢ 

Ξ μαόπ ςξσ Δπικξσοείξσ Απόλλχμξπ ρςιπ Βάρρεπ Αοκαδίαπ υςίρςηκε από ςξμ 

Θκςίμξ με καθξδήγηρη ςχμ Θεοέχμ ςχμ Δελτώμ. Ξ Ρςέλιξπ Οεςοάκηπ αμακάλσφε όςι 

ξ μαόπ είμαι έςρι υςιρμέμξπ πξσ κάθε υοόμξ μα γλιρςοάει πάμχ ρςημ ειδική βάρη 

ςξσ με γχμία ςέςξια πξσ μα ρςοέτεςαι καςά 50.2 δεσςεοόλεπςα ςηπ μξίοαπ κάθε 

υοόμξ ρςξυεύξμςαπ ρςξ ίδιξ αρςοικό ρημείξ λόγχ ςηπ κίμηρηπ ςξσ άνξμα ςηπ γηπ. Ξ 

μαόπ λεηλαςήθηκε απ' ςξμ Πχμαίξ ασςξκοάςξοα Αύγξσρςξ πξσ αταίοερε και ςα 

γλσπςά ςξσ, αλλά και από άλλξσπ αογόςεοα πξσ αταιοξύραμ μέςαλλα απ' ςημ 

ειδικά καςαρκεσαρμέμη βάρη ςξσ. Δεμ νέοξσμε αμ μπξοεί μα ακξλξσθεί μέυοι 

ρήμεοα με ςημ ίδια ακοίβεια ςημ ποξκαθξοιρμέμη ςξσ ςοξυιά ποξραμαςξλιζόμεμξπ 

ρε κάπξιξ αρςοικό ρημείξ...  

Ξ άνξμαπ πεοιρςοξτήπ ςηπ γηπ έυει μια κλίρη 23.5° Ασςόπ ξ άνξμαπ κιμείςαι 

αογά διαγοάτξμςαπ κύκλξ κάθε 25.920 υοόμια. Ραμ παοάδειγμα απ τέοξσμε όςι ρε 

4.000 υοόμια ςξ άρςοξ Vega θα έυει πάοει ςημ θέρη ςξσ ρημεοιμξύ Οξλικξύ Αρςέοα 

πξσ βλέπξσμε ρςξ βόοειξ ημιρταίοιξ πάμςα ρςξμ βξοοά. Οοξταμώπ ασςόμ ςξμ 

κύκλξ ρσμσπξλόγιραμ ρςημ καςαρκεσή ξι καςαρκεσαρςέπ ςξσ μαξύ. Ναμαπαίζξμςαπ 

με αοιθμξύπ 60 x 432 = 25.920 
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Η Δήλξπ απέυει:  

 1020 ρςάδια από ςξ Αρκληπιείξ ςηπ Ιχ, όρξ ακοιβώπ και από ςξ Αρκληπιείξ 
Δπιδαύοξσ.  

 1080 ρςάδια από ςξ Θδαίξμ Άμςοξμ, όρξ ακοιβώπ και από ςξ ΢οξτώμιξ 
μαμςείξ.  

 1296 ρςάδια από ςη Ρμύομη, όρξ ακοιβώπ και από ςη Ηήβα.  

 1460 ρςάδια από ςξσπ Δελτξύπ, όρξ ακοιβώπ και από ςημ Αλενάμδοεια 
΢οχάδξπ.  

 1460 ρςάδια από ςη Ρπάοςη, όρξ ακοιβώπ και από ςημ Οέογαμξ.  

 1530 ρςάδια από ςη Πόδξ, όρξ ακοιβώπ και από ςη Τσγαλεία Οελξπξμμήρξσ.  

 800 ρςάδια από ςημ Αθήμα, όρξ ακοιβώπ και από ςημ Ιαοδαμύλη Υίξσ.  

 1256 ρςάδια από ςξ Πέθσμμξ, όρξ ακοιβώπ και από ςημ Ιμχρρό.  

 1188 ρςάδια από ςημ Ιόοιμθξ, όρξ ακοιβώπ και από ςη Λσςιλήμη.  

 1859 ρςάδια από ςη Ραμξθοάκη, όρξ ακοιβώπ και από ςξ Ηέομξμ.  

 1859 ρςάδια από ςιπ Λσκήμεπ, όρξ ακοιβώπ και από ςξ Άογξπ.  

Η Δλεσρίμα απέυει:  

 100 ρςάδια από ςημ Αθήμα, όρξ ακοιβώπ και από ςα Λέγαοα.  

 330 ρςάδια από ςημ Ιόοιμθξ, όρξ ακοιβώπ και από ςξ Ρξύμιξ.  

 220 ρςάδια από ςξ Αμτιάοειξ, όρξ ακοιβώπ και από ςξμ Λαοαθώμα.  

 1700 ρςάδια από ςημ Οέλλα, όρξ ακοιβώπ και από ςη Ρμύομη.  

 1782 ρςάδια από ςξ Θδαίξ Άμςοξ, όρξ ακοιβώπ και από ςημ Έτερξ.  

 1815 ρςάδια από ςημ Οέογαμξ, όρξ ακοιβώπ και από ςημ Λίληςξ αλλά και 
ςημ Ιμχρρό.  
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ΑΛΛΑ ΣΡΙΓΩΝΑ: 

΢ξ ιρξρκελέπ ςοίγχμξ Δχδώμηπ - Ξλσμπίαπ - ΢οξτχμίξσ μαμςείξσ αμήκει ρε 

καμξμικό δεκάγχμξ ςξσ ξπξίξσ ςα γεχμεςοικά ρςξιυεία ποξεκςειμόμεμα ρσμαμςξύμ 

ςξ Ίλιξμ , Ρμύομη , Ιμχρό , Κάοιρα ςοχάδξπ , Ρπάοςη , Οάοξ , Ταιρςό κ.λ.π. ΢ξ 

ιρξρκελέπ ςοίγχμξ Δχδώμηπ - Αμακςόοχμ Μέρςξοξπ - Δλεσρίμαπ με γχμία κξοστήπ 

40° αμήκει ρε καμξμικό 9γχμξ. ΢ξ ςοίγχμξ Δχδώμηπ - Αθήμαπ - Ρπάοςηπ αμήκει ρε 

καμξμικό 13γχμξ. ΢ξ ςοίγχμξ Δχδώμηπ - Ιμχρξύ - Λιλήςξσ αμήκει ρε καμξμικό 

12γχμξ με γχμία κξοστήπ 30°. ΢ξ ςοίγχμξ Δχδώμηπ - Δελτώμ - Θχλκξύ είμαι 

ιρξρκελέπ και αμήκει ρε καμξμικό δχδεκάγχμξ. ΢ξ ιρξρκελέπ ςοίγχμξ Δχδώμηπ - 

Ξλσμπίαπ - ΢οξτχμίξσ μαμςείξσ αμήκει ρε καμξμικό δεκάγχμξ. Οξλλέπ 

υαοακςηοιρςικέπ εσθείεπ ςξσ ςοιγχμιρμξύ ποξεκςειμόμεμεπ ρσμαμςξύμ διάρημα ιεοά 

μαξύπ ή κέμςοα λαςοείαπ ςηπ Δλλάδαπ. Ζ Υαλκίδα απέυει ςξ ίδιξ από ςημ Αθήμα και 

ςξ Ρξύμιξ, όπχπ ςξ ίδιξ απέυξσμ και ξι Δελτξί από ςημ Ξλσμπία και ςημ Αθήμα. Ζ 

απόρςαρη μεςανύ Υαλκίδαπ και Ηήβαπ είμαι 162 ρςάδια. Ακοιβώπ 162 ρςάδια απέυει 

και ςξ Αμτιάοειξ. Ζ απόρςαρη Δήλξσ Αθημώμ είμαι 800 ρςάδια, όρξ ακοιβώπ απέυει 

και η Ρπάοςη από ςη Δήλξ και ςημ Αθήμα. Ζ απόρςαρη μεςανύ Δελτώμ Δήλξσ είμαι 

ακοιβώπ 1460 ρςάδια. Αμ ποξρθέρξσμε και ςα ςέρρεοα ιεοά, δηλ. ςχμ Δελτώμ, ςηπ 

Δήλξσ, ςηπ Δλεσρίμαπ και ςχμ Αθημώμ, και διαιοέρξσμε ςξ 1460 με ςξ 4, βοίρκξσμε 

ςιπ ημέοεπ ςξσ υοόμξσ, δηλ. 365. Μα ρημειώρξσμε εδώ πχπ ςξ 1460 ήςαμ έμαπ από 

ςξσπ ρημαμςικόςεοξσπ αοιθμξύπ για ςξσπ Έλλημεπ ιεοείπ, λόγχ ςξσ όςι ασςόπ 

σπξδεικμύει ςη ζχδιακή πεοίξδξ. Ιάθε 1460 υοόμια άλλχρςε εμταμίζεςαι ρςξ 

ξσοάμιξ ρςεοέχμα και ξ Ρείοιξπ, ξ ξπξίξπ δείυμει μα παίζει κάπξιξ ρημαμςικό οόλξ 

ρςημ ιρςξοία ςχμ Δλλήμχμ.  

Τι μπορούμε λοιπόν να ςυμπεράνουμε; 

Λα, ςίπξςα παοαπάμχ και ςίπξςα παοακάςχ, από ςξ όςι ξι θέρειπ ςχμ 

πόλεχμ, ςχμ μαώμ και ςχμ λαςοεσςικώμ υώοχμ είμαι για κάπξιξμ άγμχρςξ λόγξ 

σπξλξγιρμέμεπ ρςημ ακοίβεια με μαθημαςικά ρσρςήμαςα! Δίμαι ποαγμαςικά κάςι ςξ 

αρύλληπςξ και για ςξσπ ρύγυοξμξσπ επιρςήμξμεπ. Ζ ρξτία ςχμ αουαίχμ Δλλήμχμ 

δείυμει για ακόμα μια τξοά μα νεπεομά και ςημ πιξ τιλόδξνη και αυαλίμχςη 

ταμςαρία.  
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Η ΦΡΤ΢Η ΣΟΜΗ ΢ΣΗΝ Ι΢ΣΟΡΙΑ 

 

 

Ορηζκός 

Ζ υοσρή ςξμή ξοίζεςαι χπ ςξ πηλίκξ ςχμ θεςικώμ αοιθμώμ πξσ ιρξύςαι 

πεοίπξσ με 1,618. Ηεχοείςαι όςι δίμει αομξμικέπ αμαλξγίεπ και για ςξ λόγξ ασςό 

έυει υοηριμξπξιηθεί ρςημ αουιςεκςξμική και ςη ζχγοατική, ςόρξ καςά ςημ αουαία 

Δλλάδα όρξ και καςά ςημ Αμαγέμμηρη. ΢ημ υοσρή ςξμή ειρήγαγε και σπξλόγιρε ξ 

Οσθαγόοαπ, (585 – 500 π.Υ.) πξσ γεμμήθηκε ρςη Ράμξ, και ίδοσρε ρημαμςικόςαςη 

τιλξρξτική ρυξλή ρςξμ Ιοόςχμα ςηπ Λεγάληπ Δλλάδαπ (Ιάςχ Θςαλία). Ζ υοσρή 

ςξμή ρσμβξλίζεςαι με ςξ γοάμμα -φ- ποξπ ςιμήμ ςξσ Τειδία, ίρχπ ςξμ γμχρςόςεοξ 

γλύπςη ςηπ ελλημικήπ αουαιόςηςαπ, και ςξμ ρημαμςικόςεοξ ςηπ κλαρικήπ πεοιόδξσ , 

ρςξσ ξπξίξσ ςα γλσπςά εταομξζόςαμ η υοσρή ςξμή . 
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 Μαζεκαηηθός Σύπος  

Η πνοζή ημμή δίκεη ημ ζεμείμ πμο πνέπεη κα δηαηνεζεί έκα εοζύγναμμμ ημήμα, 

ώζηε μ ιόγμξ ημο ςξ πνμξ ημ μεγαιύηενμ ημήμα κα ηζμύηαη με ημκ ιόγμ ημο 

μεγαιύηενμο ημήμαημξ ςξ πνμξ ημ μηθνόηενμ. 

 

Από ημ (2)=(3) έπμομε θαη ακηηθαζηζηώκηαξ ζημ (1)=(3) πνμθύπηεη 

 

Η ελίζςζε αοηή έπεη μόκμ μία ζεηηθή νίδα, ηεκ 

 = 1.618033988749895 

Ιζηορηθή Αλαδροκή 

Δμώ η αμαλξγία είμαι γμχρςή χπ η υοσρή ςξμή σπήουε πάμςα ρςα 

μαθημαςικά και ρςξ τσρικό ρύμπαμ, είμαι άγμχρςξ πόςε ακοιβώπ αμακαλύτθηκε 

για ποώςη τξοά και πόςε εταομόρςηκε από ςημ αμθοχπόςηςα. 

Φοηριμξπξιείςαι ρςημ αουιςεκςξμική ςχμ αουαίχμ Αιγσπςίχμ και 

Δλλήμχμ 

Φαίκεηαη όηη μη Αηγύπηημη μπμνεί κα είπακ πνεζημμπμηήζεη ηόζμ ημ πη θαη ημ θη 

ζημ ζπεδηαζμό ηςκ Ποναμίδςκ όπςξ θαη μη Έιιεκεξ ζημ ζπεδηαζμό ημο Πανζεκώκα.  

Φεηδίαξ (500 π.Χ. - 432 π.Χ.), έκαξ Έιιεκαξ γιύπηεξ θαη μαζεμαηηθόξ, 

μειέηεζε ημ θ θαη ημ εθάνμμζε γηα ημ ζπεδηαζμό ηςκ γιοπηώκ ημο Πανζεκώκα .  

Ο Πιάηςκ (γύνς ζημ 428 π.Χ. - 347 π.Χ.), θαηά ηεκ άπμρή ημο ζπεηηθά με 

ηηξ θοζηθέξ επηζηήμεξ θαη ηεκ θμζμμιμγία πμο πανμοζηάδμκηαη ζημ ένγμ ημο, 

http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%95%CF%85%CE%B8%CF%8D%CE%B3%CF%81%CE%B1%CE%BC%CE%BC%CE%BF_%CF%84%CE%BC%CE%AE%CE%BC%CE%B1
http://translate.googleusercontent.com/translate_c?hl=en&rurl=translate.google.com&sl=en&tl=el&u=http://www.goldennumber.net/goldsect.htm&usg=ALkJrhjeWgSLOSOaWCbYVFqE5S9pu80PPw
http://translate.googleusercontent.com/translate_c?hl=en&rurl=translate.google.com&sl=en&tl=el&u=http://www.goldennumber.net/goldsect.htm&usg=ALkJrhjeWgSLOSOaWCbYVFqE5S9pu80PPw
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"Τίμαημξ", ζεςνείηαη ε πνοζή ημμή κα είκαη ε πημ δεζμεοηηθή από όιεξ ηηξ 

μαζεμαηηθέξ ζπέζεηξ θαη ημ θιεηδί γηα ηε θοζηθή ημο ζύμπακημξ.  

Ο Εοθιείδεξ (365 Π.Χ. - 300 Π.Χ.), ζημ ένγμ ημο, "Σημηπεία", ακαθένεηαη 

ζημκ ανηζμό 0.6180399, πμο παναθηενίζηεθε ςξ «δηαπςνηζηηθή γναμμή ζηεκ αθναία 

θαη μέζε ακαιμγία." Αοηό έδςζε ανγόηενα αθμνμή γηα ηε πνήζε ημο όνμο ζηεκ πνοζή 

ημμή. Σοκέδεζε επίζεξ ημκ ανηζμό αοηό με ηεκ θαηαζθεοή εκόξ πεκηαγνάμμμο. 

Οι Πυθαγόρειοι και η Μουςική ( 6ο αι. π.Φ. ) 

Ζ ιδέα ςηπ ρύμδερηπ ςχμ μαθημαςικώμ και ςηπ μξσρικήπ γεμμήθηκε ποιμ από 

26 ξλόκληοξσπ αιώμεπ ρςημ αουαία Δλλάδα από ςξμ Οσθαγόοα, μαθημαςικό και 

ιδοσςή ςηπ πσθαγόοειαπ ρυξλήπ. Ξ τιλόρξτξπ γμώοιζε πξλύ καλά ςη ρυέρη ςηπ 

μξσρικήπ με ςξσπ αοιθμξύπ. Ξι ειδικξί εοεσμηςέπ θεχοξύμ όςι ςξ πιθαμόςεοξ είμαι 

πχπ ξ ίδιξπ και ξι μαθηςέπ ςξσ εμςούτηραμ ρςη ρυέρη ςηπ μξσρικήπ και ςχμ 

αοιθμώμ μελεςώμςαπ ςξ αουαίξ όογαμξ μξμόυξοδξ.  

Ξ Οσθαγόοαπ, ρε μεαοή ηλικία, παοαςήοηρε όςι αμ μειώρξσμε ςξ μήκξπ μιαπ 

υξοδήπ ακοιβώπ ρςξ μιρό, ςόςε ξ ήυξπ πξσ παοάγεςαι είμαι ακοιβώπ μία ξκςάβα 

σφηλόςεοξπ (μία ξκςάβα είμαι έμα μςξ, οε, μι, τα, ρξλ, λα, ρι, μςξ) - μαπ δίμει, 

δηλαδή, έμα μςξ πιξ πάμχ. Αμ μειώρξσμε ςξ μήκξπ ςηπ υξοδήπ καςά 1/3, ςόςε ςα 

2/3 ςηπ υξοδήπ πξσ απξμέμξσμ μαπ δίμξσμ ςη διατξοά ςηπ πέμπςηπ (δηλαδή από ςξ 

μςξ ρςξ λα). Ιι αμ μειώρξσμε ςξ μήκξπ καςά 1/4, ςόςε ςα 3/4 πξσ απξμέμξσμ μαπ 

δίμξσμ ςη διατξοά ςηπ ςεςάοςηπ (από ςξ μςξ ρςξ ρξλ). 
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Η ακολουθία Fibonacci (γύρω ςτο 1200 μ.Φ.)  

Ξ Leonardo Fibonacci , έκαξ Ιηαιόξ πμο γεκκήζεθε ημ 1175 μ.Χ.  θαη 

ακαθάιορε ηηξ αζοκήζηζηεξ ηδηόηεηεξ ζηεκ ανηζμεηηθή ζεηνά πμο θένεη ζήμενα ημ 

όκμμά ημο, αιιά δεκ είκαη βέβαημ όηη ζοκεηδεημπμίεζε αθόμε θαη ηε ζύκδεζή ημο με 

ηε Χνοζή Τμμή. Πημ αλημζεμείςηε ζομβμιή ημο ζηα μαζεμαηηθά ήηακ έκα ένγμ 

γκςζηό ςξ „‟Liber Abaci‟‟, ημ μπμίμ έγηκε θεκηνηθή επηννμή ζηεκ έγθνηζε εθ μένμοξ 

ηςκ Εονςπαίςκ ημο αναβηθμύ δεθαδηθμύ ζοζηήμαημξ μέηνεζεξ ζε ιαηηκηθμύξ 

ανηζμμύξ.  

Η πρώτη που ονομάςτηκε «Θεία Αναλογία» (1500 μ.Φ.) 

Ξ Da Vinci είυε κάμει εικξμξγοατήρειπ για μια διαςοιβή πξσ δημξριεύθηκε 

από ςξμ Luca Pacioli ςξ 1509 με ςίςλξ "De Divina Proportione"(Ηεία Αμαλξγία) , ίρχπ 

η παλαιόςεοη αματξοά ρςη βιβλιξγοατία ρε έμα άλλξ από ςα ξμόμαςά ςξσ. ΢ξ 

βιβλίξ ασςό πεοιέυει ρυέδια πξσ ποαγμαςξπξιξύμςαι από ςξ ποόγοαμμα ςξσ 

Leonardo da Vinci από ςα πέμςε Ολαςχμικά ρςεοεά. Ήςαμ πιθαμόςαςα ξ Da Vinci 

πξσ ποώςξπ απξκάλερε ςξ "΢μήμα Aurea," πξσ είμαι ρςα λαςιμικά η υοσρή ςξμή.  

 Ζ Υοσρή ΢ξμή υοηριμξπξιείςαι εκςεμώπ από καλλιςέυμεπ ςηπ Αμαγέμμηρηπ 

ρςα έογα ζχγοατικήπ και ρςα γλσπςά ςξσπ ,ξι ξπξίξι ποξρπαθξύμ μα επιςύυξσμ ςημ 

ιρξοοξπία και ςημ ξμξοτιά. Ξ Leonardo Da Vinci , για παοάδειγμα, ςξ 

υοηριμξπξίηρε για μα καθξοίρει όλεπ ςιπ θεμελιώδειπ διαρςάρειπ ςηπ ζχγοατικήπ 

ςξσ, ειδικά ρςξ έογξ ςξσ " Ξ Λσρςικόπ Δείπμξπ ", ρςξ ξπξίξ η παοξσρία ςξσ τ είμαι 

ιδιαίςεοα έκδηλη. 

Ξ Johannes Kepler (1571-1630), πξσ αμακάλσφε ςημ ελλειπςική τύρη ςχμ 

ςοξυιώμ ςχμ πλαμηςώμ γύοχ από ςξμ ήλιξ, έκαμε επίρηπ αματξοά ρςημ «Ηεία 

Αμαλξγία», λέγξμςαπ ασςό: «Ζ γεχμεςοία έυει δύξ μεγάλξσπ θηρασοξύπ: ξ έμαπ 

είμαι ςξ θεώοημα ςξσ Οσθαγόοα. Ξ άλλξπ είμαι η διαίοερη μιαπ γοαμμήπ ρε ακοαίεπ 

και μέρη αμαλξγία .Ξ ποώςξπ μπξοεί μα ρσγκοιθεί μόμξ με ςξ υοσρό. Ξ δεύςεοξπ 

μπξοεί μα πάοει ςξ όμξμα εμόπ πξλύςιμξσ λίθξσ.» 

http://translate.googleusercontent.com/translate_c?hl=en&rurl=translate.google.com&sl=en&tl=el&u=http://www.goldennumber.net/fibonser.htm&usg=ALkJrhgq-geVzL4VGlYhTWn43ETk5Itr0w
http://translate.googleusercontent.com/translate_c?hl=en&rurl=translate.google.com&sl=en&tl=el&u=http://www.goldennumber.net/goldsect.htm&usg=ALkJrhjeWgSLOSOaWCbYVFqE5S9pu80PPw
http://translate.googleusercontent.com/translate_c?hl=en&rurl=translate.google.com&sl=en&tl=el&u=http://www.goldennumber.net/solarsys.htm&usg=ALkJrhgi5lj97ayEtMkMdfuNTeMOpra_iw
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Ο όροσ "Υ" (1900 μ.Φ.) 

Δεμ ήςαμ ποιμ ςξ 1900 όςαμ η αμεοικαμή μαθημαςικόπ Mark Barr 

υοηριμξπξίηρε ςξ ελλημικό γοάμμα τ για μα ξοίρει ςξ πξρξρςό ασςό. Ασςή ςη τξοά 

ςξ παμςαυξύ παοώμ πξρξρςό ήςαμ γμχρςό χπ η υοσρή ςξμή, υοσρή αμαλξγία, ή και 

θεψκή αμαλξγία. ΢ξ τ είμαι ςξ ποώςξ γοάμμα ςξσ Τειδία , ξ ξπξίξπ υοηριμξπξίηρε 

ςη υοσρή αμαλξγία ρςα γλσπςά ςξσ. ΢ξ Τ είμαι, επίρηπ, ςξμ 21ξ γοάμμα ςξσ 

ελλημικξύ αλταβήςξσ, και 21 είμαι έμαπ από ςξσπ αοιθμξύπ ςηπ ρειοάπ Fibonacci.  

Οι πρόςφατεσ εμφανίςεισ του Υ ςτα μαθηματικά και 

ςτη φυςική  

΢ξ Τ ρσμευίζει μα αμξίγει μέεπ πόοςεπ για ςημ καςαμόηρη ςηπ ζχήπ μαπ και 

ςξσ ρύμπαμςξπ. Δμταμίρςηκε ρςημ αμακάλσφη ςξσ Roger Penrose ρςη δεκαεςία ςξσ 

1970 ρςα πλακάκια Penrose, ςα ξπξία ρε μεγάλεπ επιτάμειεπ παοξσριάζξσμ πέμςε 

τξοέπ ρσμμεςοία. ΢ξ τ εμταμίρςηκε και πάλι ρςη δεκαεςία ςξσ 1980 ρε 

κοσρςάλλξσπ, εμώ ποόρταςα βξήθηρε ρςξμ επαμαποξρδιξοιρμό ςηπ μξοτήπ ςηπ 

ύληπ.  

Υ ωσ πόρτα για την κατανόηςη τησ ζωήσ  

Ζ πεοιγοατή ασςξύ ςξσ πξρξρςξύ χπ υοσρξύ και Ηείξσ είμαι ίρχπ επειδή 

θεχοείςαι από πξλλξύπ όςι έυει αμξίνει ςημ πόοςα ρε μια βαθύςεοη καςαμόηρη ςηπ 

ξμξοτιάπ και ςηπ πμεσμαςικόςηςαπ ρςη ζχή. Ασςόπ είμαι έμα απίρςεσςξπ οόλξπ για 

μα ςξμ διαδοαμαςίρει έμαπ μόμξ αοιθμόπ, αλλά και πάλι ςξ μξύμεοξ ασςό έυει παίνει 

ρημαμςικό οόλξ ρςημ αμθοώπιμη ιρςξοία και ρςξμ κόρμξ γεμικόςεοα.  

  

http://translate.googleusercontent.com/translate_c?hl=en&rurl=translate.google.com&sl=en&tl=el&u=http://www.goldennumber.net/penrose.htm&usg=ALkJrhg1RnKDI6NtuNajH50R0V5Uj7WDPw
http://translate.googleusercontent.com/translate_c?hl=en&rurl=translate.google.com&sl=en&tl=el&u=http://www.goldennumber.net/quasicrystal.htm&usg=ALkJrhjltXNYJRxBzSGaj8632Pczla-21g
http://translate.googleusercontent.com/translate_c?hl=en&rurl=translate.google.com&sl=en&tl=el&u=http://www.goldennumber.net/theology.htm&usg=ALkJrhj1tPgEzFLMo6v44-I5csbe6nHgww
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ΕΥΑΡΜΟΓΕ΢ ΣΟΤ Υ 
Δνεςάζξσμε  ξοθξγώμιξ ςεςοάπλεσοξ πλεσοάπ 1x2  : 

1. Ρυεδιάζξσμε ςη διαγώμιξ ςξσ: από Οσθαγόοειξ θεώοημα σπξλξγίζξσμε ςξ 

μήκξπ  ςηπ . Ξπόςε : (διαγώμιξπ )2 = 12 + 22 = 1 + 4 = 5 

Άοα διαγώμιξπ = √5 

2.  Διαρπάμε ςξ ξοθξγώμιξ ρε 2 ξοθξγώμια ςοίγχμα κ υοηριμξπξιξύμε ςξ έμα. 

Ιαι έυξσμε ςοίγχμξ ΑΒΓ  με πλεσοέπ ΑΒ = 1 , ΒΓ = √5 και ΓΑ = 2. 

3. Διαρπάμε ςη γχμία Γ και ρςοέτξσμε ςημ ξοθή πεοί ςξ Β, ώρςε η πλεσοά ΑΒ 

μα γίμει ξοιζόμςια και μα πάοει  ςη θέρη ςηπ ΒΑ‟. 

4. ΢ασςόυοξμα ρςοέτξσμε ςημ πλεσοά ΒΓ , ώρςε μα βοίρκεςαι ρςημ ποξέκςαρη 

ςηπ ΒΑ‟ 

5. ΢ξ ξοθξγώμιξ ΑΒΓΔ πξσ ποξκύπςει διαθέςει:  

ΑΒ = ΓΔ = √5 + 1 

ΒΓ = ΑΔ = 2 

Αμ : α= ΑΒ = ΓΔ = √5+1 

 β= ΒΓ = ΑΔ = 2 

6. ΢όςε από ςύπξ τ : τ = α/ β= α + β/α ≈ 1,618 

α/β = √5+1 / 2= √5+1+2 / √5+1 ≈ 1,618 

 

΢σμπέοαρμα: 

Δτόρξμ η ενίρχρη τ πεοιέυει οιζικό, ξ αοιθμόπ πξσ ποξκύπςει  είμαι 

αλγεβοικόπ αοιθμόπ  , αλλά και άοοηςξπ, δηλαδή δεμ ιρξύςαι με ςξ λόγξ  

ακεοαίχμ. Ιαςά ρσμέπεια  απξςελείςαι από άπειοξ πλήθξπ μη επαμαλαμβαμόμεμχμ 

δεκαδικώμ φητίχμ. 

  



Ζ μαγεία ςχμ αοιθμώμ  

 

 

57 

 

Ζ υοσρή ςξμή, δηλαδή ξ λόγξπ τ, βοήκε εταομξγή και ρςημ ελλημική 

αουιςεκςξμική και ρςημ ςέυμη ςηπ Αμαγέμμηρηπ. Για  παοάδειγμα, ξ λόγξπ ςξσ 

μήκξσπ και ςξσ ύφξσπ ςηπ ποόρξφηπ ςξσ Οαοθεμώμα ιρξύςαι ρυεδόμ ακοιβώπ με ςξ 

λόγξ τ . ΢ξ γεγξμόπ όςι ξ Οαοθεμώμαπ είμαι έμα Υοσρό Ξοθξγώμιξ ςξσ ξπξίξσ ξι 

πλεσοέπ παοξσριάζξσμ ςξ λόγξ τ , δημιξσογεί εσυάοιρςη εμςύπχρη ρςξ μάςι. (΢ξ 

19ξ αι. μια ξμάδα φσυξλόγχμ, μελέςηραμ ςιπ ποξςιμήρειπ ςχμ αμθοώπχμ ρςξ 

ξοθξγώμιξ ρυήμα και παοαςήοηραμ ςημ αοέρκειά ςξσπ ιδιαίςεοα ρε ασςά πξσ 

πληριάζξσμ ςιπ αμαλξγίεπ εμόπ Υοσρξύ Ξοθξγχμίξσ.) 

Δίμαι πιθαμό ςξ τ μα ήςαμ γμχρςό και ρςξσπ Αιγσπςίξσπ, διόςι ρςξ πάπσοξ 

Πιμς (Λαθημαςική Αιγσπςιακή πάπσοξπ  πξσ υοξμξλξγείςαι ρςξ 1650 π. Υ. ,πεοιέυει 

μαθημαςικέπ γμώρειπ και θεχοίεπ ςηπ επξυήπ ςηπ αουαίαπ Αιγύπςξσ και έυει μήκξπ = 

199,5 cm Ολάςξπ : 32 cm.)γίμεςαι αματξοά ρε έμαμ « ιεοό λόγξ». Ξ λόγξπ ςξσ 

ύφξσπ ςηπ μίαπ όφηπ ςηπ πσοαμίδαπ ςηπ Γκίζαπ και ςξσ μιρξύ ςξσ μήκξσπ ςηπ βάρηπ 

ςηπ ιρξύςαι ρυεδόμ με 1,618. Δηλαδή : σ1/1/2μ ≈1,618 . 

 

Δνεςάζξσμε ςξ παοαπάμχ ξοθξγώμιξ ςξ ξπξίξ είμαι καςαρκεσαρμέμξ με 

βάρη ςξ τ.  Έυει πλεσοέπ 2 και ( √5+1). ΢ξ διαιοξύμε ρε έμα ςεςοάγχμξ πλεσοάπ 2 

και έμα μικοόςεοξ ξοθξγώμιξ  . Οαοαςηοξύμε όςι ξι πλεσοέπ μικοόςεοξσ 

ξοθξγχμίξσ έυξσμ λόγξ ίδιξ με ςιπ πλεσοέπ ςξσ μεγαλύςεοξσ , άοα καςά ρσμέπεια 

είμαι και ασςό έμα Υοσρό Ξοθξγώμιξ . Ζ διαδικαρία ασςή μπξοεί μα εκςελείςαι 

ρσμευώπ και μα δημιξσογείςαι έμα άπειοξ ρύμξλξ από ρσμευώπ μικοόςεοα Υοσρά 

Ξοθξγώμια. Οαοάλληλα, ξ λόγξπ ςξσ εμβαδξύ εμόπ Υοσρξύ Ξοθξγχμίξσ και ςξσ 

αμέρχπ μικοόςεοξσ ςξσ είμαι ακοιβώπ τ2 . 
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Υρσζό ζπηράι 

Δάμ αμςί μα 

υοηριμξπξιήρξσμε ςξ φαλίδι 

ρυεδιάρξσμε πάμχ ρςξ αουικό 

ξοθξγώμιξ ςιπ ςξμέπ, και ρε κάθε 

ςεςοάγχμξ πξσ δημιξσογείςαι 

ρυεδιάρξσμε ςα αμςίρςξιυα 

ςεςαοςξκύκλια, θα έυξσμε 

αουίρει μα τςιάυμξσμε ςξ υοσρό 

ελικξειδέπ, ςξ ρπιοάλ πξσ ρυεδιάζει η τύρη και ςξ διακοίμξσμε ρςα κξσκξσμάοια, 

ρςα κξυύλια, ρςα ηλιξςοόπια και ρςξσπ ςοόπξσπ με ςξσπ ξπξίξσπ διεσθεςξύμςαι ςα 

πέςαλα, ςα τύλλα και ςα κλαδιά πξικίλχμ ποξρχοιμώμ καςξίκχμ ςηπ γήιμηπ 

βιόρταιοαπ. 

Με καμόμα και διαβήςη 

Ζ υοσρή ςξμή εμόπ εσθύγοαμμξσ ςμήμαςξπ ΑΒ μήκξσπ λ μπξοεί μα γίμει με 

καμόμα και διαβήςη.  

Ιαςαρκεσάζξσμε έμα ξοθξγώμιξ 

ςοίγχμξ με κάθεςεπ πλεσοέπ ΑΒ=λ και BC = 

λ/2, ξπόςε η σπξςείμξσρα AC θα είμαι √5λ/2. 

Λε ςξ διαβήςη υαοάρρξσμε έμαμ κύκλξ 

κέμςοξσ C και ακςίμαπ λ/2, ξπόςε 

ποξρδιξοίζεςαι ςξ ρημείξ D, ρημείξ ςξμήπ ςξσ 

κύκλξσ και ςηπ AC. Λε κέμςοξ ςξ Α 

υαοάρρξσμε έμαμ κύκλξ ακςίμαπ AD, ξ ξπξίξπ 

ςέμμει ςημ ΑΒ ρςξ ρημείξ S.  Δύκξλα απξδεικμύεςαι όςι ΑΒ/ΑS = √5+1  όςι 

ςξ S δηλαδή ςέμμει ςημ ΑΒ με υοσρή ςξμή. 
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Υρσζό ηρίγφλο 

Υοσρό λέγεςαι κάθε ιρξρκελέπ ςοίγχμξ ρςξ ξπξίξ ξ 

λόγξπ ςηπ μεγάληπ πλεσοάπ ποξπ ςη μικοή θα είμαι ίρξπ με 

τ.Ιάθε ιρξρκελέπ με γχμία κξοστήπ 360 είμαι υοσρό. 

Λπξοξύμε μα ςξ απξδείνξσμε τέομξμςαπ ςη διυξςόμξ μιαπ 

από ςιπ παοά ςη βάρη γχμίεπ – ρςξ ρυήμα ςηπ Β –ςα 

ςοίγχμα ABC και ABD είμαι όμξια,  ξπόςε (AC) = τ(AB). Ζ 

διυξςόμξπ ςηπ γχμίαπ Β = 720 δημιξσογεί ρςημ απέμαμςι 

πλεσοά υοσρή ςξμή. 
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ΑΛΓΕΒΡΙΚΕ΢ ΢ΦΕ΢ΕΙ΢ ΣΟΤ Υ 
Έμα ακόμα υαοακςηοιρςικό ςξσ τ είμαι όςι μπξοξύμε μα δημιξσογήρξσμε ςξ 

ςεςοάγχμξ ςξσ απλά ποξρθέςξμςαπ ςξμ αοιθμό 1 :  

φ
2
=φ+1  

Αμ τέοξσμε όλξσπ ςξσπ όοξσπ ρςξ ποώςξ μέοξπ παίομξσμε ςημ 

δεσςεοξβάθμια ενίρχρη : τ2 - τ  - 1 = 0 . 

Αμ λύρξσμε ασςή ςημ ενίρχρη ώρςε  μα βοξύμε ςιπ ςιμέπ ςξσ τ καςαλήγξσμε: 

τ= ( 1 +√5)/ 2 και τ= ( 1 - √5) / 2 

Άοα η Υοσρή ΢ξμή όυι μόμξ ικαμξπξιεί ςη ρυέρη τ2= τ + 1 , αλλά σπάουει 

και άλλη ςιμή τ2 = [(1 - √5 ) / 2] + 1 

Ζ παοάρςαρη: (1 - √5) /2 ≈ -0,6180339… ρσμβξλίζεςαι με τ‟ και είμαι 

αμςίρςοξτξ ςηπ ςιμήπ  ( 1 + √5 )/2  . Άοα ςξ τ και ςξ τ‟ ικαμξπξιξύμ ςημ ενίρχρη: 

τ ∙ τ‟ = -1 αλλά και ςημ ενίρχρη : τ+ τ‟ = 1 

Άοα αμ πάοξσμε ςημ αουική ρυέρη  φ
2
=φ+1  και πξλλαπλαριάρξσμε και 

ςα δύξ μέλη με τ :  φ
3
 = φ

2
 +φ 

Ρσμπεοαίμξσμε όςι για μα βοξύμε ςξμ κύβξ ςξσ αοιθμξύ τ υοειάζεςαι απλά 

μα ποξρθέρξσμε ρςξ ςεςοάγχμό  ςξσ ςξ ίδιξ ςξ τ. 

Ακόμα σπάουει η εκπληκςική ρυέρη φn = φn-1  + φn-2 

Δπξμέμχπ, ποξκειμέμξσ μα σπξλξγίρξσμε ξπξιαδήπξςε δύμαμη ςξσ λόγξσ 

τ, αοκεί μα ποξρθέρξσμε ςιπ δύξ αμέρχπ μικοόςεοεπ δσμάμειπ ςξσ. 

Από ασςή ςημ ιδιόςηςα ςξσ τ ποξκύπςει μια μέα ακξλξσθία αοιθμώμ πξσ μα 

βαρίζεςαι ρςιπ δσμάμειπ ςξσ, και ρςημ ξπξία κάθε όοξπ σπξλξγίζεςαι από ςξ 

άθοξιρμα ςχμ δύξ ποξηγξύμεμχμ όοχμ νεκιμώμςαπ από ςξ 1 και ςξ τ. 
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Ακξλξσθία τ = {1, τ, τ2 , τ3, τ4 ,…} 

΢ημ ακξλξσθία ασςή μπξοξύμε μα ςημ ναμαγοάφξσμε υοηριμξπξιώμςαπ μόμξ 

ςξ τ και όυι ςιπ δσμάμειπ ςξσ. 

τ2 = τ +1 

τ3 = τ2 + τ = (τ + 1) + τ = 2τ +1 

τ4= τ4 + τ2 = (2τ + 1) + (τ +1) = 3τ +2 

τ5 = τ4 + τ3 = (3τ +2) + (2τ + 1) = 5τ +3 

Δπξμέμχπ η ακξλξσθία γοάτεςαι και χπ ενήπ : 

{ 1,τ ,τ +1, 2τ +1, 3τ +2, 5τ +3, 8τ +5, …} 

Ασςέπ είμαι όλεπ ξι καςαπληκςικέπ πεοιπςώρειπ όπξσ εμταμίζεςαι ξ λόγξπ τ. 
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Υ ΚΑΙ Η ΑΚΟΛΟΤΘΙΑ FIBONACCI 
O Leonardo Fibonacci αμακάλσφε ςη ρειοά πξσ ρσγκλίμει 

ρςξ Υ  

΢ξ 12ξ αιώμα, ξ Leonardo Fibonacci αμακάλσφε μια απλή 

αοιθμηςική ρειοά πξσ είμαι ςξ θεμέλιξ για μια απίρςεσςη μαθημαςική 

ρυέρη πίρχ από ςξ Τ.  

 Νεκιμώμςαπ από ςξ 0 και ςξ 1, κάθε μέξπ αοιθμόπ ρςη ρειοά είμαι απλά ςξ 

άθοξιρμα ςχμ δύξ ποξηγξσμέμχμ ςξσ.  

 0, 1, 1 , 2, 3, 5, 8, 13, 21, 34, 55, 89, 144, …     

Ζ αμαλξγία ςχμ δύξ διαδξυικώμ αοιθμώμ ςηπ ρειοάπ ποξρεγγίζει ςξ τ 

(1,618...), όςαμ ςξ 5 διαιοείςαι με ςξ 3 δίμει 1,666 ..., και 8 δια 5 δίμει 1.60.  

Ζ παοαπάμχ αμαλξγία ςχμ διαδξυικώμ αοιθμώμ ρςημ ακξλξσθία Fibonacci 

γοήγξοα ρσγκλίμξσμ ρςξ Τ. Λεςά ςξμ 40ξ αοιθμό ρςη ρειοά, ξ λόγξπ είμαι ακοιβήπ 

με 15 δεκαδικά φητία.  

1,618033988749895…    

Τπξλξγιρμόπ ξπξιξσδήπξςε αοιθμξύ ςηπ ρειοάπ Fibonacci  

Εδώ είκαη δύμ ηνόπμη πμο μπμνείηε κα πνεζημμπμηήζεηε ημ θ γηα κα 

οπμιμγίζεηε ημκ κημζηό ανηζμό ζηεκ αθμιμοζία Fibonacci (f n ). 

Ακ ζεςνείηε 0 ζηεκ αθμιμοζία Fibonacci κα ακηηζημηπεί ζημ n = 0, 

πνεζημμπμηήζηε ημκ ελήξ ηύπμ:  

f n = Φ n / 5 ½  

Ίζςξ έκαξ θαιύηενμξ ηνόπμξ είκαη κα ελεηάζεηε ημ 0 ζηεκ αθμιμοζία 

Fibonacci πμο ακηηζημηπεί ζημκ πνώημ ανηζμό ηεξ αθμιμοζίαξ Fibonacci, όπμο n = 1 
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γηα 0. Σηε ζοκέπεηα, μπμνείηε κα πνεζημμπμηήζεηε αοηόκ ημκ ηύπμ, πμο 

ακαθαιύθζεθε από ηεκ Jordan Malachi Dant ημκ Απνίιημ ημο 2005:  

Όρηο ζσλετόκελφλ πειίθφλ 

Ο Γηόπακ Κέπιεν παναηήνεζε όηη ε ακαιμγία ζοκεπόμεκςκ ανηζμώκ 

Fibonacci ζογθιίκεη ζημκ ανηζμό θ. 

Σογθεθνημέκα έγναρε όηη "όηη είκαη ημ 5 γηα ημ 

8 είκαη ημ 8 γηα ημ 13, πναθηηθά, όηη είκαη ημ 8 

γηα ημ 13, είκαη ημ 13 γηα ημ 21 ζπεδόκ" θαη θαηέιελε όηη ημ όνημ ηείκεη ζηε πνοζή 

ακαιμγία θ. 

Η ζύγθιηζε αοηή δεκ ελανηάηαη από ηηξ ανπηθέξ ηημέξ, ελαηνώκηαξ ημ 0, 0. 

Γηα πανάδεηγμα, μη ανπηθέξ ηημέξ 19 θαη 31 πανάγμοκ ηεκ αθμιμοζία 19, 31, 50, 81, 

131, 212, 343, 555 ... θιπ. Η ακαιμγία ζοκεπόμεκςκ όνςκ ζε αοηή ηεκ αθμιμοζία 

πανμοζηάδεη ηεκ ίδηα ζύγθιηζε πνμξ ηε πνοζή ακαιμγία. 

Σηεκ μοζία αοηό ηζπύεη γηα θάζε αθμιμοζία ε μπμία ηθακμπμηεί ηεκ 

ακαδνμμηθή ζπέζε Fibonacci, εθηόξ εθείκεξ πμο λεθηκάεη με μεδέκ. Αοηό πνμθύπηεη 

από ηε Φόνμμοια Binet. 

Δειαδή, όζμ αολάκμκηαη μη όνμη ηεξ αθμιμοζίαξ Fibonacci ηόζμ πενηζζόηενμ 

ε ακαιμγία ηςκ δηαδμπηθώκ ανηζμώκ ζογθιίκεη πνμξ ημ “Φ”. Γηα πανάδεηγμα, μ 

ανηζμόξ 555 ακ δηαηνεζεί με ημκ πνμεγμύμεκό ημο, 343, πνμζεγγίδεη πενηζζόηενμ ημ 

“Φ”( 1,618075801749271) απ‟ όηη ακ μ ανηζμόξ 343 δηαηνεζεί με ημ 

212(1,617924528301887).  Όηακ ημ “Φ” είκαη 1,618033988749895. 
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Η ΘΕΙΑ ΑΝΑΛΟΓΙΑ ΢ΣΟ ΑΝΘΡΩΠΙΝΟ 

΢ΩΜΑ 
Ζ λεσκή δενιά γοαμμή, ξοίζει ςξ 

ύφξπ ςξσ ρώμαςξπ. 

Ζ αμέρχπ επόμεμη, η μπλε,  πξσ 

είμαι υοσρό ςμήμα ςηπ λεσκήπ, ξοίζει ςημ 

απόρςαρη από ςξ κετάλι μέυοι ςα 

δάυςσλα. 

Ζ κίςοιμη γοαμμή, μια υοσρή 

ςξμή ςηπ μπλε, ξοίζει ςημ απόρςαρη από 

ςξ κετάλι μέυοι ςξμ ξμταλό και ςξσπ 

αγκώμεπ. 

Ζ ποάριμη γοαμμή, υοσρό  ςμήμα 

ςηπ κίςοιμηπ γοαμμήπ, ξοίζει ςημ 

απόρςαρη από ςξ κετάλι μέυοι ςξσπ 

ώμξσπ και ρςξ ερχςεοικό ςημ κξοστή 

ςχμ υεοιώμ, ςξ μήκξπ ςξσ πήυη και ςξσ 

ξρςξύ κμήμηπ. 

Ζ μαςζέμςα γοαμμή, μια υοσρή 

ςξμή ςηπ ποάριμηπ γοαμμήπ, ξοίζει ςημ 

απόρςαρη από ςξ κετάλι μέυοι ςημ βάρη 

ςξσ κοαμίξσ και ςξ πλάςξπ ςηπ κξιλιάπ. 

Ξι ςξμέπ ςμήμαςα ςηπ μαςζέμςα γοαμμήπ 

καθξοίζει ςη θέρη ςηπ μύςηπ και ςη 

γοαμμή ςχμ μαλλιώμ. 
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Λια άλλη εμδιατέοξσρα υοσρή ςξμή για ςξ ρυεδιαρμό ςξσ 

αμθοώπιμξσ ρώμαςξπ είμαι όςι σπάουξσμ:  

 5 ξι ποξεκςάρειπ ςξσ κξομξύ: ςα υέοια, ςα πόδια και ςξ κετάλι.  

 5 εναοςήμαςα για κάθε έμα από ασςά:  πέμςε ςα δάυςσλα ςχμ υεοιώμ και ςχμ 
πξδιώμ και πέμςε αμξίγμαςα ρςξ ποόρχπξ.  

 5 αιρθήρειπ:  όοαρη, ακξή, ατή, γεύρη και ξρμή. 

Παραδείγκαηα από ηε Θεία Αλαιογία θαη τρσζή 

ηοκή κπορεί λα βρεζεί ζηα υάρηα, ποσιηά, 

ζειαζηηθά θαη έληοκα. 

Ιάθε βαρικό υαοακςηοιρςικό ρςξ ρώμα ςχμ φαοιώμ Angel Falls έυει υοσρή 

ςξμή. 

Ζ μύςη, ςξ ςμήμα ςηπ ξσοάπ, και ςα κέμςοα ςχμ πςεοσγίχμ ςηπ οάυηπ ςχμ 

φαοιώμ Angel είμαι ςξ μπλε 

υοσρό ςμήμα. Ζ δεύςεοη υοσρή 

ςξμή (κίςοιμξ) ξοίζει ςιπ ερξυέπ 

ρςη οάυη και ςημ ξσοά καθώπ και 

ςξ πάμχ μέοξπ ςξσ ρώμαςξπ. ΢ξ 

ποάριμξ ςμήμα καθξοίζει ςη 

ρήμαμρη γύοχ από ςξ μάςι και ςξ 

μαςζέμςα ςμήμα καθξοίζει ςξ 

μάςι.  
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΢α μάςια, ςξ οάμτξπ και ςξ τςεοό ρςξ ρώμα ςξσ πιγκξσίμξσ,  ξοίζξσμ υοσρά 

ςμήμαςα ςξσ ύφξσπ ςξσ. Αμςίρςξιυα, ρςημ ςίγοη, όλα ςα βαρικά υαοακςηοιρςικά ςξσ 

ποξρώπξσ ςηπ, απξςελξύμ υοσρέπ ςξμέπ ςχμ γοαμμώμ πξσ ξοίζξσμ ςξ μήκξπ και  ςξ 

πλάςξπ ςξσ ποξρώπξσ ςηπ. 

 

 

΢ξ ρώμα εμόπ 

μσομηγκιξύ, ξοίζεςαι 

από υοσρά ςμήμαςα 

ςξσ μήκξσπ ςξσ. 

Ακόμα και ςα πόδια 

ςξσ, είμαι υοσρά 

ςμήμαςα ςξσ ρώμαςόπ 

ςξσ. 
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Η ΦΡΤ΢Η ΣΟΜΗ ΢ΣΗ ΥΤ΢Η 
Σξ μάςι, ςα πςεούγια και η ξσοά, όλα εμπίπςξσμ ρςξ υοσρό ςμήμα ςξσ 

μήκξσπ ςξσ ρώμαςξπ εμόπ δελτιμιξύ. 

Ξι διαρςάρειπ ςξσ οαυιαίξσ 

πςεοσγίξσ είμαι υοσρά ςμήμαςα 

(κίςοιμξ και ποάριμξ). ΢ξ πάυξπ ςξσ 

ςμήμαςξπ ςηπ ξσοάπ ςξσ δελτιμιξύ 

αμςιρςξιυεί ρςημ ίδια υοσρή ςξμή ςηπ 

γοαμμήπ από ςξ κετάλι μέυοι ςημ 

ξσοά.  

Το ςημάδι που 

μοιάζει με μάτια ςτη 

ράχη αυτοφ του 

φθινοπωρινοφ ςκώρου 

απξςελεί υοσρά ςμήμαςα 

ςχμ γοαμμώμ ςξσ πλάςξσπ 

ςξσ και ςξσ μήκξσπ ςξσ. 
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ΥΤΣΑ 
Αοιθμξί Fibonacci ρςα ςμήμαςα τσςώμ 

΢α τσςά, παοξσριάζξσμ ςξσπ αοιθμξύπ Fibonacci ρςα τύλλα, ςα πέςαλα, 

ςξσπ ρπόοξσπ αλλά και ςξσπ μόρυξσπ ςξσπ: 

(Ρςα τσςά σπάουει ρσμμεςοία ςημ ξπξία δεμ μπξοξύμε καμ μα 

ταμςαρςξύμε! Για παοάδειγμα, αμ κξπεί έμα τοξύςξ ή λαυαμικό θα βοεθεί 

ρσυμά όςι ξ αοιθμόπ ςχμ ςμημάςχμ ςξσ είμαι έμαπ αοιθμόπ Fibonacci:) 

  

Οι μπαμάμεπ έυξσμ 3 Σα μήλα έυξσμ 5 

Αοιθμξί Fibonacci ρςη 

μξμάδα διακλάδχρηπ 

Δδώ, βλέπξσμε όςι ρε έμα τσςό 
κάθε διαδξυικό επίπεδξ ςχμ 
διακλαδώρεώμ ςξσ βαρίζεςαι ρσυμά ρε 
μια ενέλινη ςηπ ρειοά Fibonacci. 
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΋ςαμ βλέπει καμείπ ςξμ ςεοάρςιξ όγκξ πληοξτξοιώμ πξσ έυξσμ ρσλλευθεί 

για ςημ εκςεμή παοξσρία ςξσ αοιθμξύ τ ρςη τύρη, είμαι ποξταμέπ όςι δεμ σπάουει 

άλλξπ αμςίρςξιυξπ  αοιθμόπ πξσ μα επαμαλαμβάμεςαι ρε όλη ςη ζχή πάμχ ρςη Γη με 

ςέςξια ρσυμόςηςα.  

Ζ ξμαδξπξίηρη ςχμ ρπόοχμ εμόπ τσςξύ είμαι ρσυμά οσθμιρμέμη ρύμτχμα 

με ςξ τ. Ίρχπ ςξ πιξ όμξοτξ και γμχρςό παοάδειγμα ςηπ παοξσρίαπ ςξσ τ ρςημ 

ξογάμχρη ρπόοχμ έμα τσςό γμχρςό χπ ςξ ηλίαμθξπ. Ρςξμ βαρικό πσοήμα, πξσ 

βοίρκεςαι ρςξ κέμςοξ ςχμ μεγάλχμ λξσλξσδιώμ ςξσ ηλίαμθξσ, ξι ρπόοξι 

ςανιμξμξύμςαι ρύμτχμα με έμα πξλύ ρσγκεκοιμέμξ γεχμεςοικό μξςίβξ. Αμ 

παοακξλξσθηθξύμ ρςεμά ξι ρπόοξι ασςξί λξιπόμ, μπξοεί μα παοαςηοηθεί όςι 

σπάουει έμα ρυέδιξ με δύξ ρειοέπ από ρπείοεπ, μια δενιόρςοξτη και μια 

αοιρςεοόρςοξτη διαδξυικά. Ξ αοιθμόπ ςχμ ρπειοώμ με αοιρςεοόρςοξτη πξοεία 

είμαι πάμςα 55, εμώ ξ αοιθμόπ ςχμ δενιόρςοξτχμ ρπειοώμ είμαι επίρηπ πάμςα 89 - 

και ξι δύξ αοιθμξί Fibonacci. 

΢α πεσκόδεμςοα, επίρηπ, ρε μεγάλξ βαθμό απξςελξύμςαι από αοιθμξύπ 

Fibonacci και ςξμ αοιθμό τ. Ξι βελόμεπ πξσ αμαπςύρρξμςαι ρςα κλαδιά ςχμ 

πεύκχμ, ρυημαςίζξσμ μικοέπ ξμάδεπ. Δάμ μεςοηθεί ξ αοιθμόπ ςχμ βελόμχμ ρε 

ξπξιξδήπξςε κλαδί, η απάμςηρη είμαι βέβαιξ όςι θα είμαι έμαπ αοιθμόπ Fibonacci. 

Από είδξπ ρε είδξπ πεύκξσ η υοήρη ςχμ αοιθμώμ Fibonacci διατξοξπξιείςαι κάπχπ, 

αλλά ρςημ πλειξφητία ςξσπ παοξσριάζξσμ 3, 5, ή 8 βελόμεπ αμά ξμάδα. Δπιπλέξμ, 

η επιτάμεια ςξσ κξσκξσμαοιξύ καθξοίζεςαι για ακόμα μια τξοά από ςημ αμαλξγία 
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τ, εμώ για άλλη μια τξοά πξσ δημιξσογείςαι ςξ ίδιξ πεοιρςοξτικό ρύμξλξ ρπειοώμ 

πξσ είδαμε ρςξμ ηλίαμθξ. 

Οιθαμώπ ςξ πιξ διάρημξ από όλεπ ςιπ υοήρειπ ςξσ τ ρε ρυεςικέπ αμαλξγίεπ 

είμαι ςξ κέλστξπ ςξσ Μασςίλξσ, ςξ ξπξίξ μαπ δείυμει αοκεςά νεκάθαοα ςη υοήρη ςηπ 

υοσρήπ ρπείοαπ ρςη δξμή ςξσ. ΋πχπ αματέοθηκε και ποξηγξσμέμχπ, η υοσρή 

ρπείοα είμαι η πιξ ςέλεια ρπείοα, η ξπξία ρσμευίζει μα επεκςείμεςαι και 

ασςξαμαπαοάγεςαι μέρχ ςηπ ρσμευξύπ αμάπςσνηπ με ςξμ ίδιξ ακοιβώπ ςοόπξ όπχπ 

και ςξ μικοόςεοξ ςμήμα ςηπ. Για ασςόμ ακοιβώπ ςξμ λόγξ,  πξλλά κελστξτόοα 

πλάρμαςα ςημ υοηριμξπξιξύμ ρςιπ τόομεπ ςξσπ. Λε ασςόμ ςξμ ςοόπξ ςξ κέλστξπ 

μπξοεί μα αμαπςσυθεί ρε ξπξιξδήπξςε μέγεθξπ και παο‟ όλ‟ ασςά μα διαςηοήρει ςημ 

αουική εναιοεςική ςξσ ιρξοοξπία και δξμική ακεοαιόςηςα. 
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ΦΡΤ΢Η ΢ΠΕΙΡΑ 

 

 

Με διαδοτικά ζημεία διαίρεζης ενός τρσζού ορθογωνίοσ ζε ηεηράγωνα, 

δημιοσργείηαι μια λογαριθμική ζπείρα η οποία είναι γνωζηή ως η τρσζή ζπείρα.  
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Οξλλά ακόμη θαλάρρια ζώα, εκςόπ από ςξ μασςίλξ, ανιξπξιξύμ ςξ τ ρςη 

ρχμαςική ςξσπ διάπλαρη. Ζ παρίγμχρςη για ςη ρυέρη ςηπ με ςξ τ πεμςάλτα, 

παοξσριάζεςαι ρε πξλλά θαλάρρια πλάρμαςα, όπχπ ξ αρςεοίαπ, και ςξ ραλάυι. 

Ρσμευίζξμςαπ μα παοαςηοξύμε ςημ πεμςαγχμική ρσμμεςοία, οίνςε μια μαςιά 

ρςιπ αμαλξγίεπ ςξσ ποξρώπξσ μιαπ γάςαπ: 
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΢ξ «μσρςικό» πξσ αμακάλσφε 

ξ Οσθαγόοαπ ρε ασςό ςξ ρύμβξλξ και 

ςξμ έκαμε μα ςξ αγαπήρει ςόρξ, ήςαμ 

όςι παοαςηοώμςαπ ςξσπ λόγξσπ ςχμ 

εσθύγοαμμχμ ςμημάςχμ πξσ 

ρυημαςίζξμςαμ, καςέληγε κάθε τξοά, 

όπξιεπ  πλεσοέπ κι αμ έπαιομε, ρςξμ 

ίδιξ αοιθμό. ΢ξμ αοιθμό πξσ εμείπ με 

ςημ πάοξδξ ςχμ υοόμχμ ξμξμάραμε 

αοιθμό „τ‟ από ςξμ αουαίξ γλύπςη 

Τειδία, ξ ξπξίξπ είυε επίρηπ 

αμακαλύφει ςημ πξλσςιμόςηςα ςηπ 

πεμςάλτα. 

ΠΕΝΣΑΛΥΑ 
Ηεχοξύμε ρημαμςικό μα σπξγοαμμίρξσμε πχπ παοά ςη ρημεοιμή 

παοενηγημέμη ςξσ μξοτή, η πεμςάλτα είμαι έμα ρύμβξλξ παγαμιρςικό, πξσ 

ρυεςίζεςαι με ςημ αομξμία ςηπ τύρηπ και ςξ Ηεό, και όυι ραςαμιρςικό. Δίμαι ςξ 

λεγόμεμξ «αρςέοι ςχμ Πσθαγξοείχμ» , ςξ ξπξίξ μάλιρςα υοηριμξπξίηραμ χπ 

ρύμβξλξ ςηπ αδελτόςηςαπ ςξσπ, λίγξ καιοό μεςά ςημ αμακάλσφη ςξσ μσρςικξύ ςηπ 

ςελειόςηςαπ πξσ κοσβόςαμ μέρα ςξσ. Δπιπλέξμ, ςξ ιρόπλεσοξ πεμςάπλεσοξ 

(πεμςάλτα), είμαι ςξ ςέλειξ ιρξρκελέπ πξλύπλεσοξ πξσ εμπεοιέυεςαι ρε ρταίοα, η 

ξπξία είμαι ρυήμα ςελειόςηςαπ, και η επιτάμεια ςηπ ρταίοαπ πεομά από όλεπ ςιπ 

γχμίεπ και ακξσμπά όλεπ ςιπ πλεσοέπ ςξσ. Ξσριαρςικά, μια πεμςάλτα 

καςαρκεσάζεςαι από ςιπ διαγχμίξσπ εμόπ πεμςαγώμξσ, όπχπ ταίμεςαι ρςξ 

παοακάςχ ρυήμα:  
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Αουικά, καςαρκεσάρςηκε γύοχ ρςα , και υοηριμξπξιξύμςαμ από υςίρςεπ χπ 

μέςοξ ιρξοοξπίαπ. Δίυαμ εμώρει κξμμάςια ρυξιμιξύ με ςέςξιξ ςοόπξ, έςρι ώρςε 

ρυημάςιζαμ έμα αρςέοι. ΢ξπξθεςξύραμ ςξ αρςέοι ασςό με ςέςξιξ ςοόπξ πάμχ ρςημ 

καςαρκεσή ςξσπ, ποξρέυξμςαπ μα βοίρκεςαι ακοιβώπ ςξ κέμςοξ ςηπ. Δάμ δύξ 

απέμαμςι κξοστέπ ςξσ αρςεοιξύ εσθσγοαμμίζξμςαμ με ςιπ γχμίεπ ςξσ ςξίυξσ ςξσπ, 

για παοάδειγμα, ςόςε ξ ςξίυξπ ήςαμ έμα απόλσςξ ςεςοάγχμξ.  Ξ Οσθαγόοαπ όμχπ, 

παοαςήοηρε ςη λειςξσογία ςξσ αμςικειμέμξσ ασςξύ και ςξσ ποξκάλερε μεγάλξ 

εμδιατέοξμ. Έςρι, μεςά από πξλύ μεγάλξ διάρςημα μελέςηπ ρςξ εογαρςήοιό ςξσ, 

αμακάλσφε ςη ρυέρη ςξσ κοσβόςαμ ρ‟ ασςό ςξ ςέλειξ αρςέοι.  

Λεςά ςξμ Οσθαγόοα και ςξμ Τειδία, πξλλξί καλλιςέυμεπ αμαγμώοιραμ ςημ 

ανία ςηπ πεμςάλτα και ςη υοηριμξπξίηραμ για μα καςαρκεσάρξσμ αομξμικά έογα. Ξ 

«υοσρόπ καμόμαπ» ήδη από ςημ καςαρκεσή ςξσ Οαοθεμώμα ρςα 500 π.Υ., αλλά και 

ιδιαίςεοα καςά ςημ πεοίξδξ ςξσ Αμθοχπιρμξύ ρςξμ 15ξ αιώμα μ.Υ., με 

ρημαμςικόςεοξ παοάδειγμα ςξμ Leonardo Da Vinci, και έμαμ αιώμα αογόςεοα ρςημ 

Αμαγέμμηρη, έγιμε ξ γμώμξμαπ, ρύμτχμα με ςξμ ξπξίξ καςαρκεσάζξμςαμ ρυεδόμ 

όλα ςα έογα ςέυμηπ. 

 

 

 

 

  

Δπιπλέξμ, η πεμςάλτα 

ρσμαμςάςαι πάοα πξλύ ρσυμά 

ρε έογα με θοηρκεσςικό 

πεοιευόμεμξ, είςε εικόμεπ είςε 

πίμακεπ, και μάλιρςα από 

νακξσρςξύπ δημιξσογξύπ, 

όπχπ ξ Michael Angelo. Ασςό, 

πιθαμό είμαι μα ξτείλεςαι και 

ρςξ ρσρυεςιρμό ςηπ πεμςάλτα 

με ςιπ «πέμςε αοεςέπ» ςξσ 

κόρμξσ (μία κξοστή 

αμςιρςξιυεί ρε καθεμιά ςξσπ˙ 

ςξμ αέοα, ςξ μεοό, ςη γη, ςη 

τχςιά και ςξ ρύμπαμ. 
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΢έλξπ, ανίζει μα ρημειχθεί όςι ξ Τειδίαπ με γμώμξμα ςημ «υοσρή ςξμή» ςχμ 

αυαιώμ ελλήμχμ κςιρςώμ ςηπ πεμςάλτα, έκςιρε ςξμ Οαοθεμώμα και ςημ ρςέγη ςξσ 

με ςημ γχμία 108° ςηπ πεμςάλτα, καθώπ και ςξμ «θηρασοό ςχμ αθημαίχμ» ρςξσπ 

Δελτξύπ έκαμε με ςημ ίδια γχμία ρςέγηπ ςχμ 108° ςηπ πεμςάλτα. Δπί πλέξμ η 

πεμςάλτα, ςξ ιεοό ρυήμα ςξσ Οσθαγόοα, με έμχρη ςχμ κξοστώμ ςηπ από πέμςε 

εσθείεπ έκαμε ςξ ιρόπλεσοξ πεμςάγχμξ, πξύ ραμ πξλύεδοξ κάμει ςξ δχδεκάχοξ 

ςχμ θέχμ, ςχμ αουαίχμ ελλήμχμ ραμ ςημ μεγαλύςεοη ςελειόςηςα. 

 Από ςξ ιρόπλεσοξ πεμςάπλεσοξ-δχδεκάχοξ (πεμςάλτα) βγαίμξσμ ξι 12 
μήμεπ ςξσ υοόμξσ, από ςιπ δώδεκα πλεσοέπ. 

 Δπιπλέξμ, από ςιπ 30 αιυμέπ ςξσ δχδεκάεδοξσ βγαίμξσμ ξι 30 ημέοεπ ςξσ 
μήμα, 

 Οαοάλληλα, από ςιπ δώδεκα έδοεπ ςξσ, βγαίμξσμ ξι 12 ώοεπ ςηπ ημέοαπ 
αλλά και ςηπ μύυςαπ, εμώ ραμ δσαδικό πξλύεδοξ ξι 24 ώοεπ ημεοξμσυςίξσ. 

 Δπιποξρθέςχπ, μέρχ μιαπ απλήπ μαθημαςικήπ ποάνηπ, δηλαδή ξι 5 πλεσοέπ 
επί ςιπ 12 έδοεπ, καςαλήγξσμε ρςα 60 λεπςά ςηπ ώοαπ.  

 ΢έλξπ, πξλλξί σπξρςηοίζξσμ πχπ ςα βγαίμξσμ και ςα 20 αμιμξνέα πξσ 
παοάγξσμ ςημ ζχή, τσςώμ και ζώχμ, ποξέουξμςαι από ςιπ 20 γχμίεπ ςξσ. 
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ΣΟ Υ ΢ΣΗΝ ΣΕΦΝΗ 
 

Ξι αουαίξι Αιγύπςιξι ήςαμ ξι ποώςξι πξσ 

υοηριμξπξίηραμ μαθημαςικά ρςημ ςέυμη. Δίμαι 

ρυεδόμ βέβαιξ όςι ασςξί αμέδειναμ ςιπ μαγικέπ 

ιδιόςηςεπ ςηπ υοσρήπ ςξμήπ (υοσρή αμαλξγία, θεψκή 

αμαλξγία, τ) και ςιπ ετάομξραμ ρςξ ρυεδιαρμό ςχμ 

μεγάλχμ πσοαμίδχμ ςξσπ.  

 

Άμα πάοξσμε ςη διαγώμιξ ςηπ Λεγάληπ 

Οσοαμίδαπ, ποξκύπςει έμα ξοθξγώμιξ ςοίγχμξ, ςξ 

Αιγσπςιακό ΢οίγχμξ. Ξ λόγξπ ςηπ σπξςείμξσραπ ποξπ 

ςημ απόρςαρη από ςξ έδατξπ είμαι 1,61804.. ςξ 

ξπξίξ διατέοει από ςξ τ μόμξ καςά μία μξμάδα ρςξ 

πέμπςξ δεκαδικό φητίξ. 

 

Ξι αμακαλύφειπ ςξσ Οσθαγόοα ρυεςικά 

με ςξ αμθοώπιμξ ρώμα είυαμ ςεοάρςια 

επίδοαρη ρςημ ελλημική ςέυμη. Ιάθε ςμήμα 

ςχμ κςιοίχμ ςξσπ, ακόμα και η παοαμικοή 

λεπςξμέοεια ςηπ διακόρμηρηπ, 

καςαρκεσάρςηκε επάμχ ρε ασςήμ ςημ 

αμαλξγία. Ξ Οαοθεμώμαπ ήςαμ ίρχπ ςξ 

καλύςεοξ παοάδειγμα για μια μαθημαςική ποξρέγγιρη για ςημ ςέυμη. Ατξύ 

απξκαςέρςηρε ςοιγχμικό αέςχμα πξσ είυε  καςαρςοατεί 
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Ξ αουαίξπ μαόπ ςαιοιάζει ρυεδόμ 

με ακοίβεια ρε έμα υοσρό ξοθξγώμιξ. 

 

 

 

 

Ξι πεοαιςέοχ σπξδιαιοέρειπ ςξσ 

ξοθξγχμίξσ εσθσγοαμμίζξμςαι απόλσςα με 

ςα κσοίχπ υαοακςηοιρςικά ςηπ καςαρκεσήπ. 

 

Ρςξ ρυέδιξ ςξσ Οαοθεμώμα δεμ σπάουει ξύςε μία εσθεία γοαμμή αλλά 

παμςξύ ρσμαμςάμε απαλέπ καμπύλεπ. Ρςιπ αμαλξγίεπ ςξσ ρσμαμςάμε ςξμ τρσζό 

αρηζκό Φ. ΢ξ ξπςικό απξςέλερμα είμαι εκςόπ από αομξμικό πξλλέπ τξοέπ και 

αποξρδόκηςξ, μιαπ και ξ Οαοθεμώμαπ καςατέομει μα δείυμει εμςσπχριακά 

μεγαλύςεοξπ από ςξ ποαγμαςικό ςξσ μέγεθξπ υχοίπ όμχπ μα βαοαίμει ςξμ υώοξ. ΢ξ 

κέμςοξ ςξσ Οαοθεμώμα ιραπέυει από ςξ Ηηρείξ, ςημ Ομύκα, ςξ Λμημείξ ςξσ 

Τιλξπάππξσ, και ςξ κέμςοξ ςξσ μαξύ ςξσ Ξλσμπίξσ Διόπ ςα ξπξία βοίρκξμςαι ρε 

κξοστέπ καμξμικξύ ξκςαγώμξσ. 

 

Ξι μαθημαςικξί είυαμ ςη ρσμβξλή ςχμ 

Δλλήμχμ ρςξ μσαλό όςαμ βαπςίραμ ςξ λόγξ 

ασςό "τ" χπ τόοξ σπξςέλειαπ ρςξμ μεγάλξ 

Τειδία, ξ ξπξίξπ υοηριμξπξιξύρε ασςήμ ςημ 

αμαλξγία ρσυμά ρςη γλσπςική ςξσ. 

 

  

http://reocities.com/Athens/Ithaca/5743/gr/phi_g.htm
http://reocities.com/Athens/Ithaca/5743/gr/phi_g.htm
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Δπιρςοέτξμςαπ ρςα κλαρικά θέμαςα και ςιπ ςευμικέπ 

για ςημ έμπμεσρή ςξσπ, καλλιςέυμεπ ςηπ Αμαγέμμηρηπ, όπχπ ξ 

Λιυαήλ Άγγελξπ (1475-1564) και ξ Raphael (1483-1530) για 

μια ακόμη τξοά άουιραμ μα καςαρκεσάζξσμ ςιπ δημιξσογίεπ 

ςξσπ υοηριμξπξιώμςαπ ςημ υοσρή ςξμή. Ξι αμαλξγίεπ ςξσ 

«Δαβίδ» ςξσ Λιυαήλ Άγγελξσ είμαι ρύμτχμεπ με ςημ υοσρή 

ςξμή, ρςημ πεοιξυή ςξσ αταλξύ ςξσ ρε ρυέρη με ςξ ύφξπ ςξσ 

και ςα δάυςσλά ςξσ. 

 

 

 

 

Ξ ςοόπξπ πξσ ρυεδίαραμ ξι 

Λεραιχμικξί ξικξδόμξι ςιπ εκκληρίεπ 

και ςξσπ καθεδοικξύπ μαξύπ πληρίαζε 

ασςόμ ςχμ Δλλήμχμ. 

 

 

΋μχπ, εμώ ρςημ αουιςεκςξμική σπήουε 

ασςό ςξ πξλύ μεγάλξ εμδιατέοξμ ρςη γεχμεςοία, 

ξι καλλιςέυμεπ ταίμεςαι μα έυει υάρει κάθε 

εμδιατέοξμ για ςη υοσρή ςξμή ρςα μαθημαςικά 

χπ ρύμξλξ. ΢ξμ 16ξ αιώμα, ξ Luca Pacioli (1445-

1514), γεχμέςοηπ και τίλξπ μεγάλχμ ζχγοάτχμ 

ςηπ Αμαγέμμηρηπ, αμακάλσφαμ εκ μέξσ ςξ "υοσρό 

μσρςικό».  
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Ξ Leonardo da Vinci (1451-1519 για μεγάλξ 

υοξμικό διάρςημα εμτάμιρε έμαπ διακαή εμδιατέοξμ για 

ςα μαθημαςικά ςηπ ςέυμηπ και ςηπ τύρηπ.Δίυε μχοίςεοα, 

όπχπ ξ Οσθαγόοαπ, κάμει μια ποξρεκςική μελέςη ςηπ 

αμθοώπιμηπ μξοτήπ και είυε δείνει πχπ όλα ςα 

διατξοεςικά μέοη ςξσ είυαμ ρυέρη με ςη υοσρή ςξμή. 

 

 

 

 

 

Ξ αμξλξκλήοχςξπ πίμακα ςξσ 

Leonardo « Άγιξπ Θεοώμσμξπ» δείυμει 

ςξμ μεγάλξ λόγιξ με έμα λιξμςάοι πξσ 

βοίρκεςαι ρςα πόδια ςξσ. Έμα υοσρό 

ξοθξγώμιξ ςαιοιάζει ςόρξ 

ςακςξπξιημέμα γύοχ από ςημ κεμςοική 

τιγξύοα πξσ λέγεςαι ρσυμά όςι ξ 

καλλιςέυμηπ ρκόπιμα ζχγοάτιρε ςημ 

τιγξύοα έςρι, ώρςε μα σπάουξσμ ρ‟ 

ασςήμ ξι αμαλξγίεπ ςξσ αοιθμξύ τ. 

Οαοαςηοήρςε πχπ η κλαρική 

σπξδιαίοερη ςχμ γοαμμώμ ςξσ 

ξοθξγχμίξσ ςασςίζεςαι με ςξ απλχμέμξ 

υέοι ςξσ Αγίξσ Θεοώμσμξσ. 

 

  

Μελέςη ςχμ Αμθοχπίμχμ 
ΑμαλξγιΜελέςη ςχμ 

Αμθοχπίμχμ Αμαλξγιώμ 

΢ύμτχμα με ςξμ Βιςοξύβιξ 
άμθοχπξ 
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΢α υοσρά ξοθξγώμια ρςξ ποόρχπξ ςηπ Λόμα Κίζα ςξσ Μςα Βίμςρι ατθξμξύμ. 

 

Ζ ασςξποξρχπξγοατία ςξσ Πέμποαμς (1606-1669) είμαι έμα παοάδειγμα ςηπ 

ςοιγχμικήπ ρύμθερηπ η ξπξία καςέυει έμα πεοίπλξκξ θέμα μέρα ρε ςοειπ εσθείεπ 

γοαμμέπ. ΢α διατξοεςικά μήκη ςχμ πλεσοώμ ποξρθέςξσμ πξικιλία. Λια κάθεςη 

γοαμμή πξσ διέουεςαι από ςημ κξοστή ςξσ ςοιγώμξσ ρςη βάρη υχοίζει ςη βάρη 

ρύμτχμα με ςημ υοσρή ςξμή. 

 

 

 

 

      

 

 

 

  

http://www.phys.uoa.gr/~nektar/science/history/phi2.gif
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Ξ άγγλξπ οξμαμςικόπ καλλιςέυμηπ Joseph Mallord William Turner (1775-

1851) απξςελεί αμςικείμεμξ θασμαρμξύ για ςημ ιδιαίςεοη υοήρη ςξσ υοώμαςξπ και 

ςξσ τχςόπ. Θδιαίςεοξ εμδιατέοξμ παοξσριάζξσμ ξι γεχμεςοικέπ ξμξιόςηςεπ ρε 

διάτξοξσπ καμβάδεπ ςξσ, με ποξταμή υοήρη ςηπ «υοσρήπ» σπξδιαίοερήπ ςξσπ. 

 

 

Ρύμτχμα με ςξμ Ρέοα, εμπειοξγμώμξμα ςηπ ςέυμηπ, «η υοσρή ςξμή έυει 

“επιςεθεί” ρε όλξσπ ςξσπ καμβάδεπ!». Ρςξ έογξ ςξσ Κξσόμεμξι γίμεςαι ποξταμή η 

υοήρη υοσρώμ σπξδιαιοέρεχμ. Ιαι παοαςηοείςαι ςξσλάυιρςξμ ςοειπ τξοέπ η υοήρη 

ςχμ υοσρώμ αμαλξγιώμ: 
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΢ξ Λσρςήοιξ ςξσ Λσρςικξύ Δείπμξσ από ςξμ Ραλβαδόο Μςαλί (1904-1989) 

πεοιέυεςαι ρε έμα υοσρό ξοθξγώμιξ. 

Ζ υοσρή αμαλξγία υοηριμξπξιήθηκε 

για ςημ ςξπξθέςηρη ςχμ τιγξύοχμ. 

Λέοξπ εμόπ ςεοάρςιξσ δχδεκάεδοξσ 

αιχοείςαι πάμχ από ςξμ πίμακα. Ασςό 

ςξ πξλύεδοξ απξςελείςαι από 12 

καμξμικά πεμςάγχμξ και υοηριμξπξιεί 

ςιπ θεμελιώδηπ υοσρέπ ρσμδέρειπ. 

 

΢ξμ 20ξ αιώμα ξ αουιςέκςξμαπ Le 

Corbusier (1887-1965) αμέπςσνε μια 

κλίμακα ςχμ αμαλξγιώμ πξσ ξμξμάζεςαι Le 

Modulor, βαριρμέμη ρε έμα αμθοώπιμξ 

ρώμα ςξσ ξπξίξσ ςξ ύφξπ είμαι υχοιρμέμξ 

ρύμτχμα με  υοσρή ςξμή πξσ αουίζει από 

ςξμ αταλό. 

 

Ζ ίδιεπ αμαλξγίεπ παοαςηοξύμςαι 

και ρε μξμςέομα κςήοια. Ξ Corbusier 

πίρςεσε όςι ςα μαθημαςικά διεσκόλσμαμ 

ςημ αμθοώπιμη ζχή. Ακόμα και ρήμεοα ξι 

αουιςέκςξμεπ υοηριμξπξιξύμ ρσυμά ςημ 

υοσρή αμαλξγία ρςιπ καςαρκεσέπ ςξσπ. 
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Ρςξ κςήοιξ ςχμ Δμχμέμχμ Δθμώμ, η αμαλξγία 

ςξσ πλάςξσπ ςξσ κςιοίξσ ρε ρυέρη με ςξ ύφξπ ςξσ κάθε 

δέκα ξοότξσπ είμαι υοσρή. 

 

 

 

 

Ξ Ούογξπ CN ρςξ ΢ξοόμςξ, ξ πιξ φηλόπ 

πύογξπ και με ςημ πιξ αμενάοςηςη δξμή ρςξμ 

κόρμξ, πεοιλαμβάμει ςη υοσρή ςξμή ρςξ 

ρυεδιαρμό ςξσ. Ξ λόγξπ ςξσ ρσμξλικξύ ύφξσπ 

ςξσ 553,33 μ. ποξπ ςξ ύφξπ ςξσ καςαρςοώμαςξπ 

παοαςήοηρηπ ρε 342 μέςοα είμαι 1.618(υοσρή 

αμαλξγία). 

 

 

 

Ιλείμξσμε με ασςό ςξ απόρπαρμα από ςξμ Luca Pacioli. 

 «ΥΩΠΘΡ ΛΑΗΖΛΑ΢ΘΙΑ ΔΔΜ ΣΟΑΠΥΔΘ ΢ΔΥΜΖ» 
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Ο ΦΡΤ΢Ο΢ ΑΡΙΘΜΟ΢ Υ ΚΑΙ Η 

ΕΛΛΗΝΙΚΗ ΓΛΩ΢΢Α 
Αουικά ποέπει μα ενηγήρξσμε όςι χπ Κεναοιθμηςικό ρύρςημα μξείςε η 

αμςιρςξιυία και ςαύςιρη ςχμ αοιθμώμ με ςα γοάμμαςα ςξσ Δλλημικξύ αλταβήςξσ. 

Έςρι η κάθε λένη πεοιέυει ή "ρημαίμει" έμαμ αοιθμό και ςξ αμςίθεςξ, ξδηγώμςαπ μαπ 

ρε πληοξτξοίεπ και γμχριξλξγικέπ ρυέρειπ πξσ δεμ ήςαμ εμταμείπ ρςημ απλή, 

"καςά γοάμμα" αμάγμχρη. 

Α=1 Θ=10 Π=100 

Β=2 Ι=20 Ρ=200 

Γ=3 Κ=30 ΢=300 

Δ=4 Λ=40 Σ=400 

Δ=5 Μ=50 Τ=500 

άγμχ

ρςξ =6 
Ν=60 Υ=600 

Ε=7 Ξ=70 Φ=700 

Ζ=8 Ο=80 Ω=800 

Η=9 
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Ακξλξσθεί πίμακαπ αμςιρςξίυηρηπ από αουαιξελλημικά γοάμμαςα ρε αοαβικά 

φητία: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

(κόππα)=90 (ραμπί)=900 
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Έυξσμε δηλαδή 27 γοάμμαςα εκ ςχμ ξπξίχμ ςα 24 είμαι ςα γμχρςά και 

υοηριμξπξιξύμεμα έχπ ρήμεοα εμώ ςα άλλα 3 δεμ υοηριμξπξιξύμςαι ρςξ ρύγυοξμξ 

ελλημικό αλτάβηςξ . 

Δάμ ποξρθέρξσμε ςξ ρύμξλξ ςχμ 27 γοαμμάςχμ θα έυξσμε ρςξ 

λεναοιθμηςικό ρύρςημα: (1 +2+ 3 + 4 + 5 + 6 + 7 + 8 + 9 + 1 0 + 2 0 + 3 0 + 4 0 + 5 0 

+ 6 0 + 7 0 + 8 0 + 9 0 + 1 0 0 + 2 0 0 + 3 0 0 + 4 0 0 + 5 0 0 + 6 0 0 + 7 0 0 + 8 0 0 +9 

0 0 ) = 4 . 9 9 5 

Δάμ ποξρθέρξσμε ςα φητία ςξσ απξςελέρμαςξπ "4995" θα έυξσμε : 

4 + 9 + 9 + 5 = 2 7 όρξι και ξι αοιθμξί - ςα αουαιξελλημικά γοάμμαςα πξσ 

υοηριμξπξιήραμε !!! 

Οξλλαπλαριάρςε ςώοα ςα φητία ςξσ ποώςξσ μαπ απξςελέρμαςξπ 

"4.995" : 4 Υ 9 Υ 9 Υ 5 = 1.620 !!  

΋μχπ 1.620 = 1.000 Τ !! (όπξσ Τ=1,62 - με δύξ δεκαδικά ..). 

Ζ υοήρη , η εταομξγή ςξσ ΥΠΣΡΞΣ ΑΠΘΗΛΞΣ ρςημ ΑΠΥΑΘΑ Δλλημική γλώρρα 

- κείμεμα είμαι εκπληκςική και ατήμει ςξμ αμαγμώρςη εμβοόμςηςξ. Λεοικά ακόμα 

παοαδείγμαςα (ιδιαίςεοα ςχμ αουαίχμ θεώμ) :  

Δρςία (516): Ήλιξπ (318) * Τ  

Απόλλχμ (1061): Άοςεμιπ (656) * Τ  

Ατοξδίςη (993): Εεσπ (612) * Τ  

Δομήπ (353): Ήοα (109) * 2Τ   

Δπίρηπ ξ αοιθμόπ 162 (Τ Υ 100) είμαι η λεναοιθμική ανία ςηπ ιεοήπ τοάρηπ 

ςξσ Λαμςείξσ ςχμ Δελτώμ (Δελτξί=619=1/Τ ...ρυεδόμ) "Ληδέμ Aγαμ". 
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Ο ΑΡΙΘΜΟ΢ π 

 

  

 

 

 

 

 

 

«Όλξι ξι αοιθμξί είμαι εμδιατέοξμςεπ, 

μεοικξί όμχπ είμαι πιξ εμδιατέοξμςεπ 

από ςξσπ άλλξσπ και ςξ π είμαι ξ πιξ 

εμδιατέοχμ από όλξσπ» [Ίαμ Ρςιξύαος, 

καθηγηςήπ ςχμ Λαθημαςικώμ ρςξ 

Οαμεπιρςήμιξ ςξύ Warwick] 
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Η ΠΟΛΤΣΑΡΑΦΗ ΖΩΗ ΣΗ΢ ΢ΣΑΘΕΡΑ΢ π 

Μάγηα 

Ξ πξλιςιρμόπ ςχμ Λάγια, ξ ξπξίξπ βοίρκεςαι ρςη υεορόμηρξ ςξσ Γιξσκαςάμ 

ρςημ Ιεμςοική Αμεοική, ήςαμ αοκεςά ποξυχοημέμξπ για ςημ επξυή ςξσ. Ξι Λάγια 

ήςαμ κξοσταίξι αρςοξμόμξι, και αμέπςσναμ έμα πξλύ ακοιβέπ υοξμξδιάγοαμμα. Για 

μα γίμει ασςό, θα ήςαμ απαοαίςηςξ για μα έυξσμ μια αοκεςά καλή ρυέρη π. Αμ και 

καμείπ δεμ νέοει ρςα ρίγξσοα (ρυεδόμ όλη η λξγξςευμία ςχμ Λάγια κάηκε καςά ςη 

διάοκεια ςηπ ιρπαμικήπ καςάκςηρηπ ςξσ Λενικξύ), ξι πεοιρρόςεοξι ιρςξοικξί 

ρσμτχμξύμ όςι η ρσμβξλή ςχμ Λάγια ήςαμ ποάγμαςι πξλύ ρημαμςική ρςημ 

αμάπςσνη ςχμ μαθημαςικώμ. 

Μεζοποηακία 

΋ςαμ ξι αουαίξι Βαβσλώμιξι άουιραμ μα υςίζξσμ ςη Βαβσλώμα αρυξλήθηκαμ 

ιδιαίςεοα με ςη γεχμεςοία . Ήδη από ςξμ 20ό αιώμα π.υ διαπίρςχραμ όςι όςαμ η 

πεοιτέοεια ξπξιξσδήπξςε κύκλξσ διαιοείςαι διά ςηπ διαμέςοξσ , ςξ απξςέλερμα 

είμαι πάμςξςε πεοίπξσ ςοία . Σπξλόγιραμ μάλιρςα ςημ ςιμή ασςξύ ςξσ λόγξσ ρςα 

25/8 , ςα ξπξία απέυξσμ μόλιπ καςά 0,5% ςηπ ποαγμαςικήπ ςιμήπ ςξσ . 

Αηγύπηηοη  

Λία από ςιπ αουαιόςεοεπ και ακοιβέρςεοεπ ςιμέπ ςξσ π είμαι ασςή ςξσ 

αιγσπςίξσ γοατέα Αυμέπ. ΢ημ έυει καςαγοάφει ρε έμαμ πάπσοξ ςξσ Λέρξσ 

Βαριλείξσ πεοίπξσ ςξ 1650 π.Υ. αμςιγοάτξμςαπ ξσριαρςικά έμαμ ακόμη αουαιόςεοξ 

πάπσοξ. Ξ Αυμέπ πεοιέγοαφε ςξ π χπ ςξ απξςέλερμα ςηπ διαίοερηπ ςξσ 256/ 81, 

δηλαδή 3,160. Ρε όςι ατξοά ςη γοαπςή ιρςξοία ςχμ Λαθημαςικώμ, ξι Αιγύπςιξι 

αματέοξμςαι χπ ξι ποώςξι πξσ εμαρυξλήθηκαμ με ςα Λαθημαςικά. Ασςό όμχπ 

ρσμέβαιμε γιαςί ξι αιγσπςιακξί πάπσοξι ήςαμ ςα πεοιρρόςεοα και ςα πιξ 

καλξδιαςηοημέμα έγγοατα. 
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To π και η πυραμίδα τησ Giza 

Ζ μεγάλη πσοαμίδα ςηπ Giza είμαι έμα από ςα πιξ πξλσρσζηςημέμα κςίρμαςα 

ςηπ αουαιόςηςαπ. Λια από ςιπ εκπληκςικόςεοεπ αμαλξγίεπ ςηπ μεγάληπ πσοαμίδαπ 

είμαι ξ λόγξπ ςξσ ύφξσπ ςηπ ποξπ ςη βάρη ςηπ, ξ ξπξίξπ είμαι ίρξπ πεοίπξσ με ςξμ 

αοιθμό π. O αματεοόμεμξπ λόγξπ δίμει ςημ ςιμή 3,1399667, αλλά είμαι 

σπξλξγιρμέμξπ υχοίπ μα λητθεί σπ‟ όφιμ η αταίοερη ςξσ ξγκόλιθξσ από ςημ 

κξοστή ςηπ. Ρύμτχμα με ςξ αουικό ςηπ ύφξπ, σπξλξγίζεςαι όςι ξ λόγξπ είμαι 

3,1428571, δηλαδή 3+1/7 ακοιβώπ. ΢ξ 1853, ξ Ζ. C. Agnew έγοαφε έμα γοάμμα 

από ςημ Αλενάμδοεια για ςη ρυέρη ςξσ λόγξσ ασςξύ με ςξμ ςεςοαγχμιρμό ςξσ 

κύκλξσ. Ζ ςιμή 3+1/7 ποξρεγγίζει ςξ π με ρυεςικό ρτάλμα 0,04%, δηλαδή με 

εκπληκςική ακοίβεια για ςημ επξυή. 
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Βίβιος 

Έμαπ οαβίμξπ και μαθημαςικόπ ξ Nehemiah επιυειοεί μα γετσοώρει ςημ 

απόρςαρη μεςανύ επιρςήμηπ και θοηρκείαπ. Ξ ίδιξπ έγοαφε γύοχ ρςξ 150 π.Υ., ρςα 

ρυόλιά ςξσ πάμχ ρε ασςό ςξ υχοίξ ςηπ Οαλαιάπ Διαθήκηπ, όςι ξ κύκλξπ έυει ςοειπ 

διαρςάρειπ, ςημ πεοιτέοεια, ςη διάμεςοξ και ςξ εμβαδόμ, και ποξκειμέμξσ μα 

σπξλξγιρςεί η πεοίμεςοξπ ποέπει μα πξλλαπλαριάρξσμε ςη διάμεςοξ με ςξ 3+1/7. 

Ασςή είμαι η αουιμήδεια ςιμή για ςξ π και ξ Nehemiah αιςιξλξγεί ςη διατξοά 

αμάμερα ρςιπ δύξ ςιμέπ λέγξμςαπ όςι ασςό ςξ 1/7 σπξλείπεςαι εν‟ αιςίαπ ςξσ πάυξσπ 

ςχμ ςξιυχμάςχμ ςξσ ρκεύξσπ. Δηλαδή, ατξύ ςξ ρκεύξπ ήςαμ ραμ «υείλξπ πξςηοιξύ, 

η αματεοόμεμη ρε ασςά ςα υχοία διάμεςοξπ μεςοήθηκε ρςξ επάμχ μέοξπ, εμώ η 

πεοιτέοεια ρςξμ πάςξ ςξσ πξςηοιξύ. Βέβαια ξ οαβίμξπ Λξρέ μπεμ Λαιμόμ (1135-

1204) ή πιξ γμχρςόπ χπ Παμπάμ ή Λαιμξμίδηπ, γοάτει «ξ λόγξπ ςηπ διαμέςοξσ εμόπ 

κύκλξσ ποξπ ςημ πεοιτέοειά ςξσ δεμ μπξοεί μα σπξλξγιρςεί ακοιβώπ… είμαι όμχπ 

δσμαςό μα ςξμ σπξλξγίρξσμε καςά ποξρέγγιρη …και η ποξρέγγιρη πξσ 

υοηριμξπξίηραμ ξι επιρςήμξμεπ είμαι ξ λόγξπ 3+1/7. Ατξύ όμχπ είμαι αδύμαςξ μα 

σπξλξγιρςεί με απόλσςη ακοίβεια ξ λόγξπ ασςόπ σπέθεραμ έμαμ ρςοξγγσλό αοιθμό 

και ρε ασςόμ βαρίρςηκαμ για όλεπ ςιπ απαιςξύμεμεπ μεςοήρειπ.» Οξλύ λιγόςεοξ 

ακοιβήπ είμαι η άλλη από ςιπ αουαιόςεοεπ ςιμέπ ςξσ π, πξσ ρσμαμςάμε ρςη Βίβλξ, 

ρύμτχμα με ςημ ξπξία η κσκλική λίμμη ςξσ ξίκξσ ςξσ Ρξλξμώμςα είυε διάμεςοξ 10 

πήυειπ και πεοιτέοεια 30 πήυειπ, ςξπξθεςώμςαπ ςημ ςιμή ακοιβώπ ρςξ 3. 

Κηλέδοη 

Ξ Liu Hui, θεχοείςαι χπ ξ ποώςξπ Ιιμέζξπ μαθημαςικόπ, ξ ξπξίξπ 

αρυξλήθηκε διενξδικά και ρσρςημαςικά με ςξμ σπξλξγιρμό ςξσ π. Έζηρε ΢ξμ ςοίςξ 

αιώμα μεςά Υοιρςόμ. 650 Υοόμια λξιπόμ μεςά ςξσπ Έλλημεπ Αμςιτώμςα και 

Βούρχμα, Ξ Liu Hui, επιμόηρε ςημ ίδια μέθξδξ με ςημ ξπξία επευείοηρε μα 

σπξλξγίρει ςξ εμβαδόμ ςξσ κύκλξσ. ΢ξ 263 μ.Υ. λξιπόμ δημξρίεσρε ςη δική ςξσ 

μέθξδξ ςηπ “ενάμςληρηπ”. Δνεςάζξμςαπ έμα εγγεγοαμμέμξ πξλύγχμξ 192 πλεσοώμ 

ρςξμ κύκλξ, βοήκε όςι η ςιμή ςξσ π βοίρκεςαι ρςξ διάρςημα: 3,141024 < Ο 

<3,142704 . Ρύμτχμα Λε ςξσπ διάτξοξσπ εοεσμηςέπ καςέληνε ρςα ρσμπεοάρμαςά 

ςξσ ακξλξσθώμςαπ ςημ ίδια μέθξδξ με ςξμ Αμςιτώμςα Ιαι ςξμ Βούρχμα, ΢ημ ξπξία 

(καςά Οάρα πιθαμόςηςα) επιμόηρε ξ ίδιξπ 650 Οεοίπξσ υοόμια μεςά. Για ΢ιπ 

ποακςικέπ εταομξγέπ υοηριμξπξιξύρε ςημ ςιμή: π = 157/50 = 3,14 . Αμαγμώοιζε Ιαι 
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σπξρςήοιζε όςι όρξ πεοιρρόςεοξ ποξυχοάει η διαδικαρία ςηπ “ενάμςληρηπ” ΢όρξ 

μεγαλώμει και η ακοίβεια ρςξμ σπξλξγιρμό ςξσ π. Σπξρςήοινε λξιπόμ πχπ αμ 

κάπξιξπ σπξλξγίρει ςημ πλεσοά εμόπ πξλσγώμξσ με 1536 πλεσοέπ, ςόςε μπξοεί μα 

βοει ςξ εμβαδόμ ςξσ πξλσγώμξσ με 3072 Ολεσοέπ πεςσυαίμξμςαπ έςρι καλύςεοη 

ποξρέγγιρη για ςξ π. Ξ Ίδιξπ δεμ αματέοει ςξ απξςέλερμα. Αμ ΋μχπ γίμει ξ 

σπξλξγιρμόπ ςόςε ποξκύπςει η ςιμή: π = 3,14159. Ρε Αμςίθερη με ςξμ Αουιμήδη, ξ 

Liu Hui υοηριμξπξίηρε μόμξ εγγεγοαμμέμα πξλύγχμα (ξ Έλλημαπ Ρξτόπ 

υοηριμξπξίηρε και πεοιγεγοαμμέμα). Δπίρηπ Δμώ ξ Αουιμήδηπ (ρσμειδηςά) 

Ρςαμάςηρε ρςξ 96-­‐γωλο, Ο Liu Hui, Προτώρεζε ζηο 192-­‐γωλο, Πεησταίλοληας έηζη 

θαιύηερε προζέγγηζζε. Κηλέδοη, Ιλδοί Καη Πέρζες ζοθοί, προζπάθηραμ όλξι μα 

σπξλξγίρξσμ ςη ρςαθεοά ασςή.  

Ο ειιεληθός ποιηηηζκός. 

Ξι Έλλημεπ γεχμέςοεπ δεμ απέβλεπαμ ρε εμπειοική εκςίμηρη ςξσ π . Γι‟ 

ασςξύπ η γεχμεςοία ήςαμ επιρςήμη «καθαοήπ γμώρηπ» 

και έποεπε μα τςάρξσμ θεχοηςικά ρςημ καςαρκεσή ςηπ 

πλεσοάπ ςεςοαγώμξσ ίρξσ εμβαδξύ με ςξ δξθέμςα κύκλξ, 

με υοήρη καμόμα και διαβήςη, ρύμτχμα με ςιπ επιςαγέπ 

ςξσ Δσκλείδη. Δπιπλέξμ, έποεπε μα απξδειυςεί και η 

ξοθόςηςα ςηπ καςαρκεσήπ ρςημ ξπξία θα καςέληγαμ. To 

ποόβλημα με ςημ πεοιξοιρςική μξοτή πξσ ςέθηκε 

αουικά, δηλαδή ςη υοήρη καμόμα και διαβήςη δεμ 

επιδέυεςαι λύρη. ΢ξ αδύμαςξ ασςήπ ςηπ καςαρκεσήπ 

απξδείυςηκε 24 αιώμεπ αογόςεοα. Δκςόπ από ςη υοήρη 

καμόμα και διαβήςη, ςξ ποόβλημα ςξσ ςεςοαγχμιρμξύ 

ςξσ κύκλξσ ποξρεγγίρςηκε και με άλλξσπ δύξ ςοόπξσπ. 

Ξ ποώςξπ ήςαμ με μηυαμικά καςαρκεσαζόμεμεπ καμπύλεπ 

και ξ δεύςεοξπ με ποξρεγγιρςικέπ μεθόδξσπ.  

Για ςξσπ Έλλημεπ ςηπ επξυήπ ςξσ Ρχκοάςη ςξ π 

ήςαμ έμαπ αοιθμόπ υχοίπ ςξμ ρσμβξλιρμό με ςξ γοάμμα 

ςξσ αλταβήςξσ ξ ξπξίξπ μαπ λέει δύξ ποάγμαςα. α. ΢ξ 

«πόρεπ τξοέπ είμαι μεγαλύςεοη η πεοιτέοεια 

Το π στον  Αριστοφάνη 

Ξ Αοιρςξτάμηπ (448 – 385 π. 

Υ.) ρςξ έογξ ςξσ Όομιθεπ, ςξ ξπξίξ 

υοξμξλξγείςαι πεοίπξσ ρςξ 414 π.Υ. 

κάμει μια αματξοά ρυεςική με ςξμ 

ςεςοαγχμιρμό ςξσ κύκλξσ. Ρςξσπ 

ρςίυξσπ 1001-1009 ξ γεχμέςοηπ Λέςχμ, 

πεοιγοάτξμςαπ ρςξμ Οιρθέςαιοξ κάπξια 

αουιςεκςξμικά ρυέδια, αματέοει όςι θα 

ςεςοαγχμίρει ςξμ κύκλξ. Δίμαι 

υαοακςηοιρςική η απάμςηρη ςξσ 

Οιρθέςαιοξσ ρςα όρα λέει ξ Λέςχμ, ξ 

ξπξίξπ εμςσπχριαρμέμξπ ςξμ ρσγκοίμει 

με ςξ Ηαλή. Από ςξ απόρπαρμα ασςό 

ταίμεςαι όςι ακόμα και ρε εκείμη ςημ 

επξυή ξι «ςεςοαγχμιρςέπ ςξσ κύκλξσ» 

αμςιμεςχπίζξμςαμ χπ ξι άμθοχπξι πξσ 

ποξρπαθξύραμ μα επιςύυξσμ ςξ 

αδύμαςξ. 



Ζ μαγεία ςχμ αοιθμώμ  

 

 

92 

 

ξπξιξσδήπξςε κύκλξσ από ςημ διάμεςοό ςξσ» αλλά και β. ςξ «πόρεπ τξοέπ είμαι 

μεγαλύςεοξ ςξ εμβαδόμ ςηπ πεοιτέοειαπ από ςξ ςεςοάγχμξ ςηπ ακςίμαπ». Ξ 

Αμςιτώμ και ξ Βούρχμ, ρύγυοξμξι ςξσ Ρχκοάςη, ρκέτςηκαμ μα ςξμ σπξλξγίρξσμ με 

βάρη ςα εμβαδά και δξκίμαραμ μα μεςοήρξσμ ςξ εμβαδόμ ςξσ κύκλξσ με ςημ 

ποχςξπξοιακή μέθξδξ ςηπ ενάμςληρηπ. Αμ πάοξσμε έμα ενάγχμξ και 

διπλαριάρξσμε ςιπ πλεσοέπ ςξσ και έπειςα ςιπ διπλαριάρξσμε ναμά και ναμά θα 

έυξσμε ςόρξ πξλλέπ πλεσοέπ πξσ ςξ πξλύγχμξ θα γίμει κύκλξπ. Ξ Βούρχμ μάλιρςα 

σπξλόγιρε ςα εμβαδά δύξ πξλσγώμχμ εμόπ εγγεγοαμμέμξσ και εμόπ 

πεοιγεγοαμμέμξσ ρε κύκλξ και σπέθερε όςι ςξ εμβαδόμ ςξσ κύκλξσ ποέπει μα είμαι 

μικοόςεοξ από ςξ έμα και μεγαλύςεοξ από ςξ άλλξ. 

Ο Αρχιμίδησ και ο αριθμόσ «π» 

Δκείμξπ ξ ξπξίξπ θεχοείςαι όςι ήςαμ ξ ποώςξπ πξσ ποξρέγγιρε ςξμ 

σπξλξγιρμό “ π” ρε μια πιξ θεχοηςική βάρη ήςαμ ξ Αουιμήδηπ, γι' ασςό και ςξ “ π” 

είμαι γμχρςό και χπ ρςαθεοά ςξσ Αουιμήδη. 

Ξ Αουιμήδηπ ήςαμ εναιοεςικόπ ετεσοέςηπ, μαθημαςικόπ και τσρικόπ. Δεμ 

είμαι γμχρςό πόρα από ςα βιβλία ςξσ Αουιμήδη έυξσμ υαθεί. Από ςα βιβλία ςξσ πξσ 

διαρώθηκαμ όμχπ, ςα έογα ςξσ Ιύκλξσ Λέςοηριπ, Οεοί ελίκχμ, 

΢εςοαγχμιρμόπ ςηπ παοαβξλήπ, Οεοί ρταίοαπ και κσλίμδοξσ, Κήμμαςα και 

άλλα, δεμ ρσγκοίμξμςαι με ξςιδήπξςε άλλξ δημιξσογήθηκε ρςημ αουαιόςηςα. Ζ ανία 

ςχμ έογχμ ςξσ έγκειςαι, όυι μόμξ ρςα απξςελέρμαςα πξσ ποξκύπςξσμ από ασςά, 

αλλά και ρςημ μεθξδικόςηςά ςξσ. Ξ Αουιμήδηπ ήςαμ εκείμξπ πξσ ποξυώοηρε ςημ 

έμμξια ςξσ «ίρξ με» ρςημ έμμξια ςξσ «ςείμει ρε», ςημ ξπξία και ξ Δσκλείδηπ ςημ 

αμέτεοε αλλά δεμ ςημ υοηριμξπξίηρε επί ςηπ ξσρίαπ. Δμ ξλίγξιπ, ξ Αουιμήδηπ 

θεχοείςαι ξ παςέοαπ ςξσ ξλξκληοχςικξύ λξγιρμξύ. ΢ξ έογξ ςξσ Ιύκλξσ Λέςοηριπ 

είμαι η ποώςη ξλξκληοχμέμη μελέςη για ςη μέςοηρη ςξσ κύκλξσ, η ξπξία έυει 

διαρχθεί μέυοι ρήμεοα. Ρςημ ποαγμαςεία ασςή πεοιέυξμςαι ξι απξδείνειπ ςχμ ενήπ 

θεχοημάςχμ  

1. Ιάθε κύκλξπ είμαι ιρεμβαδικόπ με έμα ξοθξγώμιξ ςοίγχμξ ςξσ ξπξίξσ η μία 

κάθεςη πλεσοά ιρξύςαι με ςημ ακςίμα και η άλλη με ςημ πεοίμεςοξ ςξσ 

κύκλξσ. 
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2. Ξ λόγξπ εμόπ ςξσ εμβαδξύ εμόπ κύκλξσ ποξπ ςξ εμβαδό ςεςοαγώμξσ πξσ 

έυει πλεσοά ςη διάμεςοξ είμαι ίδιξπ με ςξ λόγξ ςξσ 11 ποξπ ςξ 14. 

3. Ζ πεοίμεςοξπ κάθε κύκλξσ είμαι μικοόςεοη από ςξ ςοιπλάριξ και έμα έβδξμξ 

ςηπ διαμέςοξσ και μεγαλύςεοη από ςξ ςοιπλάριξ και δέκα εβδξμηκξρςά 

ποώςα ασςήπ. Έςρι από ρυέρειπ ποξέκσφε όςι : 

      

 

 

Ρφκαχθοί Υρόλοη 

Ρυεςικά με ςξ π, ξι οχμαίξι ταίμεςαι μα υοηριμξπξιξύραμ ςημ ςιμή 3, εμώ 

για δύρκξλξσπ σπξλξγιρμξύπ υοηριμξπξιξύραμ ςημ ςιμή4.Για σπξλξγιρμξύπ 

ακοιβείαπ υοηριμξπξιξύραμ ςημ ποξρέγγιρη 3 +1/8 αμςί ςηπ ποξρέγγιρηπ 3+1/7. 

Μεζαίφλας θαη Αλαγέλλεζε 

Ξι Άοαβεπ καςά ςξμ Λεραίχμα έτςαραμ ρςα δέκα με δεκαένι δεκαδικά 

φητία. Ζ κξμφόςηςα ςηπ τύρηπ ςξσ π ρσμξφίζεςαι όμχπ ρςιπ ςόρεπ ποξρπάθειεπ 

πξσ έυξσμ γίμει και ενακξλξσθξύμ μα γίμξμςαι για ςη ρσμπλήοχρη ςχμ αοιθμώμ 

ςξσ.  

Ρςημ πεοίξδξ ςηπ αμαγέμμηρηπ, έζηρε και ξ πξλύ γμχρςόπ για ςη 

μεγαλξτσΐα  ςξσ αλλά και ςημ ςεοάρςια ποξρτξοά ςξσ ρε πξλλξύπ ςξμείπ, 

Leonardo da Vinci (1452-1519).O Leonardo, σπήονε πξλσγοατόςαςξπ και ρςξ 

ςεοάρςιξ έογξ ςξσ αματέοεςαι δύξ ςξσλάυιρςξμ τξοέπ ρςξμ ςεςοαγχμιρμό ςξσ 

κύκλξσ. Ρε όςι ατξοά όμχπ ςξ π, η ρσμειρτξοά ςξσ δεμ σπήονε ιδιαίςεοα 

ρημαμςική. Ζ επίμξμη αμαζήςηρη νεκίμηρε ίρχπ με ςξμ γεομαμό μαθημαςικό 

Κξύμςξλτ βαμ ΢ρόι-λεμ, ξ ξπξίξπ γύοχ ρςξ 1600 σπξλόγιρε ςα ποώςα 35 δεκαδικά 

φητία ςξσ π. Ζςαμ ςόρξ σπεοήταμξπ γι᾿ ασςό ςξ έογξ, ρςξ ξπξίξ ατιέοχρε μεγάλξ 

μέοξπ ςηπ ζχήπ ςξσ, πξσ ζήςηρε μα γοάφξσμ ςα 35 φητία ρςημ επιςύμβια ρςήλη 

ςξσ. Δνίρξσ επίμξμξπ, ξ Γξσίλιαμ Ραμκπ ατιέοχρε από ςημ πλεσοά ςξσ 20 υοόμια 

ρςξσπ σπξλξγιρμξύπ ποξυχοώμςαπ ςξ π ρςα 707 δεκαδικά φητία. Δσρςσυώπ ςξ 

επίςεσγμα ςξσ σπέρςη ςεοάρςιξ πλήγμα όςαμ ξι ποώςξ φητιακξί σπξλξγιρςέπ 

1)L= 2πR           2) π = 3 +1/7        3) π < 3+1/7 
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αμακάλσφαμ όςι είυε κάμει λάθξπ ρςξ 528ξ δεκαδικό φητίξ, αυοηρςεύξμςαπ όλα ςα 

επόμεμα. Ξ Nicolas Cusanus (1401-1464 μΥ), είυε μια όυι και ςόρξ επιςσυημέμη 

ρσμειρτξοά ρςξμ σπξλξγιρμό ςξσ π, ποξρπαθώμςαπ μα εομημεύρει ςα διάτξοα 

επιρςημξμικά θέμαςα με θεξλξγικό ςοόπξ, καςάτεοε όμχπ μα αμακαλύφει μια καλή 

ποξρέγγιρη για ςξ μήκξπ κσκλικξύ ςόνξσ (με μια μέθξδξ πξσ μπξοεί μα 

υαοακςηοιρθεί χπ “αμςίρςοξτη” ςηπ μεθόδξσ ςξσ Αουιμήδη. Ιαςά ςξμ μεραίχμα 

λξιπόμ δεμ σπήονε ιδαίςεοη αμάπςσνη ςχμ μαθημαςικώμ (όπχπ άλλχρςε και ςχμ 

σπόλξιπχμ επιρςημώμ) και ξύςε ρημειώθηκε κάπξια ςοξπξπξίηρη ή βελςίχρη ρε όςι 

ατξοά ςξμ αοιθμό π.   

΢ύγτρολες έρεσλες 

 Ξι μεγάλεπ δσρκξλίεπ με ςξ π ςόςε δεμ είυαμ ακόμη αουίρει. 

 ΢ξ 1761 ξ Γιόυαμ Κάμπεος απέδεινε όςι ςξ π είμαι άοοηςξπ αοιθμόπ. Λε απλά 
λόγια ασςό ρημαίμει όςι δεμ μπξοεί μα εκτοαρςεί χπ κλάρμα δύξ ακέοαιχμ 
αοιθμώμ. Ρςξ ρυξλείξ ςα παιδιά μαθαίμξσμ όςι ςξ π είμαι πεοίπξσ 22/7, η 
ςιμή ασςή είμαι όμχπ και πάλι καςά ποξρέγγιρη, γιαςί ςξ π βοίρκεςαι εκςόπ 
μαθημαςικήπ λξγικήπ.  

 Ζ δεύςεοη μεγάλη αμακάλσφη ρημειώθηκε ςξ 1882, όςαμ ξ Τέομςιμαμς τξμ 
Κίμςεμαμ απέδεινε όςι ςξ π είυε μία ακόμη αρσμήθιρςη ιδιόςηςα: ήςαμ 
σπεοβαςικόπ αοιθμόπ. Ρςη μαθημαςική ξοξλξγία ασςό ρημαίμει όςι δεμ 
απξςελεί ςη οίζα καμιάπ αλγεβοικήπ ενίρχρηπ με οηςξύπ ρσμςελερςέπ.  Ρςη 
μη μαθημαςική ξοξλξγία ασςό ρημαίμει όςι ςξ π απξςελεί ςημ απόδεινη ςξσ 
παλαιξύ οηςξύ όςι δεμ μπξοεί καμείπ μα ςεςοαγχμίρει ςξμ κύκλξ. Δεμ 
μπξοεί δηλαδή καμείπ, υοηριμξπξιώμςαπ μόμξ έμαμ καμόμα και έμαμ 
διαβήςη, μα τςιάνει έμα ςεςοάγχμξ πξσ μα έυει ακοιβώπ ςξ ίδιξ εμβαδόμ με 
έμαμ δεδξμέμξ κύκλξ.  

 Λια από ςιπ ρημαμςικόςεοεπ εταομξγέπ ςξσ π ρςη ρύγυοξμη επξυή, είμαι η 
υοηριμόςηςά ςξσ ρςξμ έλεγυξ ςηπ ανιξπιρςίαπ εμόπ σπεοσπξλξγιρςή. Ξ 
σπξλξγιρμόπ ςξσ δεκαδικξύ αμαπςύγμαςξπ ςξσ π απξςελεί μια επίπξμη 
δξκιμαρία για ςξσπ ρύγυοξμξσπ σπεοσπξλξγιρςέπ. Ξ σπξλξγιρμόπ ςξσ π ρε 
μεγάλξ εύοξπ, υοηριμξπξιεί κάθε κξμμάςι ςξσ σπξλξγιρςή και αμαπότεσκςα 
έυει και ςιπ ρσμέπειέπ ςξσ ρε ασςόμ. ΢συόμ λάθη ςξσ δεκαδικξύ 
αμαπςύγμαςξπ απξκαλύπςξσμ και ςξ πιξ αμεληςέξ λάθξπ ςξσ ρκληοξύ 
δίρκξσ, ςξ ξπξίξ ποέπει μα διξοθχθεί έχπ όςξσ ξι σπξλξγιρμξί μα 
ποαγμαςξπξιξύμςαι με επιςσυία. Έςρι σπξλξγιρμξί ρε μικοόςεοη κλίμακα, 
εταομόζξμςαι χπ ςερς ανιξπιρςίαπ ρε σπεοσπξλξγιρςέπ, ποιμ ασςξί 
διαςεθξύμ ρςημ αγξοά. Ζ καμξμικόςηςα ςξσ π δεμ είμαι οηςά μαθημαςικά 
απξδεδειγμέμη. Έςρι, η εύοερη όλξ και πεοιρρόςεοχμ φητίχμ ςξσ π ίρχπ 
μα δώρει μια απάμςηρη ρςξ εοώςημα ασςό. Δπιπλέξμ, ςα απξςελέρμαςα ςχμ 
ρςαςιρςικώμ αμαλύρεχμ ςχμ φητίχμ ςξσ π, ίρχπ απξκαλύφξσμ 
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πεοιρρόςεοα ρςξιυεία για ςημ έμμξια ςηπ καμξμικόςηςαπ, αλλά και μα μαπ 
απξκαλύφξσμ μέξσπ ςοόπξσπ ποξρέγγιρηπ ςηπ έμμξιαπ ασςήπ. 

 

 

ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΗ ΕΡΜΗΝΕΙΑ ΣΟΤ 

ΑΡΙΘΜΟΤ Π 

Πώς ορίδεηαη  

΢ςημ Δσκλείδια γεχμεςοία, ςξ π μπξοεί μα ξοιρςεί:  

 είςε χπ ξ λόγξπ ςηπ πεοιτέοειαπ εμόπ κύκλξσ ποξπ ςη διάμεςοό ςξσ,  

 είςε χπ ξ λόγξπ ςξσ εμβαδξύ εμόπ κύκλξσ ποξπ ςξ εμβαδόμ ςξσ ςεςοαγώμξσ 
πξσ έυει πλεσοά ίρη με ςημ ακςίμα ςξσ κύκλξσ. 

  ΢α εγυειοίδια αμώςεοχμ μαθημαςικώμ ξοίζξσμ ςξ π αμαλσςικά 
υοηριμξπξιώμςαπ ςοιγχμξμεςοικέπ ρσμαοςήρειπ, για παοάδειγμα χπ ςξ 
μικοόςεοξ θεςικό x για ςξ ξπξίξ ιρυύει ημ(x) = 0, ή χπ δύξ τξοέπ ςξ 
μικοόςεοξ θεςικό x για ςξ ξπξίξ ιρυύει ρσμ(x) = 0. ΋λξι ασςξί ξι ξοιρμξί 
είμαι ιρξδύμαμξι.  

 

Σα υεθία 

΢α ποώςα 50 δεκαδικά φητία ςξσ π είμαι: 

Για υοξμξλόγιξ ςξσ π βλέπε ςέλξπ εογαρίαπ. 
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3,14159 26535 89793 23846 26433 83279 50288 41971 69399 37510 

Λξλξμόςι η ακοίβεια ασςή είμαι παοαπάμχ από επαοκήπ για ποακςικξύπ 

ρκξπξύπ ρςη μηυαμξλξγία και ςημ επιρςήμη, η ακοιβήπ ςιμή ςξσ π πεοιλαμβάμει 

άπειοα δεκαδικά φητία (πξσ επιπλέξμ δεμ επαμαλαμβάμξμςαι πξςέ με ςημ ίδια 

ρειοά). Ιαςά ςξσπ λίγξσπ ςελεσςαίξσπ αιώμεπ έυξσμ καςαβληθεί μεγάλεπ 

ποξρπάθειεπ για ςξμ σπξλξγιρμό όλξ και πεοιρρόςεοχμ φητίχμ ςξσ π και ςη 

διεοεύμηρη ςχμ ιδιξςήςχμ ςξσ αοιθμξύ ασςξύ. Οαοά ςξμ όγκξ ςηπ αμαλσςικήπ 

εογαρίαπ, ρε ρσμδσαρμό με ςη υοήρη σπεοσπξλξγιρςώμ ρε σπξλξγιρμξύπ πξσ 

έυξσμ ποξρδιξοίρει πάμχ από 1 ςοιρεκαςξμμύοιξ φητία ςξσ π, δεμ βοέθηκε πξςέ 

κάπξια αμαγμχοίριμη διάςανη ρςα φητία ςξσ. Φητία ςξσ π είμαι διαθέριμα από μια 

πληθώοα πηγώμ ρςξ Διαδίκςσξ, και έμαπ κξιμόπ ποξρχπικόπ σπξλξγιρςήπ μπξοεί 

μα σπξλξγίρει διρεκαςξμμύοια φητία ςξσ π μέρχ διαθέριμξσ λξγιρμικξύ. Οξλλέπ 

ιρςξρελίδεπ δίμξσμ ςξ π με πξλλά δεκαδικά φητία. Ιαι εμώ ςα δεκαδικά ςξσ π 

έυξσμ σπξλξγιρςεί ρε πεοιρρόςεοα από πέμςε ςοιρεκαςξμμύοια (5*1012) ρε 

ποακςικέπ εταομξγέπ καμέμαπ δεμ υοειάζεςαι πεοιρρόςεοα από 12. Οαοαδείγμαςξπ 

υάοιμ με 11 δεκαδικά φητία ςξσ π μπξοεί κάπξιξπ μα σπξλξγίρει έμα κύκλξ πξσ θα 

υχοάει μέρα ςξσ ςη Γη και ςξ λάθξπ θα είμαι λιγόςεοξ από 1 υιλιξρςό. Ρςξ οεκόο 

Γκίμεπ αμαμέμεςαι μα ναμαμπξύμ δύξ εοεσμηςέπ, πξσ καςάτεοαμ μα ρπάρξσμ ςξ 

τοάγμα ςχμ δέκα ςοιρεκαςξμμσοίχμ φητίχμ ρςξμ σπξλξγιρμό ςξσ διάρημξσ 

αοιθμξύ ''π'', νεπεομώμςαπ καςά πξλύ ςξ ποξηγξύμεμξ οεκόο με πέμςε 

ςοιρεκαςξμμύοια, ςξ ξπξίξ καςείυαμ ξι ίδιξι. Ξ μηυαμικόπ ρσρςημάςχμ Ριγκέοξσ 

Ιόμςξ από ςημ Θαπχμία και ξ ειδικόπ ρςξσπ σπξλξγιρςέπ Αλενάμςεο Γι από ςιπ ΖΟΑ, 

ρύμτχμα με ςξ New Scientist, υοηριμξπξίηραμ ςξ ίδιξ επιςσυημέμξ ποόγοαμμα 

λξγιρμικξύ και ςξμ ίδιξ ξικιακό αμαβαθμιρμέμξ σπξλξγιρςή (αλλά με δέκα 

παοαπάμχ ρκληοξύπ δίρκξσπ), με ςα ξπξία είυαμ τθάρει και ρςξ ποξηγξύμεμξ 

καςόοθχμά ςξσπ πέοσρι.  

΢σκβοιηζκός 

Ξ ρσμβξλιρμόπ ποξέουεςαι από ςξ αουικό γοάμμα «π» (πι) ςηπ λένηπ 

«πεοιτέοεια», και έυει καθιεοχθεί διεθμώπ, εμώ ρςξ λαςιμικό αλτάβηςξ 

ρσμβξλίζεςαι χπ Pi, όςαμ δεμ είμαι διαθέριμξι ςσπξγοατικά ελλημικξί υαοακςήοεπ. 

Ξ καιμξύογιξπ επιρκέπςηπ από ςξ υώοξ ςξσ ελλημικξύ αλταβήςξσ εμταμίζεςαι για 

ποώςη τξοά ςξ 1706 ρςξ έογξ ςξσ Άγγλξσ William Johnes αλλά ξ ρσμβξλιρμόπ θα 
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αουίρει μα επικοαςεί   ΛΞΜΞ όςαμ ςξμ υοηριμξπξιεί  ξ Leonhard Euler ςξ 1734 και 

θα αουίρει μα διαδίδεςαι ρςημ κξιμόςηςα ςχμ μαθημαςικώμ  μεςά ςξ 1748 όςαμ ξ 

Euler δημξριεύει ςξ Introductio in Analysin infinitorum ρςξ ξπξίξ  εκςόπ από ςξμ 

ρσμβξλιρμό για  ςξμ αοιθμό π παοξσριάζει και ςξμ ρσμβξλιρμό για ςξμ αοιθμό e. 

Ιδηόηεηες 

΢ξ π είμαι έμαπ άοοηςξπ αοιθμόπ ασςό ρημαίμει όςι δεμ μπξοεί μα εκτοαρςεί 

χπ ξ λόγξπ δύξ ακεοαίχμ αοιθμώμ, ποάγμα πξσ απξδείυθηκε ςξ 1761 από ςξμ 

Γιόυαμ Υάιμοιυ Κάμπεος (Johann Heinrich Lambert). 

΢ξ π είμαι επίρηπ σπεοβαςικόπ αοιθμόπ, όπχπ απξδείυθηκε από ςξμ 

Τέομςιμαμς τξμ Κίμςεμαμμ (Ferdinand von Lindemann) ςξ 1882. Ασςό ρημαίμει όςι 

δεμ σπάουει πξλσώμσμξ με οηςξύπ ρσμςελερςέπ ςξσ ξπξίξσ μα απξςελεί οίζα ςξ π. 

Λια ρημαμςική ρσμέπεια ςηπ σπεοβαςικόςηςαπ ςξσ π είμαι ςξ γεγξμόπ όςι δεμ 

είμαι καςαρκεσάριμξ. Δπειδή ξι 

ρσμςεςαγμέμεπ όλχμ ςχμ ρημείχμ πξσ 

μπξοξύμ μα  καςαρκεσαρςξύμ με 

καμόμα και διαβήςη είμαι 

καςαρκεσάριμξι αοιθμξί, είμαι 

αδύμαςξμ μα ςεςοαγχμίρξσμε ςξμ 

κύκλξ, με άλλα λόγια, είμαι αδύμαςξμ 

μα καςαρκεσάρξσμε, 

υοηριμξπξιώμςαπ μόμξ καμόμα και 

διαβήςη, έμα ςεςοάγχμξ με εμβαδόμ 

ίρξ ποξπ ςξ εμβαδόμ δξρμέμξσ κύκλξσ. 

 

Ξ σπξλξγιρμόπ ςχμ φητίχμ ςξσ ''π'' δεμ ενσπηοεςεί κάπξιξμ 

ποακςικό μαθημαςικό ή άλλξ ρκξπό, καθώπ 39 φητία είμαι αοκεςά για 

μα σπξλξγιρςείη πεοιτέοεια εμόπ κύκλξσ με ςξ μέγεθξπ ςξσ ξοαςξύ 

ρύμπαμςξπ, με πιθαμόςηςα ρτάλμαςξπ όυι μεγαλύςεοη από ςημ ακςίμα 

εμόπ αςόμξσ σδοξγόμξσ. 
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Γεφκεηρηθές προζεγγίζεης ηοσ αρηζκού «π» 

Ρυεδίαρε έμα καμξμικό ενάγχμξ εγγεγοαμμέμξ ρε κύκλξ και αμαοχςήρξσ 

«πόρεπ τξοέπ η πεοίμεςοξπ είμαι μεγαλύςεοη από ςημ διάμεςοξ ςξσ κύκλξσ». 

Νέοειπ όςι η πλεσοά ςξσ εναγώμξσ είμαι ίρη με ςημ ακςίμα άοα η απάμςηρη είμαι 

εύκξλη: «3 τξοέπ»  

Απ ςξ κάμξσμε ςώοα δχδεκάγχμξ. Ζ πεοίμεςοξπ θα είμαι ςώοα μεγαλύςεοη 

από ςημ ποξηγξύμεμη. Οξιξπ θα είμαι ξ αμςίρςξιυξπ με ςξμ ποξηγξύμεμξ «3» 

αοιθμόπ; Σπξλξγίρςε όςι ρε καθέμα από ςα 12 ςοίγχμα πξσ θα δημιξσογηθξύμ,  η 

επίκεμςοη γχμία θα είμαι μιρή από ςημ αμςίρςξιυη ( θ = 600 ) ρςξ ενάγχμξ ξπόςε ςξ 

για ςξ μήκξπ ςηπ κάθε πλεσοάπ θα ιρυύει   

α12/2 = Rημ(θ/4)   α12 = 2Rημ (θ/4)   12α12 = 2R. 3,105828. 

Για ςξ 12γχμξ λξιπόμ ξ αμςίρςξιυξπ αοιθμόπ πξσ πεοιγοάτει ςξ «πόρεπ 

τξοέπ η πεοίμεςοξπ είμαι μεγαλύςεοη από ςη διάμεςοξ» είμαι ξ  3,105828. 

 ΢ι γίμεςαι με ςξ 24γχμξ; Ζ γχμία ρε ασςή ςημ 

πεοίπςχρη θα είμαι  

θ/8 ( 7,50 ) α24 = 2Rημ (θ/8)   24α24 = = 24. 2R.ημ 

(θ/8) =   2R. 3,132686. 

Για ςξ 24γχμξ λξιπόμ ξ αμςίρςξιυξπ αοιθμόπ πξσ 

πεοιγοάτει ςξ «πόρεπ τξοέπ η πεοίμεςοξπ είμαι 

μεγαλύςεοη από ςη διάμεςοξ» είμαι ξ  3,132686. Ιξίςανε ςξσπ ςοειπ αοιθμξύπ πξσ 

ήδη διαθέςειπ: ξ 3,  ξ 3,105828,   ξ 3,132686. 

΢ι θα γίμει εάμ ρσμευίρξσμε; Οξσ θα τθάρει 

ασςόπ ξ αοιθμόπ; Λε σπξμξμή και κξμπιξσςεοάκι 

ρσμευίρςε. Ρςξ 48γχμξ η πεοίμεςοξπ ήςαμ ίρη με 

2R. 3,139350. Ξ επόμεμξπ δηλαδή αοιθμόπ ήςαμ 

ξ 3,139350. 
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Ρςξ 96γχμξ ξ αοιθμόπ έγιμε 3,1410314, ρςξ 192γχμξ έγιμε 3,141538944, 

Δάμ ρσμέυιζεπ με κάπξιξ πιξ ενελιγμέμξ μηυάμημα θα μπξοξύρεπ ίρχπ μα 

ποξρεγγίρειπ ςξ εοώςημα « πόρεπ τξοέπ είμαι μεγαλύςεοη η πεοιτέοεια από ςη 

διάμεςοξ ςξσ κύκλξσ, εμόπ δηλαδή ΞΟΞΘΞΣΔΖΟΞ΢Δ ΙΣΙΚΞΣ;» μα ποξρεγγίρειπ με 

άλλα λόγια ςημ ςιμή ςξσ π. Ρε έμα βιβλίξ βοέθηκε όςι με ποξρέγγιρη 10 δεκαδικώμ 

είμαι   π = 3,1415926535 

Ρςημ Βαβσλώμα έυει αμακαλστςεί μια πιμακίδα 

ρςημ ξπξία αματέοεςαι  όςι ξ λόγξπ ςηπ πεοιμέςοξσ 

εμόπ καμξμικξύ εναγώμξσ ποξπ ςημ πεοιτέοεια ςξσ 

πεοιγεγοαμμέμξσ κύκλξσ, είμαι ίρξπ με 57/60 + 

36/(60)2. Οοξταμώπ ξι Βαβσλώμιξι γμώοιζαμ όςι η 

πεοίμεςοξπ εμόπ καμξμικξύ εναγώμξσ είμαι ίρη με 

ακοιβώπ ένι τξοέπ ςημ ακςίμα ςξσ πεοιγεγοαμμέμξσ 

κύκλξσ. Ρύμτχμα λξιπόμ με ςα παοαπάμχ η πιμακίδα 

πεοιγοάτει ςξ λόγξ 6r/Γ ,όπξσ ςξ r είμαι η ακςίμα, και Γ είμαι η πεοιτέοεια ςξσ 

πεοιγεγοαμμέμξσ κύκλξσ. Γμχοίζξσμε όμχπ όςι Γ = 2 * π * r , ξπόςε ποξκύπςει 

3/π=57/60 + 36/(60)2 . Ιάμξμςαπ ςιπ ποάνειπ, η ςιμή ςξσ π πξσ ποξκύπςει είμαι π=3 

και 1/8=3,125.  
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Ρςημ Αίγσπςξ, ξ πάπσοξπ Rhind ή πάπσοξπ 

Ahmes αματέοει ςα ενήπ: «Οάοε ςξ 1/9 ςηπ διαμέςοξσ 

εμόπ κύκλξσ και ρυημάςιρε έμα ςεςοάγχμξ με βάρη ςξ 

σπόλξιπξ. ΢ξ ςεςοάγχμξ ασςό έυει ςξ ίδιξ εμβαδόμ με 

ςξμ κύκλξ» Έρςχ έμαπ κύκλξπ με διάμεςοξ d και 

εμβαδόμ Δ, ςόςε ασςό πξσ πεοιγοάτεςαι ρςξμ πάπσοξ 

είμαι όςι ςξ εμβαδόμ ςξσ κύκλξσ είμαι Δ= (d-1/9 d)2 = 

(8/9 d)2 . Ηεχοώμςαπ διάμεςοξ ίρη με ςη μξμάδα, ςξ 

εμβαδόμ ςξσ κύκλξσ θα είμαι ςξ 1/4 ςξσ π , από ςξμ 

ρύγυοξμξ ςύπξ E = π * ο2 . Άοα:  

(8/9)2 = π/4  π = 4 * (8/9)2   π ≈ 3,16045. 

Ξ Αουιμήδηπ ήςαμ ασςόπ πξσ καθόοιρε ςημ ποώςη επιρςημξμικά 

απξδεδειγμέμη μέθξδξ με ςημ ξπξία σπξλξγίζεςαι ξ αοιθμόπ π.  

Ζ μέθξδόπ ςξσ έγκειςαι ρςξ όςι η πεοίμεςοξπ εμόπ 

καμξμικξύ πξλσγώμξσ n πλεσοώμ εγγεγοαμμέμξσ 

ρε κύκλξ, είμαι μικοόςεοη ςηπ πεοιτέοειαπ ςξσ 

κύκλξσ, και άοα και ςηπ πεοιμέςοξσ ςξσ 

πεοιγεγοαμμέμξσ πξλσγώμξσ. Ηεώοηρε ςιπ 

ακξλξσθίεπ ςχμ εγγεγοαμμέμχμ και 

πεοιγεγοαμμέμχμ πξλσγώμχμ πλεσοώμ 6, 12, 24, 

48 και 96 αμςίρςξιυα. Νεκιμώμςαπ δηλαδή από έμα 

καμξμικό ενάγχμξ και διπλαριάζξμςαπ ςιπ πλεσοέπ 

ςξσ, έτςαρε ρε έμα καμξμικό πξλύγχμξ 96 πλεσοώμ. Ασνάμξμςαπ αοκεςά ςξμ 

αοιθμό ςχμ πλεσοώμ, ξι δύξ πεοίμεςοξι ποξρεγγίζξσμ ενχςεοικά και ερχςεοικά ςημ 

πεοιτέοεια ςξσ κύκλξσ. Έςρι τςάμξμςαπ ρε πξλύγχμξ 96 πλεσοώμ ξ Αουιμήδηπ 

πεοιόοιρε ςημ ςιμή ςξσ π ρςξ διάρςημα: 3 και 10/71 < π < 3 και 1/7 . 

΢η Πχμαψκή επξυή, ξ Οςξλεμαίξπ ξ Ιλαύδιξπ  ρςξ έογξ ςξσ «Λαθημαςική 

Ρύμςανιπ» αματέοει όςι ξ λόγξπ ςηπ πεοιτέοειαπ ποξπ ςη διάμεςοξ είμαι 3 μξίοεπ 8 

ποώςα και 30 δεύςεοα ρε ενηκξμςαδική μξοτή.  

Δηλαδή: 3 + 8/60 + 30/3600 ςξ ξπξίξ ιρξύςαι με 3,1416.  



Ζ μαγεία ςχμ αοιθμώμ  

 

 

101 

 

ΕΥΑΡΜΟΓΕ΢ ΣΟΤ «Π» 

Σο «π» θαη οη πηζαλόηεηες  

Έμςξμη η παοξσρία ςξσ και ρςη θεχοία πιθαμξςήςχμ. Έυει ήδη 

ποξαματεοθεί ςξ ποόβλημα ςξσ Comte de Buffon με ςη βελόμα. Ζ πιθαμόςηςα μα 

ςμήρει μια βελόμα μήκξσπ l παοάλληλεπ γοαμμέπ πξσ απέυξσμ απόρςαρη 

d , με l < d , είμαι 2*l / π*d 

 ΢ξ 1904, ξ R. Chartres ρκέτςηκε μα υοηριμξπξιήρει 

ςξμ ςοόπξ ασςό για μα ποξρεγγίρει ςξ π, με αμάλξγη διαδικαρία ασςήπ ςξσ 

ποξβλήμαςξπ ςηπ βελόμαπ .Ακόμα είμαι γμχρςό όςι αμ γοατςξύμ ρςημ ςύυη δύξ 

αοιθμξί, η πιθαμόςηςα μα είμαι ποώςξι ποξπ αλλήλξσπ είμαι 6/ π 2. Δπιπλέξμ, έρςχ 

έμαπ μεγάλξπ ξοθξγώμιξπ τοάυςηπ με παρράλξσπ, ρςημέμξσπ καςακόοστα ρςξ 

έδατξπ. Αμ επιλένξσμε ςσυαία δύξ από ασςξύπ, η πιθαμόςηςα μα ταίμεςαι απ‟ 

εσθείαπ ξ άλλξπ πάρραλξπ – υχοίπ μα μερξλαβεί κάπξιξπ πάρραλξπ - είμαι 6/π2. 

Σο «π» θαη ε ηέτλε 

O αοιθμόπ π ρσμδέθηκε με ςα ποξβλήμαςα ςξσ ςεςοαγχμιρμξύ ςξσ κύκλξσ, 

ςξσ διπλαριαρμξύ ςξσ κύβξσ και ςηπ ςοιυξςόμηρηπ ςηπ γχμίαπ, γύοχ από ςα ξπξία 

δημιξσογήθηκε μια ξλόκληοη μσθξλξγία. Ιαμέμα άλλξ μαθημαςικό ρύμβξλξ δεμ 

γέμμηρε ςόρξ μσρςήοιξ, οξμαμςιρμό και εμδιατέοξμ όρξ ξ αοιθμόπ π. Ακόμη και 

ρήμεοα αρκεί μια πεοίεογη γξηςεία ώρςε με κάθε μξμςέλξ μεγάλξσ σπξλξγιρςή μα 

βοίρκξσμ και μέα δεκαδικά ςξσ φητία. Έυξσμ επίρηπ γοατεί πξλλά βιβλία με θέμα 

ςξμ αοιθμό π, ποόρταςα γσοίρςηκε και μια κιμημαςξγοατική ςαιμία, μξσρικά έογα 

ρσμςέθηκαμ με βάρη κάπξια φητία ςξσ π, καθώπ και πξιήμαςα 

εσκξλξαπξμμημόμεσςα πξσ ςξ πλήθξπ ςχμ γοαμμάςχμ κάθε λένηπ είμαι και έμα 

δεκαδικό φητίξ ςξσ π. 
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Μουςική 

Ξ ΢ζόμ Λπλέικ λξιπόμ, μεςαςοέπει με έμαμ εύκξλξ και λξγικό ςοόπξ ρε 

αοιθμό κάθε μόςα ςξσ πεμςαγοάμμξσ πξσ βοίρκεςαι ρε άρποξ πλήκςοξ , δηλαδή 

δεμ υοηριμξπξιεί διέρειπ και στέρειπ. Ξπόςε νεκιμώμςαπ από ςξ μεραίξ Μςξ ξοίζει 

και αμάλξγη αοίθμηρη: Μςξ = 1, Πε =2, Λι = 3 και ςα λξιπά. ΢ξ ακόλξσθξ κξμμάςι, 

είμαι μόςεπ και ρσγυξοδίεπ ποξραομξρμέμεπ έςρι ώρςε μα παιυςεί ξ αοιθμόπ “π” ρε 

31 δεκαδικέπ θέρειπ. 

Αρχιτεκτονική 

Ρήμεοα πλέξμ νέοξσμε όςι, για παοάδειγμα, ξ Οαοθεμώμαπ ςηπ Ακοόπξληπ 

απξςελεί έμα θασμάριξ πέςοιμξ βιβλίξ μαθημαςικήπ ξπςικήπ επιρςήμηπ και 

γεχμεςοίαπ. ΋ςι ξι Μαξί και ςα κέμςοα λαςοείαπ ςχμ Δλλήμχμ, αλλά και ςχμ 

αουαίχμ ελλημικώμ πξλιςιρμώμ εμ γέμει, ήςαμ ςξπξθεςημέμα ακξλξσθώμςαπ έμα 

ακοιβώπ ποξκαθξοιρμέμξ γεχδαιςικό ρυέδιξ, με ρσμβξλικέπ απξρςάρειπ μεςανύ 

ςξσπ πξσ πεοιείυαμ ςημ γμώρη ςχμ σπεοβαςικώμ αοιθμώμ π, τ και ε (ςχμ 

Μεπέοειχμ Κξγαοίθμχμ) πξσ ρημάδεσαμ πάμχ ρςη Γη ςξσπ δοόμξσπ ςχμ 

αρςεοιρμώμ, ςα εμεογειακά κέμςοα ςηπ Τύρηπ απ' όπξσ αμάβλσζαμ, ραμ από πηγή, 

αόοαςεπ δσμάμειπ (ρήμεοα γμχρςέπ χπ ηλεκςοξμαγμηςικέπ, ςελξσοικέπ και άλλεπ) 

και ρυημάςιζαμ μαγικά γεχμεςοικά ρυήμαςα με βαθύ ρσμβξλικό υαοακςήοα.  

Λογοτεχνία 

Ζ επέκςαρη ςξσ π ρςξ άπειοξ έυει επίρηπ επαμειλημμέμχπ ποξρελκύρει ςξ 

εμδιατέοξμ ςχμ ρσγγοατέχμ επιρςημξμικήπ ταμςαρίαπ. Ξ ρπξσδαίξπ αμεοικαμόπ 

αρςοξμόμξπ Ιαολ Ραγκάμ ρςξ βιβλίξ ςξσ «Δπατή» έκοσφε ςημ σπξγοατή ςχμ 

ενχγήιμχμ μέρα ρςα δήθεμ ςσυαία φητία ςξσ π, ςα ξπξία ρςημ ποαγμαςικόςηςα δεμ 

ακξλξσθξύμ κάπξια ρσγκεκοιμέμη διάςανη. «Ζςαμ πξλύ πξμηοό, γιαςί ασςό δεμ 

γίμεςαι» λέει ξ καθηγηςήπ Ρςιξύαος. «Δεμ μπξοείπ μα ςακςξπξιήρειπ ςξ π ρε 

ρσγκεκοιμέμη διάςανη. Ήςαμ έμα χοαίo απαςηλό ςέυμαρμα εκ μέοξσπ ςξσ Ραγκάμ. 

Σπό μίαμ έμμξιαμ ξύςε ξ ίδιξπ ξ Ηεόπ δεμ θα μπξοξύρε μα βοει μια διάςανη μέρα ρςξ 

π». 
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Ποίηματα 

Για ςημ απξμμημόμεσρη ςχμ ποώςχμ λίγχμ δεκαδικώμ φητίχμ ςξσ αοιθμξύ 

π έυξσμ επιμξηθεί διάτξοξι μμημξμικξί καμόμεπ, αμάμερά ςξσπ και η παοακάςχ 

τοάρη,πξσ ςημ επιμόηρε ξ Μ. Υαςζιδάκηπ (1872-1942) καθηγηςήπ Λαθημαςικώμ ρςξ 

Οαμεπιρςήμιξ Αθημώμ, με ςημ ξπξία μπξοεί μα θσμάςαι καμείπ ςα ποώςα 22 

δεκαδικά φητία ςξσ π: 

Αεί ξ Ηεόπ ξ Λέγαπ γεχμεςοεί, ςξ κύκλξσ μήκξπ ίμα ξοίρη διαμέςοχ, 

παοήγαγεμ αοιθμόμ απέοαμςξμ, καί όμ, τεύ, ξσδέπξςε όλξμ θμηςξί θα εύοχρι 

΢ξ πλήθξπ ςχμ γοαμμάςχμ κάθε λένηπ ςηπ τοάρηπ ασςήπ αμςιρςξιυεί ρε 

καθέμα από ςα διαδξυικά φητία ςξσ αοιθμξύ π (3,14159...) 

 

Ασςόπ ξ «μαγικόπ» αοιθμόπ, ικαμόπ μα ρσμδσάζει όλεπ ςιπ όφειπ ςχμ 

διατόοχμ επιρςημξμικώμ, καλλιςευμικώμ και γοαμμαςικώμ κλάδχμ, μέρα ρε μια 

μόμξ θεώοηρη, ρσμξλική και εμιαία, ρ' έμα μόμξ έογξ ςέυμηπ, για παοάδειγμα έμαμ 

Μαό ή έμαμ πίμακα ζχγοατικήπ, καθώπ και ασςήμ με ςξμ άμθοχπξ και ςξ 

πεοιβάλλξμ, με ςοόπξ σφηλά ξικξλξγικό, είμαι κάςι ςξ ξπξίξ ακόμα και ρήμεοα, 

ςημ επξυή ςηπ επιρςημξμικήπ αμάπςσνηπ και ςηπ ποξηγμέμηπ ςευμξλξγίαπ, μαπ 

καςαπλήρρει και μαπ διδάρκει. Ιαι ακόμα ςξ γεγξμόπ όςι είμαι ρυεςικά ποόρταςα 

πξσ ξ πξλιςιρμόπ μαπ είμαι ρε θέρη μα εκςιμήρει, μα ανιξλξγήρει και μα αμαλύρει, 

απξδευόμεμξπ εκείμα ςα θασμάρια μεγαλξσογήμαςα, ποξρθέςει πεοιρρόςεοη ακόμη 

γξηςεία και μσρςήοιξ.  

  

Αεί ξ Ηεόπ ξ μέγαπ 

γεχμεςοεί ςξ κύκλξσ μήκξπ ίμα 

ξοίρη διαμέςοχ παοήγαγεμ 

αοιθμόμ απέοαμςξμ και ξμ τεσ! 

ξσδέπξςε όλξμ θμηςξί θα 

εύοχρι…… 

= 3,14159265358 

97932384626 
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Σο «π» θαη ο ηεηραγφληζκός ηοσ θύθιοσ 

Από ςη ρςιγμή πξσ διαλέναμε ραμ μξμάδα μέςοηρηπ ςχμ εμβαδώμ, ςξ 

ςεςοάγχμξ με πλεσοά ςη μξμάδα μήκξσπ, ασςόμαςα ςέθηκε και ςξ ποόβλημα ςξσ 

ςεςοαγχμιρμξύ ςχμ διατόοχμ ρυημάςχμ. Αουικά "ςεςοαγχμίρςηκαμ" δηλαδή 

ποξρδιξοίρςηκε ςξ εμβαδόμ ςξσπ, ςα ξοθξγώμια, ςα ςοίγχμα, ςα παοαλληλόγοαμμα 

και ξοιρμέμα πξλύγχμα. Λεςά από ασςό ήςαμ τσρικό μα επιδιχυθεί και ξ 

ςεςοαγχμιρμόπ ρυημάςχμ πεοικλειξμέμχμ από καμπύλεπ γοαμμέπ και ποώςξσ από 

όλα ςξσ κύκλξσ. Ξ ςεςοαγχμιρμόπ ςξσ κύκλξσ, ςξ ςοίςξ από ςα μεγάλα 

ποξβλήμαςα ςηπ αουαιόςηςαπ, απαρυόληρε πξλλξύπ εοεσμηςέπ για πξλλξύπ αιώμεπ 

και σπήονε ςξ μεγάλξ εμπόδιξ πάμχ ρςξ ξπξίξ ρκόμςαφαμ μεγάλα ξμόμαςα. 

 

Ζ απαίςηρη ςξσ ποξβλήμαςξπ είμαι μα καςαρκεσαρςεί ςεςοάγχμξ ιρξδύμαμξ 

με δξρμέμξ κύκλξ, αμ δηλαδή είμαι R η ακςίμα ςξσ κύκλξσ και x η ζηςξύμεμη 

πλεσοά ςξσ ςεςοαγώμξσ, ποέπει μα αληθεύει η ρυέρη ,όπξσ π ξ λόγξπ ςξσ μήκξσπ 

ςηπ πεοιτέοειαπ ποξπ ςξ μήκξπ ςηπ διαμέςοξσ ςξσ κύκλξσ. Οαοόλξ πξσ εμπειοικά 

είυε διαπιρςχθεί όςι ξ λόγξπ π ςηπ πεοιτέοειαπ ποξπ ςη διάμεςοξ διαςηοείςαι 

ρςαθεοόπ, χρςόρξ η καςαρκεσή ασςξύ ςξσ λόγξσ και όςαμ ακόμη η Γεχμεςοία 

ετξδιαρμέμη με ςημ απόδεινη είυε γίμει επιρςήμη, ρςάθηκε αδύμαςη. Σπήοναμ 

καςαρκεσέπ ςξσ π μεγαλξτσείπ καςά ςη ρύλληφη όυι όμχπ ποαγμαςξπξιημέμεπ 

ρύμτχμα με ςημ απαίςηρη ςξσ "υάοακα και ςξσ διαβήςη" πξσ έθεςαμ ςόςε. 

Οαοάλληλα έγιμαμ μεγαλειώδειπ ποξρπάθειεπ σπξλξγιρμξύ ςηπ ςιμήπ ςξσ π, ξι 

ξπξίεπ με ποχςεογάςη ςξμ Αουιμήδη, έδχραμ έμδξνα απξςελέρμαςα. 

Ξ ποώςξπ πξσ αρυξλήθηκε με ςξμ ςεςοαγχμιρμό ςξσ κύκλξσ είμαι ξ 

Αμαναγόοαπ ξ Ιλαζξμέμιξπ (500-428 π.υ) δάρκαλξπ και τίλξπ ςξσ Οεοικλή. Ρςη 

ρσμέυεια αρυξλήθηκαμ ξι Θππξκοάςηπ ξ Υίξπ(470- 400 π.υ) ξ ρξτιρςήπ Αμςιτώμ ξ 

Αθημαίξπ (πεοί ςξ 430 π.υ) ξ επίρηπ ρξτιρςήπ Βούρχμ ξ Ζοακλειώςηπ ρύγυοξμξπ 

ςξσ Αμςιτώμςα. Ξσριαρςική ώθηρη ρςξ ποόβλημα ςξσ ςεςοαγχμιρμξύ ςξσ κύκλξσ, 

δόθηκε από ςξμ ρξτιρςή Θππία ςξμ Ζλείξ (β' μιρό ςξσ 5ξσ αι. π.υ) και από ςξσπ 

Οάππξ (3ξπ αι. μ.υ) και ςξμ Δειμόρςοαςξ (4ξπ αι. π.υ) αδελτό ςξσ Λέμαιυμξσ. 
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Ζ μάςαιη εμαρυόληρη ςόρχμ μαθημαςικώμ με ςξμ 

ςεςοαγχμιρμό ςξσ κύκλξσ είυε χπ απξςέλερμα η τοάρη 

«ςεςοαγχμίζχ ςξμ κύκλξ» μα σιξθεςηθεί και από ςημ 

κξσλςξύοα ςχμ μη μσημέμχμ ρςα μαθημαςικά, χπ ρσμώμσμη 

ςξσ «επιδιώκχ ςξ ακαςόοθχςξ / ςξ καςαδικαρμέμξ ρε 

απξςσυία». 

Σο «π» θαη ε ειιεληθή γιώζζα 

Ζ Δλλημική γλώρρα είμαι η μηςέοα όλχμ ςχμ 

γλχρρώμ ςηπ γήπ, δηλαδή είμαι η γλώρρα ςχμ γλχρρώμ. Ρε 

αμςίθερη με ςιπ άλλεπ γλώρρεπ, η Δλλημική γλώρρα είμαι μία 

σπέοξυη μαθημαςική δημιξσογία και χπ μαθημαςική 

καςαρκεσή είμαι καςά ρσμέπεια και μξσρική γλώρρα. Ιαςά 

ςημ επξυή ςξσ Οσθαγόοα, αλλά και ποξγεμέρςεοα από 

ασςόμ, ξι Έλλημεπ υοηριμξπξιξύραμ ςα ρύμβξλα ςχμ 

γοαμμάςχμ για μα ρσμβξλίζξσμ ςξσπ αοιθμξύπ. Οοέπει μα 

αματέοξσμε όςι η Δλλημική γλώρρα απξςελείςαι από 28 

ρύμβξλα και 27 αοιθμηςικέπ θέρειπ. Αμαλσςικά, ςα 28 ασςά 

ρύμβξλα είμαι ςα ενήπ: 

΢ξ ρύμβξλξ F ξμξμάζεςαι δίγαμμα, ςξ S΄ ρςίγμα, εμώ 

ςξ Q ξμξμάζεςαι κόππα και ςξ ραμπί είμαι έμα π ρςοαμμέμξ 

ποξπ ςα δενιά καςά 45 μξίοεπ.  

Λία από ςιπ μεγαλύςεοεπ απξδείνειπ ςξσ γεγξμόςξπ 

όςι η Δλλημική γλώρρα είμαι μαθημαςική λαμβάμεςαι από ςημ 

λεναοιθμική εναγχγή ςξσ αοιθμξύ π=3,14... . Γμχοίζξσμε 

όςι ξ αοιθμόπ π ξοίζεςαι ραμ ςξ πηλίκξ ςξσ μήκξσπ ςηπ 

πεοιτεοείαπ εμόπ κύκλξσ ποξπ ςη διάμεςοξ ασςξύ. Οοέπει μα 

ςξμίρξσμε όςι ςξ ρύμβξλξ π ποξέουεςαι από ςξ αουικό 

γοάμμα ςηπ λένεχπ πηλίκξ, διόςι ςξ π δεμ είμαι ςίπξςε άλλξ 

παοά ςξ πηλίκξ ςξσ μήκξσπ ςηπ πεοιτεοείαπ ςξσ κύκλξσ χπ 

ποξπ ςη διάμεςοό ςξσ. Δάμ ρυημαςίρξσμε ςξ πηλίκξ ςχμ 

λεναοίθμχμ: (ΛΖΙΞΡ ΟΔΠΘΤΔΠΔΘΑΡ ΙΣΙΚΞΣ)/ΔΘΑΛΔ΢ΠΞΡ, 

Α=1 

Β=2 

Γ=3 

Δ=4 

Δ=5 

F=6 

S΄=6 

Ε=7 

Ζ=8 

Η=9 

Θ=10 

Ι=20 

Κ=30 

Λ=40 

Μ=50 

Ν=60 

Ξ=70 

Ο=80 

Q=90 

Π=100 

Ρ=200 

΢=300 

Σ=400 

Τ=500 

Υ=600 

Φ=700 

Ω=800 

ΡΑΛΟΘ=900 
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παοαςηοξύμε όςι ασςό ιρξύςαι με ςξμ αοιθμό π=3,14  με ακοίβεια ςοιώμ φητίχμ.  

Οοάγμαςι έυξσμε:ΛΖΙΞΡ ΟΔΠΘΤΔΠΔΘΑΡ ΙΣΙΚΞΣ = 338+1016+940 = 2294 

ΔΘΑΛΔ΢ΠΞΡ = 730, επξμέμχπ 2294/730=3,1424657534... 

ΕΠΙΛΟΓΟ΢ 
Ρσμξφίζξμςαπ, μελεςώμςαπ ςξμ αοιθμό π, ςημ ιρςξοική ςξσ αμαδοξμή, ςη 

μαθημαςική ςξσ εομημεία και ςιπ εταομξγέπ ςξσ μπξοέραμε μα καςαμξήρξσμε μία 

μαθημαςική ρςαθεοά πξσ ρσμαμςάμε ρσυμά ρςα μαθημαςικά βιβλία. Λάθαμε μα 

ενεςάζξσμε διενξδικά ςξμ αοιθμό π και μα καςαμξξύμε ρε βάθξπ κάθε πςσυή ςηπ 

«πξλύπλεσοηπ ποξρχπικόςηςάπ ςξσ». 

Δπιπλέξμ, ρσμθέραμε ςημ εογαρία μαπ χπ επί ςξ πλείρςξμ εογαζόμεμξι 

ξμαδικά, αμςαλλάρρξμςαπ απόφειπ και ιδέεπ και ακξύγξμςαπ ςημ γμώμη ςξσ άλλξσ 

με ρεβαρμό και αμεκςικόςηςα.  

Οιρςεύξσμε πχπ η εογαρία μαπ αμςικαςξπςοίζει ςξ εμδιατέοξμ και ςξμ κόπξ πξσ 

καςαθέραμε για ςη ρύμθερή ςηπ. 
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Αεί ο Θεός ο Μέγας γεωμεηρεί, ηο 

κύκλοσ μήκος ίνα ορίζη διαμέηρω, 

παρήγαγεν αριθμόν απέρανηον, καί όν, 

θεύ, οσδέποηε όλον θνηηοί θα εύρωζι… 
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ΣΟ ΦΡΟΝΟΛΟΓΙΟ ΣΟΤ «Π» 

 2000 π.Υ.:  

 Ξι Βαβσλώμιξι υοηριμξπξιξύμ ςημ ςιμή π=3  1/8 . 

 Ξι Αιγύπςιξι υοηριμξπξιξύμ ςημ ςιμή π= 256/81 = 3,16045. 

 1100 π.Υ. Ξι Ιιμέζξι υοηριμξπξιξύμ ςημ ςιμή π = 3 . 

 550 π.Υ. Ρςημ Οαλαιά Διαθήκη σπξδηλώμεςαι η ςιμή π = 3. 

 434 π.Υ. Ξ Αμαναγόοαπ επιυειοεί μα ςεςοαγχμίρει ςξμ κύκλξ 

 430 π.Υ. Ξ Αμςιτώμ και ξ Βούρχμ διαςσπώμξσμ ςημ αουή ςηπ ενάμςληρηπ. 

 335 π.Υ. Ξ Δειμόρςοαςξπ ποξρπαθεί καςαρκεσαρςικά μα ςεςοαγχμίρει 
ςξμκύκλξ. 

 3ξππ.Υ.αι. Ξ Αουιμήδηπ υοηριμξπξιεί έμα πξλύγχμξ με 96 πλεσοέπ για 
μααπξδείνει όςι 3  10/71 <π < 3 1/7 και π ≈ 211875 : 67441 = 3,14163 
.Δπίρηπ, υοηριμξπξιεί ςημ έλικα για μα ςεςοαγχμίρει ςξμ κύκλξ. 

 225 π.Υ. Ξ Απξλλώμιξπ βελςίχρε ςημ Αουιμήδεια ποξρέγγιρη, υχοίπ μαείμαι 
γμχρςό καςά πόρξ. 

 130 μ.Υ. Ξ ChangHong υοηριμξπξιεί π = 10 = 3,1622 . 

 150 μ.Υ. Ξ Ιλαύδιξπ ξ Οςξλεμαίξπ υοηριμξπξιεί ςημ ςιμή 3 ειπ ςημ 
μηδεμικη8΄30΄΄377/120= 3,14166. 

 250 μ.Υ. Ξ WangFan υοηριμξπξιεί ςημ ςιμή π = 142 45 = 3,155555. 

 263 μ.Υ. Ξ LiuHui υοηριμξπξιεί ςημ ςιμή π = 157 50 = 3,14159. 

 480 μ.Υ. Ξ TsuCh‟ungChi καθιεοώμει ςξ 355/113= 3,1415926 καιεπιπλέξμ 
3,1415926< π < 3.1415927 . 

 499 μ.Υ. Ξ Aryabhata υοηριμξπξιεί π = 62832 2000 = 3,1416. 

 640 μ.Υ. Ξ Βrahmagupta υοηριμξπξιεί π = 10 = 3,1622 . 
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 800 μ.Υ. Ξ Al-Khwarizmi υοηριμξπξιεί π = 3,1416 . 

 1220 μ.Υ. Ξ Leonardo of Pisa (Fibonacci) βοίρκειπ = 3,141818 . 

 1400 μ.Υ. Ξ Madhava υοηριμξπξιεί π = 3,14159265359 . 

 1430 μ.Υ. Ξ Al-Kashi σπξλόγιρε π = 3,14159265358979 . 

 1573 μ.Υ. Ξ ValentinusOtho βοίρκει όςι π ≈ 355 113 = 3,1415929. 

 1593 μ.Υ. Ξ FrancoisViéte βοίρκει ποώςξπ έμα άπειοξ γιμόμεμξ για 
μαπεοιγοάφει ςξ π. Δπίρηπ υοηριμξπξιεί π = 3,1415926536 . 

 1593 μ.Υ. Ξ AdriaenvanRomanus σπξλξγίζει π = 3,141592653589793 . 

 1596 μ.Υ. Ξ LudolphvanCeulen σπξλξγίζει πάμχ από 32 φητίαπ = 
3,14159265358979323846... 

 1610 μ.Υ. Ξ LudolphvanCeulen επεκςείμει ςξμ σπξλξγιρμό ρςα 35δεκαδικά 
φητία. 

 1621 μ.Υ. Ξ Snellius βελςιώμει ςημ αουιμήδεια μέθξδξ. 

 1654 μ.Υ. Ξ Huygens απξδεικμύει ςημ εγκσοόςηςα ςηπ εογαρίαπ ςξσSnellius. 

 1655 μ.Υ. Ξ Wallis βοίρκει έμα άπειοξ οηςό γιμόμεμξ για ςξ π. 

 1655 μ.Υ. Ξ Brouncker ςξ μεςαςοέπει ρε ρσμευέπ κλάρμα. 

 1663 μ.Υ. Ξ ΛξσοαμάςρξσΡιγκεκίγιξ σπξλξγίζει επςά ακοιβή φητία 
ρςημΘαπχμία. 

 1665-1666μΥ.Ξ Newton αμακαλύπςει ςξ λξγιρμό και σπξλξγίζει ςξσλάυιρςξμ 
16δεκαδικά φητία ςξσ π. Δεμ δημξριεύξμςαι μέυοι ςξ 1737 (μεςά ςξθάμαςό 
ςξσ). π = 3,1415926535897932 . 

 1671 μ.Υ. Ξ Gregory αμακαλύπςει ςη ρειοά ςόνξσ εταπςξμέμηπ. 

 1674 μ.Υ. Ξ Leibniz αμακαλύπςει ςη ρειοά ςόνξσ εταπςξμέμηπ για ςξ π. 

 1699 μ.Υ. Ξ Sharp σπξλξγίζει 71 δεκαδικά φητία ςξσ π. 
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 1700 μ.Υ. Ξ SekiKowa σπξλξγίζει 10 φητία ςξσ π. 

 1706 μ.Υ. Ξ Machin σπξλξγίζει 100 φητία ςξσ π. 

 1706 μ.Υ. Ξ Jones υοηριμξπξιεί ςξ ρύμβξλξ π για μα πεοιγοάφει ςξ λόγξςξσ 
κύκλξσ. 

 1713 μ.Υ. Ιιμέζξι ασλικξί εκδίδξσμ ςξ Su-li Ching-yün, ςξ ξπξίξ πεοιέυει 
19φητία ςξσ π. 

 1719 μ. Υ. Ξ DeLagny σπξλξγίζει 127 φητία ςξσ π. 

 1722 μ.Υ. Ξ ΢akebeKenkō σπξλξγίζει 40 φητία ρςημ Θαπχμία. 

 1748 μ. Υ. ΞLeonardEulerδημξριεύειςξIntroductioinAnalysinInfinitorumπξσ 
πεοιλαμβάμει ςξ θεώοημα ςξσ Euler και πξλλέπ ρειοέπ για ςξπ και ςξ π 2 . 

 1755 μ. Υ. Ξ Euler αμακαλύπςει μια ςαυέχπ ρσγκλίμξσρα ρειοά 
ςόνξσεταπςξμέμηπ. 

 1761 μ. Υ. Ξ JohannHeinrichLambert απξδεικμύει όςι ςξ π είμαι άοοηςξπ. 

 1775 μ. Υ. Ξ Euler ειρηγείςαι όςι ςξ π είμαι σπεοβαςικόπ. 

 1794 μ. Υ. 

 Ξ GeorgVega σπξλξγίζει 140 δεκαδικά φητία ςξσ π. 

 Ξ AndrienMariLegendré απξδεικμύει όςι ςξ π και ςξ π 2 είμαιάοοηςξι. 

 1840 μ. Υ. Ξ Liouville απξδεικμύει ςημ ύπαονη ςχμ σπεοβαςικώμ αοιθμώμ. 

 1844 μ. Υ. Ξι Strassnitzky και Dase σπξλξγίζξσμ 200 φητία ςξσ π ρελιγόςεοξ 
από δσξ μήμεπ. 

 1855 μ. Υ. Ξ Richter σπξλξγίζει 500 φητία ςξσ π. 

 1873 μ. Υ. Ξ Hermite απξδεικμύει όςι ςξ e είμαι σπεοβαςικόπ αοιθμόπ. 

 1873-74μ.Υ. Ξ Shanks σπξλξγίζει 707 δεκαδικά φητία ςξσ π. 

 1874 μ. Υ. Ξ ΢ρεμγκ ΢ρι-Υξσμγκ σπξλξγίζει 100 φητία ρςημ Ιίμα. 
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 1882 μ. X. Ξ FerdinandLindemann απξδεικμύει όςι ςξ π είμαι 
σπεοβαςικόπαοιθμόπ. 

 1945 μ. Υ. Ξ D. F. Ferguson βοίρκει λάθξπ ρςξσπ σπξλξγιρμξύπ ςξσ 
Shanksαπό ςξ 527ξ φητίξ και μεςά. 

 1946 μ. X. Ξ D. F. Ferguson σπξλξγίζει 620 φητία ςξσ π. 

 1947 μ. Υ. Ξ D. F. Ferguson σπξλξγίζει 808 φητία ςξσ π, 
υοηριμξπξιώμςαπέμαμ επιςοαπέζιξ σπξλξγιρςή, ρε διάρςημα εμόπ έςξσπ. 

 1949 μ. Υ. Ξ ENIAC σπξλξγίζει 2.037 φητία ςξσ π ρε εβδξμήμςα ώοεπ. 

 1954-55μ. Υ. Ξ NORC σπξλξγίζει 3.089 φητία ρε δεκαςοία λεπςά. 

 1957 μ. Υ. Ξ Pegasus σπξλξγίζει 7.480 φητία ςξσ π. 

 1959 μ. Υ. Ξ ΘΒΛ 704 σπξλξγίζει 16.167 φητία ςξσ π. 

 1961 μ. Υ. Ξι Shanks και Wrench, με έμαμ IBM 7090, σπξλξγίζξσμ 
100.265φητία ςξσ π ρε 8,72 ώοεπ. 

 1966 μ .Υ. Ξι Guilloud και Filliatre σπξλξγίζξσμ 250.000 φητία ςξσ π μεέμαμ 
σπξλξγιρςή IBM 7030. 

 1967 μ. X. Ξι Guilloud και Dichampt σπξλξγίζξσμ 500.000 φητία ςξσ π 
μεέμαμ σπξλξγιρςή CDC 6600. 

 1973 μ. Υ. Ξι Guilloud και Bouyer σπξλξγίζξσμ 1.001.250 φητία ςξσ π 
μεέμαμ σπξλξγιρςή CDC 7600. 

 1981 μ. Υ. Ξι Miyoshi και Kanada σπξλξγίζξσμ 2.000.036 φητία ςξσ π μεέμαμ 
σπξλξγιρςή FACOM Λ-200. 

 1982 μ. Υ. Ξ Guilloud σπξλξγίζει 2.000.050 φητία ςξσ π. 

 1982 μ. Υ. Ξ Tamura σπξλξγίζει 2.097.144 φητία ςξσ π με έμαμ 
σπξλξγιρςήMELCOM 900II. 

 1982 μ. Υ. Ξι Tamura και Kanada σπξλξγίζξσμ 8.388.576 φητία ςξσ π 
μεέμαμ σπξλξγιρςή HITACHI M-280H. 
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 1982 μ. Υ. Ξι Tamura, Kanada και Yosino σπξλξγίζξσμ 16.777.576 φητίαςξσ 
π με έμαμ σπξλξγιρςή HITACHI M-280H. 

 1983 μ. Υ. Ξι Ushiro και Kanada σπξλξγίζξσμ ςξμ Ξκςώβοιξ 
10.013.395φητία ςξσ π με έμαμ σπξλξγιρςή HITACHI S-810/20. 

 1985 μ. Υ. Ξ Gosper σπξλξγίζει ςξμ Ξκςώβοιξ 17.526.200 φητία ςξσ π 
μεέμαμ σπξλξγιρςή SYMBOLICS 3670. 

 1986 μ. X. Ξ Bailey σπξλξγίζει ςξμ Θαμξσάοιξ 29.360.111 φητία ςξσ π 
μεέμαμ σπξλξγιρςή CRAY-2. 

 1986 μ. Υ. Ξι Kanada και Tamura σπξλξγίζξσμ ςξμ Ξκςώβοιξ 
67.108.839φητία ςξσ π με έμαμ σπξλξγιρςή HITACHI S-810/20. 

 1987 μ. Υ. Ξι Kanada, Tamura και Kubo σπξλξγίζξσμ ςξμ 
Θαμξσάοιξ134.217.700 φητία ςξσ π με έμαμ σπξλξγιρςή NEC SX-2. 

 1988 μ. Υ. Ξι Kanada και Tamura σπξλξγίζξσμ ςξμ Θαμξσάοιξ 
201.326.551φητία ςξσ π με έμαμ σπξλξγιρςή HITACHI S-820/80. 

 1989 μ. Υ. Ξι αδεοτξί Chudnovsky σπξλξγίζξσμ ςξμ Θξύμιξ 
480.000.000.φητία ςξσ π. 

 1989 μ. Υ. Ξι Kanada και Tamura σπξλξγίζξσμ ςξμ Θξύλιξ 536.870.898φητία 
ςξσ π. 

 1989 μ.Υ. Ξι αδεοτξί Chudnovsky σπξλξγίζξσμ ςξμ Αύγξσρςξ1.011.196.691 
φητία ςξσ π. 

 1989 μ.Υ. Ξι Kanada και Tamura σπξλξγίζξσμ ςξ Μξέμβοιξ 
1.073.741.799φητία ςξσ π. 

 1991 μ.Υ. Ξι αδεοτξί Chudnovsky σπξλξγίζξσμ ςξμ Αύγξσρςξ22.600.000.000 
φητία ςξσ π. 

 1994 μ. Υ. Ξι αδεοτξί Chudnovsky σπξλξγίζξσμ ςξ Λάιξ 4.044.000.000φητία 
ςξσ π. 

 1995 μ. Υ. Ξι Kanada και Takahashi σπξλξγίζξσμ ςξμ 
Ξκςώβοιξ6.442.450.938 φητία ςξσ π. 

 1997 μ. Υ. Ξι Kanada και Takahashi σπξλξγίζξσμ ςξμ Θξύλιξ 
51.539.600.000φητία ςξσ π. 
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 1999 μ. Υ. Ξι Kanada και Takahashi σπξλξγίζξσμ ςξ 
Ρεπςέμβοιξ206.158.430.000 φητία ςξσ π. 

 2002 μ. Υ. Ξι Kanada, Ushiro και Kuroda σπξλξγίζξσμ ςξ 
Δεκέμβοιξ1.241.100.000.000 φητία ςξσ π. 
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ΒΙΒΛΙΟΓΡΑΥΙΑ 
 http://www.pi-edu.gr/istoria-tou-pi 

 http://www.metaphysics.gr/metaforum/viewtopic.php?p=494&sid=24c588fed77685b815d5f60da619
4c6b 

 http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%91%CF%81%CF%87%CE%B5%CE%AF%CE%BF:Pi-unrolled-720.gif 

 http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%91%CF%81%CE%B9%CE%B8%CE%BC%CF%8C%CF%82_%CF%80 

 http://math-her.gr/index.php/-2/48-2010-01-11-21-49-15/93-l-r 

 http://www.math.uoa.gr/me/dipl/dipl_aroni.pdf 

 http://users.sch.gr/kassetas/ed0math23.htm 

 http://www.madata.gr/diafora/science/55687.html 

 http://users.uoa.gr/~nektar/science/history/pi_constant.htm 

 http://ypervatikop.blogspot.com/ 

 http://www.math.uoa.gr/me/dipl/dipl_aroni.pdf 
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ΑΛΓΟΡΙΘΜΟΙ 
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ΕΙ΢ΑΓΩΓΗ 
Ζ ξμάδα μαπ, ρςα πλαίρια ςηπ εοεσμηςικήπ εογαρίαπ αρυξλήθηκε με ςξσπ 

αλγόοιθμξσπ και πιξ ρσγκεκοιμέμα με ςημ παοαγχγή ςξσπ και ςημ ρχρςή ρύμςανη 

ςξσπ. Ζ ιδέα ποξήλθε από ςημ έμςξμη επιθσμία ςχμ μαθηςώμ για ςημ αμαζήςηρη 

καιμξύογιχμ ιδεώμ ρε ρσμάοςηρη με ςημ μαθημαςική λξγική. Ρατώπ ξλόκληοη η 

ξμάδα μαπ είυε χπ κύοιξ θέμα ςα μαθημαςικά και μάλιρςα ςημ μαγεία ςχμ 

μαθημαςικώμ και ςχμ αοιθμώμ. Ρςόυξπ ςξσ μαθηςή είμαι μα διεσκοιμίρει ςιπ 

δύρκξλεπ έμμξιεπ με ρκξπό ςημ διαρατήμιρη ρςξσπ ρσμμαθηςέπ ςχμ ενεζηςημέμχμ 

κξμμαςιώμ ςηπ εογαρίαπ. Ρκξπόπ μαπ ήςαμ η πλήοηπ καςαμόηρη ςηπ λξγικήπ ςχμ 

αλγξοίθμχμ από μέοξσπ ςχμ μαθηςώμ, ςξ ξπξίξ έκαμε ςξ έογξ μαπ ελκσρςικό. 

Έπειςα επήλθε ξ καςαμεοιρμόπ ςχμ εογαριώμ με ρκξπό ςημ αομξμική λειςξσογία 

ςηπ ξμάδαπ και ςη ρσμξυή ςηπ, έςρι ώρςε μα επιςεσυθξύμ ξι ρςόυξι μαπ. 
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Γεκηοσργία αιγορίζκοσ 

Ιαςά ςημ δημιξσογία εμόπ αλγόοιθμξσ ποέπει μα 

ακξλξσθξύμςαι κάπξια βήμαςα. Αουικά απαιςείςαι μα 

διαςσπχθεί ςξ ποόβλημα, έπειςα μα επέλθει η καςαμόηρη ςξσ 

ποξβλήμαςξπ, ρςη ρσμέυεια η λύρη ςξσ ποξβλήμαςξπ. 

Δπιποόρθεςα η διαςύπχρη ςξσ αλγόοιθμξσ και ςέλξπ ξ 

έλεγυξπ ςηπ λύρηπ. 

 

Συποποιημένοι αλγόριθμοι 

Ξι αλγόοιθμξι είμαι ρημαμςικξί γιαςί ρυεςίζξμςαι 

άμερα με ςξμ ςοόπξ με ςξμ ξπξίξ ξι σπξλξγιρςέπ 

επενεογάζξμςαι δεδξμέμα και παοάγξσμ πληοξτξοίεπ. Έμα 

ποόγοαμμα σπξλξγιρςώμ είμαι ξσριαρςικά έμαπ αλγόοιθμξπ 

πξσ λέει ρςξμ σπξλξγιρςή πξια ρσγκεκοιμέμα βήμαςα μα 

εκςελέρει (ρε πξια ρσγκεκοιμέμη ρειοά), ποξκειμέμξσ μα 

επιςεσυθεί έμαπ ρσγκεκοιμέμξπ ρςόυξπ, όπχπ π.υ. ξ 

σπξλξγιρμόπ ςχμ μιρθώμ ςχμ σπαλλήλχμ ή η εκςύπχρη ςχμ 

έλεγυχμ ςχμ μαθηςώμ. Ιαςά ρσμέπεια, έμαπ αλγόοιθμξπ 

 

Αλγόοιθμξπ είμαι μια 

ρειοά πεπεοαρμέμχμ 

εμεογειώμ, ασρςηοά 

καθξοιρμέμχμ 

εμςξλώμ πξσ 

ρςξυεύξσμ ρςημ 

επίλσρη εμόπ 

ποξβλήμαςξπ. 

Οοχςεογάςηπ ςξσ 

όοξσ ήςαμ ξ Οέορηπ 

μαθημαςικόπ Αλ 

Υξσαοίζμι ξ ξπξίξπ 

ρσμέθερε 

ρσρςημαςικέπ 

ςσπξπξιημέμεπ λύρειπ 

αλγεβοικώμ 

ποξβλημάςχμ ρε 

διάτξοα 

ρσγγοάμμαςα ςξσ.  

Οαοακάςχ θα 

αρυξληθξύμε με ςημ 

δημιξσογία εμόπ 

αλγόοιθμξσ, ςα 

κοιςήοια ςχμ 

αλγξοίθμχμ, ςημ 

πεοιγοατή και 

αμαπαοάρςαρη 

αλγξοίθμχμ, ςξσπ 

ςσπξπξιημέμξσπ  

αλγόοιθμξσπ και ςημ 

εταομξγή ςξσπ. 

 

http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%94%CE%B5%CE%B4%CE%BF%CE%BC%CE%AD%CE%BD%CE%B1
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A0%CE%BB%CE%B7%CF%81%CE%BF%CF%86%CE%BF%CF%81%CE%AF%CE%B1
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μπξοεί μα θεχοηθεί ξπξιαδήπξςε ακξλξσθία εμςξλώμ πξσ μπξοεί μα εκςελερθεί από 

μια σπξλξγιρςική μηυαμή (turing).  

Υαοακςηοιρςικά, όςαμ έμαπ αλγόοιθμξπ ρσμδέεςαι με ςημ επενεογαρία 

πληοξτξοιώμ, ςα δεδξμέμα διαβάζξμςαι από μια ρσρκεσή ειρόδξσ, γοάτξμςαι ρε 

μια ρσρκεσή ενόδξσ, και / ή απξθηκεύξμςαι για ςημ πεοαιςέοχ υοήρη. ΢α 

απξθηκεσμέμα ρςξιυεία θεχοξύμςαι χπ ςμήμα ςηπ ερχςεοικήπ καςάρςαρηπ ςξσ 

ρσρςήμαςξπ πξσ εκςελεί ςξμ αλγόοιθμξ. 

Για ξπξιαδήπξςε ςέςξια σπξλξγιρςική διαδικαρία, ξ αλγόοιθμξπ ποέπει μα 

ξοιρςεί ασρςηοά: μα είμαι ξοιρμέμξπ για όλεπ ςιπ πιθαμέπ πεοιρςάρειπ πξσ θα 

μπξοξύραμ μα ποξκύφξσμ. Δηλαδή ξπξιαδήπξςε σπό όοξσπ βήμαςα ποέπει μα 

ενεςαρςξύμ ρσρςημαςικά, και ρε κάθε πεοίπςχρη ςα κοιςήοια ποέπει μα είμαι ρατή 

(και σπξλξγίριμα). 

Δπειδή έμαπ αλγόοιθμξπ είμαι έμαπ ακοιβήπ καςάλξγξπ βημάςχμ ακοιβείαπ, η 

ρειοά ςξσ σπξλξγιρμξύ θα είμαι ρυεδόμ πάμςα κοίριμη για ςη λειςξσογία ςξσ 

αλγόοιθμξσ. Ξι εμςξλέπ ρσμήθχπ απαοιθμξύμςαι οηςά, και πεοιγοάτξμςαι ραμ μα 

νεκιμξύμ "από ςημ κξοστή" και πηγαίμξμςαπ "ποξπ ρςξ καςώςαςξ ρημείξ", μια ιδέα 

πξσ πεοιγοάτεςαι ςσπικά με ςξμ όοξ ςηπ "οξήπ ελέγυξσ". 

Λέυοι ςώοα, ρε ασςήμ ςη ρσζήςηρη για ςημ ςσπξπξίηρη ςξσ αλγξοίθμξσ, 

έυξσμε δευθεί χπ βάρη ςξμ διαδικαρςικό ποξγοαμμαςιρμό. Ασςή είμαι και η πιξ 

κξιμή αμςίληφη, η ξπξία ποξρπαθεί μα πεοιγοάφει έμα έογξ με διακεκοιμέμα, 

"μηυαμικά" μέρα. Λξμαδικόπ ρε ασςήμ ςημ αμςίληφη ςχμ αλγόοιθμχμ είμαι ξ οόλξπ 

ςηπ λειςξσογίαπ αμάθερηπ (ξ καθξοιρμόπ ςηπ ςιμήπ μιαπ μεςαβληςήπ) ξ ξπξίξπ 

ποξέουεςαι από ςη ιδέα "ςηπ μμήμηπ" ραμ ποόυειοξ ςεςοάδιξ. Δείςε ακόμα ςξ 

λειςξσογικό ποξγοαμμαςιρμό και ςξμ λξγικό ποξγοαμμαςιρμό για εμαλλακςικέπ 

αμςιλήφειπ για ςξ ςι απξςελεί έμαμ αλγόοιθμξ. 

http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%94%CE%B9%CE%B1%CE%B4%CE%B9%CE%BA%CE%B1%CF%83%CF%84%CE%B9%CE%BA%CF%8C%CF%82_%CF%80%CF%81%CE%BF%CE%B3%CF%81%CE%B1%CE%BC%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CF%83%CE%BC%CF%8C%CF%82
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%9B%CE%B5%CE%B9%CF%84%CE%BF%CF%85%CF%81%CE%B3%CE%B9%CE%BA%CF%8C_%CF%80%CF%81%CE%BF%CE%B3%CF%81%CE%B1%CE%BC%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CF%83%CE%BC%CF%8C&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%9B%CE%BF%CE%B3%CE%B9%CE%BA%CF%8C_%CF%80%CF%81%CE%BF%CE%B3%CF%81%CE%B1%CE%BC%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CF%83%CE%BC%CF%8C&action=edit&redlink=1
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Δθαρκογή αιγορίζκφλ 

Ξι αλγόοιθμξι μπξοξύμ μα σλξπξιηθξύμ από ποξγοάμμαςα ηλεκςοξμικώμ 

σπξλξγιρςώμ, μξλξμόςι ρσυμά ρε πεοιξοιρμέμεπ μξοτέπ. Έμα λάθξπ ρςξμ ρυεδιαρμό 

εμόπ αλγόοιθμξσ για ςημ λύρη εμόπ ποξβλήμαςξπ μπξοεί μα ξδηγήρει ρε 

απξςσυίεπ/βλάβεπ ρςξ εταομξρμέμξ ποόγοαμμα. 

Ξι αλγόοιθμξι δεμ σλξπξιξύμςαι μόμξ χπ ποξγοάμμαςα σπξλξγιρςώμ, αλλά 

ρσυμά επίρηπ και με άλλα μέρα, όπχπ π.υ. ρε έμα βιξλξγικό μεσοικό δίκςσξ, ή ρε 

έμα ηλεκςοξμικό κύκλχμα, ή ρε μια μηυαμική ρσρκεσή. 
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Ζ αμάλσρη και η μελέςη ςχμ αλγξοίθμχμ είμαι έμαπ ςξμέαπ ςηπ επιρςήμηπ 

ςηπ πληοξτξοικήπ, και αρκείςαι ρσυμά αταιοεςικά (υχοίπ ςη υοήρη μιαπ 

ρσγκεκοιμέμηπ γλώρραπ ποξγοαμμαςιρμξύ ή άλλη εταομξγή). Από ασςή ςημ 

άπξφη, μξιάζει με άλλξσπ μαθημαςικξύπ ςξμείπ, ρσγκεκοιμέμα ρςξ όςι η ερςίαρη ςηπ 

αμάλσρηπ είμαι πάμχ ρςιπ βαρικέπ αουέπ ςξσ αλγξοίθμξσ, και όυι ρε ξπξιαδήπξςε 

ιδιαίςεοη εταομξγή ςξσ. Έμαπ ςοόπξπ απεικόμιρηπ έμαπ αλγόοιθμξσ είμαι ςξ 

γοάφιμξ ςξσ φεσδξκώδικα. Άλλξι ςοόπξι είμαι: με ελεύθεοξ κείμεμξ , με τσρική 

γλώρρα πεοιγοάτξμςαπ ςα βήμαςα και με λξγικό διάγοαμμα. 

Περηγραθή θαη αλαπαράζηαζε αιγορίζκφλ 

Σπάουξσμ διάτξοξι ςοόπξι αμαπαοάρςαρηπ εμόπ αλγξοίθμξσ: 

Δλεύθεοξ κείμεμξ: πξσ απξςελεί ςξμ πιξ αμεπενέογαρςξ και αδόμηςξ ςοόπξ 

παοξσρίαρηπ αλγξοίθμξσ. Έςρι εγκσμξμεί ςξμ κίμδσμξ όςι μπξοεί εύκξλα μα 

ξδηγήρει ρε μη εκςελέριμη παοξσρίαρη παοαβιάζξμςαπ ςξ ςελεσςαίξ 

υαοακςηοιρςικό ςχμ αλγξοίθμχμ, δηλαδή ςημ απξςελερμαςικόςηςα.   

Διαγοαμμαςικέπ ςευμικέπ: πξσ ρσμιρςξύμ έμα γοατικό ςοόπξ παοξσρίαρηπ 

ςξσ αλγξοίθμξσ. Από ςιπ διάτξοεπ διαγοαμμαςικέπ ςευμικέπ πξσ έυξσμ επιμξηθεί, η 

πιξ παλιά και η πιξ γμχρςή ίρχπ, είμαι ςξ διάγοαμμα οξήπ . Ωρςόρξ η υοήρη 

διαγοαμμάςχμ οξήπ για ςημ παοξσρίαρη αλγξοίθμχμ δεμ απξςελεί ςημ καλύςεοη 

λύρη, γι‟ ασςό και εμταμίζξμςαι όλξ και ρπαμιόςεοα ρςη βιβλιξγοατία και ρςημ 

ποάνη. 

Υσρική γλώρρα: καςά βήμαςα. Ρςημ πεοίπςχρη ασςή υοειάζεςαι ποξρξυή, 

γιαςί μπξοεί μα παοαβιαρθεί ςξ ςοίςξ βαρικό υαοακςηοιρςικό εμόπ αλγξοίθμξσ, 

όπχπ ποξρδιξοίρθηκε ποξηγξσμέμχπ, δηλαδή ςξ κοιςήοιξ ςξσ καθξοιρμξύ. 

Κχδικξπξίηρη: δηλαδή με έμα ποόγοαμμα πξσ όςαμ εκςελερθεί θα δώρει ςα 

ίδια απξςελέρμαςα με ςξμ αλγόοιθμξ. 

  

http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A8%CE%B5%CF%85%CE%B4%CE%BF%CE%BA%CF%8E%CE%B4%CE%B9%CE%BA%CE%B1%CF%82
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Σρηγφληθοί αρηζκοί 
 

Έμαπ αοιθμόπ ξμξμάζεςαι ςοιγχμικόπ όςαμ ιρξύςαι με ςξ άθοξιρμα 

ξοιρμέμχμ διαδξυικώμ ακεοαίχμ αοιθμώμ με ποώςξ ςξ 1. Για παοάδειγμα: 

1=1 

3=1+2 

6=1+2+3 

10=1+2+3+4 

15=1+2+3+4+5 

21=1+2+3+4+5+6 

28=1+2+3+4+5+6+7 κλπ... 

Ξ n-ξρςόπ ςοιγχμικόπ αοιθμόπ Tn είμαι ςξ άθοξιρμα ςχμ ποώςχμ n 

ακεοαίχμ. 

Tn =1+2+3+⋯+n= n(n+1)/2 

 

3T n +T n−1 =T 2n  

 

3T n +T n+1 =T 2n+1  
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Πρόγραμμα για Σριγωνικούσ Αριθμούσ 

 

ΟΠΞΓΠΑΛΛΑ ΢οιγχμικξί 

ΛΔ΢ΑΒΚΖ΢ΔΡ 

ΑΙΔΠΑΘΔΡ: α, β, γ, δ 

ΑΠΥΖ 

ΓΠΑΦΔ 'Λε ασςό ςξ ποόγοαμμα σπξλξγίζξσμε όλξσπ ςξσπ 

ςοιγχμικξύπ αοιθμξύπ μέυοι έμαμ ρσγκεκοιμέμξ αοιθμό 

πξσ ειράγξσμε εμείπ' 

ΓΠΑΦΔ '΢οιγχμικξί είμαι ξι αοιθμξί πξσ ποξέουξμςαι από 

ςξ άθοξιρμα όλχμ ςχμ ποξηγξύμεμχμ ακέοαιχμ 

αοιθμώμ' 

ΓΠΑΦΔ 'Διράγεςε ςξ όοιξ' 

ΔΘΑΒΑΡΔ α 

ΓΠΑΦΔ 'Οεοιμέμεςε μα εμταμιρςξύμε όλξι ξι ςοιγχμικξί 

μέυοι ςξ όοιξ πξσ ειρήυθη' 

 β <-- 0 

 γ <-- 0 

ΑΠΥΖ_ΔΟΑΜΑΚΖΦΖΡ 

β <-- β + 1 

 γ <-- γ + β 

 ΑΜ γ <= α ΢Ξ΢Δ 

 ΓΠΑΦΔ γ 

΢ΔΚΞΡ_ΑΜ 

ΛΔΥΠΘΡ_Ξ΢ΞΣ γ > α 

ΓΠΑΦΔ 'Ασςξί είμαι ξι αοιθμξί πξσ ζηςήραςε' 

΢ΔΚΞΡ_ΟΠΞΓΠΑΛΛΑ΢ΞΡ 

Οάμςα ρςημ αουή βάζξσμε ςξμ ςίςλξ ςξσ ποξγοάμμαςξπ. 

Δηλώμξσμε ςιπ μεςαβληςέπ πξσ θα υοηριμξπξιήρξσμε ρςη 

ρσμέυεια. 

΢ξ ποόγοαμμα νεκιμάει. 

 

 

 

 

Εηςείςαι από ςξμ υοήρςη μα ειράγει ςξ όοιξ μέυοι ςξ ξπξίξ 

θα σπξλξγίρξσμε ςξσπ ςοιγχμικξύπ. 

 

 

 

 

Δημιξσογξύμε 2 θέρειπ πάμχ ρςιπ ξπξίεπ θα κάμξσμε ςιπ 

ποάνειπ και ςιπ ξοίζξσμε 0. 

 

 

Νεκιμάμε μα επαμαλαμβάμξσμε ςημ ποάνη ςξσ μα 

ασνάμξσμε ςξμ έμα καςά 1 κάθε τξοά και μα ςξμ 

ποξρθέςξσμε ρςξμ άλλξ. Δηλαδή π.υ 1 + 0 = 1, 2 + 1 = 3, 3 

+ 3 = 6… 

 

Αμ ξ αοιθμόπ πξσ δημιξσογείςαι κάθε τξοά είμαι 

μικοόςεοξπ ή ίρξπ ςξσ ξοίξσ μαπ ςξμ γοάτξσμε. 

 

 

Από ςη ρςιγμή πξσ ξ παοαγόμεμξπ αοιθμόπ νεπεοάρει ςξ 

όοιξ ςόςε ςξ ποόγοαμμα ρςαμαςάει και ςξ απξςέλερμα έυει 

ήδη εμταμιρςεί ρςημ ξθόμη. 
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Σεηραγφληθοί αρηζκοί 

Σεςοαγχμικόπ αοιθμόπ ή ςέλειξ ςεςοάγχμξ ξμξμάζεςαι έμαπ ακέοαιξπ 

αοιθμόπ πξσ μπξοεί μα γοατςεί χπ ςεςοάγχμξ από κάπξιξ άλλξ ακέοαιξ αοιθμό (με 

άλλα λόγια, έμαπ αοιθμόπ ςξσ ξπξίξσ η ςεςοαγχμική οίζα είμαι έμαπ ακέοαιξπ 

αοιθμόπ). Έμαπ ςεςοαγχμικόπ αοιθμόπ ιρξύςαι με ςξ άθοξιρμα ξοιρμέμχμ 

διαδξυικώμ πεοιςςώμ ακεοαίχμ αοιθμώμ με ποώςξ ςξ 1. 

 

1+3=4 

1+3+5=9 

1+3+5+7=16 

1+3+5+7+9=25 

1+3+5+7+9+11=36 κλπ... 
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Φίιοη αρηζκοί 

Δύξ αοιθμξί λέγξμςαι τίλξι όςαμ ςξ άθοξιρμα όλχμ ςχμ πηλίκχμ ςξσ 

ποώςξσ ιρξύςαι με ςξμ δεύςεοξμ αοιθμό και ςξ άθοξιρμα όλχμ ςχμ πηλίκχμ ςξσ 

δεύςεοξσ ιρξύςαι με ςξμ ποώςξμ αοιθμό. Ξι δύξ αοιθμξί π.υ. 220 και 284 είμαι τίλξι 

αοιθμξί. 

Άλλα ζεσγάοια τίλχμ αοιθμώμ είμαι ςξ: 

1184 με ςξ1210 

2620 με ςξ 2924 

5020 με ςξ 5564 

6232 με ςξ 6368 

΢ξ ποόβλημα ςηπ εύοερηπ μαθημαςικξύ ςύπξσ, πξσ μα παοέυει όλα ςα ζεύγη 

ςχμ τίλχμ αοιθμώμ, παοαμέμει ακόμη άλσςξ. 

Σέιεηοη αρηζκοί 
 

Σέλειξπ λέγεςαι έμαπ ακέοαιξπ αοιθμόπ όςαμ ςξ άθοξιρμα ςχμ θεςικώμ 

διαιοεςώμ ςξσ, εκςόπ ςξσ ίδιξσ ςξσ αοιθμξύ, είμαι ίρξ με ςξμ αοιθμό. 

Ξ Δσκλείδηπ αμακάλσφε όςι ξι ςέρρεοιπ ποώςξι ςέλειξι αοιθμξί παοάγξμςαι 

από ςξμ ςύπξ 2n−1(2n − 1): 

Για n = 2: 21(22 − 1) = 6 

Για n = 3: 22(23 − 1) = 28 

Για n = 5: 24(25 − 1) = 496 

Για n = 7: 26(27 − 1) = 8128 

http://www.livepedia.gr/index.php/%CE%91%CF%81%CE%B9%CE%B8%CE%BC%CF%8C%CF%82
http://www.livepedia.gr/index.php/%CE%A6%CE%AF%CE%BB%CE%BF%CF%82
http://www.livepedia.gr/index.php/%CE%86%CE%B8%CF%81%CE%BF%CE%B9%CF%83%CE%BC%CE%B1
http://www.livepedia.gr/index.php?title=%CE%A0%CE%B7%CE%BB%CE%AF%CE%BA%CE%BF%CE%BD&action=edit
http://www.livepedia.gr/index.php?title=%CE%A0.%CF%87.&action=edit
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Οαοαςηοώμςαπ όςι ςα n ρςξμ παοαπάμχ ςύπξ είμαι ποώςξι αοιθμξί, ξ 

Δσκλείδηπ απέδεινε όςι ξ ςύπξπ 2n−1(2n − 1) δίμει έμαμ άοςιξ ςέλειξ αοιθμό όςαμ ςξ 2n 

− 1 είμαι ποώςξπ. 

Δύξ υιλιάδεπ υοόμια μεςά ςξμ Δσκλείδη, ξ ΋ιλεο (Euler) απέδεινε όςι ξ ςύπξπ 

2n−1(2n − 1) μαπ δίμει όλξσπ ςξσπ άοςιξσπ ςέλειξσπ αοιθμξύπ. ΢ξ απξςέλερμα ασςό 

είμαι γμχρςό ραμ Ηεώοημα Δσκλείδη-΋ιλεο. 
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Ποόγοαμμα για Σέλειξσπ Αοιθμξύπ 

ΟΠΞΓΠΑΛΛΑ ΢έλειξι 

ΛΔ΢ΑΒΚΖ΢ΔΡ 

ΑΙΔΠΑΘΔΡ: α, β, γ, δ 

ΑΠΥΖ 

ΓΠΑΦΔ '΢έλειξι αοιθμξί είμαι ασςξί πξσ 

ιρξύμςαι με ςξ άθοξιρμα ςχμ ακέοαιχμ 

διαιοεςώμ ςξσπ (εκςόπ ςξσ εασςξύ ςξσπ)' 

ΓΠΑΦΔ 'Διράγεςε έμαμ αοιθμό για μα 

δξύμε αμ είμαι ςέλειξπ' 

ΔΘΑΒΑΡΔ α 

β <-- 0 

δ <-- 0 

ΑΠΥΖ_ΔΟΑΜΑΚΖΦΖΡ 

 β <-- β + 1 

ΑΜ α MOD β = 0 ΢Ξ΢Δ 

γ <-- α DIV β 

δ <-- δ + γ 

΢ΔΚΞΡ_ΑΜ 

ΛΔΥΠΘΡ_Ξ΢ΞΣ β = α 

δ <-- δ – α 

ΑΜ δ = α ΢Ξ΢Δ 

ΓΠΑΦΔ ' Ξ αοιθμξπ είμαι ςέλειξπ' 

ΑΚΚΘΩΡ 

ΓΠΑΦΔ ' Ξ αοιθμόπ δεμ είμαι ςέλειξπ' 

΢ΔΚΞΡ_ΑΜ 

 

Οάμςα ρςημ αουή βάζξσμε ςξμ ςίςλξ ςξσ 

ποξγοάμμαςξπ. 

Δηλώμξσμε ςιπ μεςαβληςέπ πξσ θα 

υοηριμξπξιήρξσμε ρςη ρσμέυεια. 

΢ξ ποόγοαμμα νεκιμάει. 

 

 

 

Ξ υοήρςηπ ειράγει ςξμ αοιθμό πξσ θέλει μα 

ελέγνει αμ είμαι ςέλειξπ. 

 

Δημιξσογξύμε δύξ θέρειπ 0 για μα μπξοξύμε μα 

κάμξσμε ποάνειπ ρςη ρσμέυεια. 

Νεκιμάει η επαμάληφη με ςξ μα ασνάμξσμε ςη μία 

θέρη καςά 1 κάθε τξοά για μα διαιοξύμε ςξμ 

αοιθμό μαπ. 

 

Δδώ ελέγυξσμε αμ διαιοείςαι ςέλεια. 

Αμ μαι, ςόςε κοαςάμε ασςόμ ςξμ αοιθμό και ρςημ 

ρσμέυεια ςξμ ποξρθέςξσμε ρςη δεύςεοη θέρη πξσ 

δημιξσογήραμε. 

Ασςό επαμαλαμβάμεςαι μέυοι ξ αοιθμόπ πξσ 

ασνάμεςαι καςά 1 κάθε τξοά μα ιρξύςαι με ςξμ 

αοιθμό μαπ . 

Δπειδή όμχπ ξ ίδιξπ ξ αοιθμόπ έυει ήδη 

ποξρςεθεί άθελα μαπ, ςξμ αταιοξύμε επειδή 

όπχπ είπαμε ςέλειξι είμαι ξι αοιθμξί πξσ ιρξύμςαι 

με ςξ άθοξιρμα ςχμ ακέοαιχμ διαιοεςώμ ςξσπ, 

εκςόπ από ςξμ εασςό ςξσπ. 

΢έλξπ ελέγυξσμε αμ ξ αοιθμόπ πξσ ςελικά 

βοήκαμε ιρξύςαι με ςξμ αουικό μαπ και αμ μαι 

πληοξτξοξύμε ςξμ υοήρςη πχπ ξ αοιθμόπ είμαι 

ςέλειξπ. Αλλιώπ ςξ αμςίθεςξ. 
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Ο Αρηζκός «π» 

Ζ μαθημαςική ρςαθεοά π είμαι ξ ποαγμαςικόπ αοιθμόπ πξσ μπξοεί μα ξοιρςεί 

χπ ξ λόγξπ ςξσ μήκξσπ ςηπ πεοιτέοειαπ εμόπ κύκλξσ ποξπ ςη διάμεςοό ςξσ ρςημ 

Δσκλείδεια γεχμεςοία. ΢α ποώςα 50 δεκαδικά φητία ςξσ π είμαι: 3,14159 26535 

89793 23846 26433 83279 50288 41971 69399 37510 

 

Ρςημ Βαβσλώμα έυει αμακαλστςεί πιμακίδα ρςημ 

ξπξία αματέοεςαι όςι ξ λόγξπ ςηπ πεοιμέςοξσ εμόπ 

καμξμικξύ εναγώμξσ ποξπ ςημ πεοιτέοεια ςξσ 

πεοιγεγοαμμέμξσ κύκλξσ, είμαι ίρξπ με 57/60 + 36/(60)2. 

Οοξταμώπ ξι Βαβσλώμιξι γμώοιζαμ όςι η πεοίμεςοξπ εμόπ 

καμξμικξύ εναγώμξσ είμαι ίρη με ακοιβώπ ένι τξοέπ ςημ 

ακςίμα ςξσ πεοιγεγοαμμέμξσ κύκλξσ. Ρύμτχμα λξιπόμ με 

ςα παοαπάμχ η πιμακίδα πεοιγοάτει ςξ λόγξ 6r/Γ ,όπξσ 

ςξ r είμαι η ακςίμα, και Γ είμαι η πεοιτέοεια ςξσ 

πεοιγεγοαμμέμξσ κύκλξσ. Γμχοίζξσμε όμχπ όςι Γ = 2πr , ξπόςε ποξκύπςει 

3/π=57/60 + 36/(60)2 . Ιάμξμςαπ ςιπ ποάνειπ, η ςιμή ςξσ π πξσ ποξκύπςει είμαι π=3 

και 1/8=3,125. 



Ζ μαγεία ςχμ αοιθμώμ  

 

 

128 

 

Ρςημ Αίγσπςξ, ξ πάπσοξπ Rhind ή πάπσοξπ 

Ahmes αματέοει ςα ενήπ: «Οάοε ςξ 1/9 ςηπ διαμέςοξσ 

εμόπ κύκλξσ και ρυημάςιρε έμα ςεςοάγχμξ με βάρη ςξ 

σπόλξιπξ. ΢ξ ςεςοάγχμξ ασςό έυει ςξ ίδιξ εμβαδόμ με 

ςξμ κύκλξ» Έρςχ έμαπ κύκλξπ με διάμεςοξ d και 

εμβαδόμ Δ, ςόςε ασςό πξσ πεοιγοάτεςαι ρςξμ πάπσοξ 

είμαι όςι ςξ εμβαδόμ ςξσ κύκλξσ είμαι Δ= (d-1/9 d)2 = 

(8/9 d)2 . Ηεχοώμςαπ διάμεςοξ ίρη με ςη μξμάδα, ςξ 

εμβαδόμ ςξσ κύκλξσ θα είμαι ςξ 1/4 ςξσ π , από ςξμ 

ρύγυοξμξ ςύπξ E = πο2 Άοα: (8/9)2 =π/4  π=4(8/9)2  π≈ 3,16045. 

Ξ Αουιμήδηπ ήςαμ ασςόπ πξσ καθόοιρε ςημ ποώςη επιρςημξμικά 

απξδεδειγμέμη μέθξδξ με ςημ ξπξία σπξλξγίζεςαι ξ αοιθμόπ π. Ζ μέθξδόπ ςξσ 

έγκειςαι ρςξ όςι η πεοίμεςοξπ εμόπ καμξμικξύ πξλσγώμξσ n πλεσοώμ 

εγγεγοαμμέμξσ ρε κύκλξ, είμαι μικοόςεοη ςηπ 

πεοιτέοειαπ ςξσ κύκλξσ, και άοα και ςηπ 

πεοιμέςοξσ ςξσ πεοιγεγοαμμέμξσ πξλσγώμξσ. 

Ηεώοηρε ςιπ ακξλξσθίεπ ςχμ εγγεγοαμμέμχμ 

και πεοιγεγοαμμέμχμ πξλσγώμχμ πλεσοώμ 6, 

12, 24, 48 και 96 αμςίρςξιυα. Νεκιμώμςαπ 

δηλαδή από έμα καμξμικό ενάγχμξ και 

διπλαριάζξμςαπ ςιπ πλεσοέπ ςξσ, έτςαρε ρε έμα 

καμξμικό πξλύγχμξ 96 πλεσοώμ. Ασνάμξμςαπ 

αοκεςά ςξμ αοιθμό ςχμ πλεσοώμ, ξι δύξ 

πεοίμεςοξι ποξρεγγίζξσμ ενχςεοικά και 

ερχςεοικά ςημ πεοιτέοεια ςξσ κύκλξσ. Έςρι τςάμξμςαπ ρε πξλύγχμξ 96 πλεσοώμ ξ 

Αουιμήδηπ πεοιόοιρε ςημ ςιμή ςξσ π ρςξ διάρςημα: 3 και 10/71 < π < 3 και 1/7 . 

΢η Ρχμαψκή επξυή, ξ Οςξλεμαίξπ ξ Ιλαύδιξπ ρςξ έογξ ςξσ «Λαθημαςική 

Ρύμςανιπ» αματέοει όςι ξ λόγξπ ςηπ πεοιτέοειαπ ποξπ ςη διάμεςοξ είμαι 3 μξίοεπ 8 

ποώςα και 30 δεύςεοα ρε ενηκξμςαδική μξοτή. Δηλαδή: 3 + 8/60 + 30/3600 ςξ 

ξπξίξ ιρξύςαι με 3,1416. 
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Πρόγραμμα για το π 

 

για κύκλξπ1 

  επαμάλαβε 360 [μπ 1 δε 1] 

ςέλξπ 

 

για κύκλξπ2 :α :β 

  επαμάλαβε (360 / :β) 

 [μπ :α δε :β] 

ςέλξπ 

 

για κύκλξπ3 :υ :φ :ο 

  ρςα 

  θέρεΥ :υ  

  θέρεΦ :φ 

  ρςκ 

  επαμάλαβε 360 

    [ 

    μπ :ο 

    πεοίμεμε 1 

    πι :ο 

    δε 1 

    ]  

ςέλξπ 

 

για κύκλξπ4 :υ :φ :ο 

  επαμάλαβε 360 

    [ 

    δε 1 

    ρςα 

    θέρεΥ :υ  

    θέρεΦ :φ 

΢ξ ποόγοαμμα ασςό σπξλξγίζει ςημ πεοίμεςοξ και ςξ 

εμβαδόμ κύκλξσ πξσ ςξσ δίμξσμε, ατόςξσ ειραυθεί η 

ακςίμα ςξσ κύκλξσ ασςξύ, έςρι ώρςε μα υοηριμξπξιήρει ςξμ 

ςύπξ L = 2πο λσμέμξ χπ ποξπ L. Για ςημ καςαρκεσή ςξσ 

ποξγοάμμαςξπ υοηριμξπξιήθηκε ςξ εύκξλξ και ποξρβάριμξ 

application MicroWords pro . Για μα νεκιμήρει ςξ 

ποόγοαμμα αοκεί μα παςηθεί ςξ κξσμπί "κύκλξπ ο" για μα 

υαοάνει ςξμ κύκλξ και ςξ "πεοιτέοεια ο " για μα σπξλξγίρει 

ςημ πεοίμεςοξ και ςξ π. ΢ξ ποόγοαμμα δίμει εμςξλή μα 

υαοαυθεί έμαπ κύκλξπ , ςξσ ξπξίξσ ςημ ςιμη δίμει ξ 

μεςαβξλέαπ ο . Όρςεοα , έυξμςαπ ςξ π ( πξσ παοαμέμει ςξ 

ίδιξ ) και ςημ ακςίμα και μέρχ ςξσ L=2πο σπξλξγίζει ςημ 

πεοίμεςοξ . 
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για κύκλξπ6 :υ :φ :ο 

    έρςχ [θ 0] 

    ρςα 

    θέρεΥ :υ + (:ο * ρσμ :θ)  

    θέρεΦ :φ + (:ο * ημ :θ) 

    ρςκ 

    επαμάλαβε 360 

      [ 

      κάμε "θ :θ + 1 

      θέρεΥ :υ + (:ο * ρσμ :θ)  

      θέρεΦ :φ + (:ο * ημ :θ) 

      ] 

ςέλξπ 

 

 

για πεοιτέοεια ο 

κάμε "ο :ο 

κάμε "μήκξπ 2 * π * :ο  

εμτάμιρηκειμέμξσ 

θέρεαπξςέλερμα (το [Ζ πεοιτέοεια ςξσ κύκλξσ ακςίμαπ] 
:ο [είμαι ίρη με] :μήκξπ [ APA ςξ π είμαι ](:μήκξπ / :ο)/ 2 
) 

ςέλξπ 

 

θέρεε (το [Οόρξ κάμει] α [μείξμ] β [?] [Γοάφε ςξ 
απξςέλερμα]) 

 

 

 

 



Ζ μαγεία ςχμ αοιθμώμ  

 

 

131 

 

Αλγόριθμοσ Ευκλείδη 

Δίμαι έμαπ από ςξσπ παλαιόςεοξσπ αλγόοιθμξσπ με μεγάλη ρπξσδαιόςηςα, 

καθώπ για ςημ εύοερη ςξσ MΙΔ δεμ απαιςείςαι παοαγξμςξπξίηρη ςχμ ακεοαίχμ. 

Αλγόοιθμξπ 

GCD(a, b) 

1 IF b = 0 THEN  

2   RETURN a 

3 ELSE  

4   RETURN GCD(b, a mod b) 

Λε δεδξμέμξσπ δύξ τσρικξύπ αοιθμξύπ α και β με α>β (αμ ιρυύει α<β 

Αλλάζξσμε ςη ρειοά ςξσπ): 

 αμ ξ β είμαι 0 ςόςε ξ α είμαι ξ ΛΙΔ 

 αμ ξ β δεμ είμαι 0 ςόςε επαμαλαμβάμξσμε ςη διαδικαρία υοηριμξπξιώμςαπ 
ςξμ β και ςξ σπόλξιπξ ςηπ διαίοερηπ α/β 

Παράδεηγκα 

 Έρςχ όςι έυξσμε ςξσπ αοιθμξύπ 124,  34 και θέλξσμε μα βοξύμε ςξ μέγιρςξ 
κξιμό διαιοέςη ςξσπ. 

α β Δπενήγηρη 

124 34 124 > 34 

34 22 22 = 124 mod 34 (δηλαδή ςξ 22 είμαι ςξ σπόλξιπξ ςξσ 124/34) 

22 12 12 = 34 mod 22 (ςξ 12 είμαι ςξ σπόλξιπξ ςξσ 34/22) 
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12 10 κλπ. 

10 22 

 

22 0 
ατξύ ςξ β γίμεςαι 0 ξ αλγόοιθμξπ ςεομαςίζει και ςξ α (εδώ ςξ 2) 

είμαι ξ μέγιρςξπ κξιμόπ διαιοέςηπ 

Δπξμέμχπ ξ αοιθμόπ 2 είμαι ξ μέγιρςξπ κξιμόπ διαιοέςηπ (ΛΙΔ) ςχμ 124 και 

34. 

Αουικόπ αλγόοιθμξπ. Ξ αουικόπ αλγόοιθμξπ όπχπ πεοιγοάτηκε από ςξμ 

Δσκλείδη αμςιμεςώπιζε ςξ ποόβλημα γεχμεςοικά, υοηριμξπξιώμςαπ 

επαμαλαμβαμόμεμεπ αταιοέρειπ αμςί για ςξ σπόλξιπξ ςηπ διαίοερηπ (mod).  

 GCD(a, b) 

 1 WHILE b ≠ 0 

 2   IF a > b THEN 

 3     a := a - b 

 4   ELSE 

 5     b := b - a 

 6 RETURN a 

με αμαδοξμή 

mod είμαι η ποάνη ςξσ σπξλξίπξσ (ρςη C και ρςη Java ρσμβξλίζεςαι με %) 
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Πρόγραμμα για τον υπολογιςμό του ΜΚΔ 

 

 

ΟΠΞΓΠΑΛΛΑ   ΛΙΔ 

ΛΔ΢ΑΒΚΖ΢ΔΡ 

ΑΙΔΠΑΘΔΡ: α, β, γ 

ΑΠΥΖ 

ΓΠΑΦΔ 'Σπξλξγιρμόπ  ΛΙΔ δσξ αοιθμώμ.' 

ΓΠΑΦΔ 'Διράγεςε ςξμ 1ξ αοιθμό και παςήρςε enter' 

ΔΘΑΒΑΡΔ  α 

ΓΠΑΦΔ 'Διράγεςε ςξμ 2ξ αοιθμό και παςήρςε enter' 

ΔΘΑΒΑΡΔ  β 

ΓΠΑΦΔ 'Οαοακαλώ πεοιμέμεςε μα σπξλξγιρςεί ξ 

ΛΙΔ' 

ΑΠΥΖ_ΔΟΑΜΑΚΖΦΖΡ 

ΑΜ α > β ΢Ξ΢Δ 

      γ <-- α MOD β 

      α <-- β 

      β <-- γ 

ΑΚΚΘΩΡ_ΑΜ β > α  ΢Ξ΢Δ 

      γ <-- β  MOD  α 

      β <-- α 

      α <-- γ 

΢ΔΚΞΡ_ΑΜ 

 

ΛΔΥΠΘΡ_Ξ΢ΞΣ β = 0  Ζ α = 0 

ΑΜ β = 0 ΢Ξ΢Δ 

ΓΠΑΦΔ 'Ξ ΛΙΔ είμαι:' 

ΓΠΑΦΔ α 

ΑΚΚΘΩΡ 

ΓΠΑΦΔ 'Ξ ΛΙΔ είμαι:' 

ΓΠΑΦΔ β 

΢ΔΚΞΡ_ΑΜ 

΢ΔΚΞΡ_ΟΠΞΓΠΑΛΛΑ΢ΞΡ 

 

Οάμςα ρςημ αουή βάζξσμε ςξμ ςίςλξ ςξσ 

ποξγοάμμαςξπ. 

Δηλώμξσμε ςιπ μεςαβληςέπ πξσ θα υοηριμξπξιήρξσμε 

ρςη ρσμέυεια. 

΢ξ ποόγοαμμα νεκιμάει. 

Ρυόλια. 

Λε ασςή ςημ εμςξλή ζηςείςαι ξ υοήρςηπ μα ειράγει ςξμ 

ποώςξ αοιθμό. 

Ιαι με ασςή ςξμ δεύςεοξ. 

 

 

Αουίζει η επαμάληφη. 

Βοίρκξσμε ςξμ μεγαλύςεοξ με απλά μαθημαςικά (> = 

<). 

Ρςη ρσμέυεια με απλέπ ποάνειπ παίομξσμε κάθε τξοά 

ςξ ακέοαιξ σπόλξιπξ ςηπ διαίοερηπ ςξσ μικοόςεοξσ 

από ςξμ μεγαλύςεοξ. 

Δδώ εμπεοιέυεςαι η πεοίπςχρη μα είμαι ξ δεύςεοξπ 

μεγαλύςεοξπ και όυι ξ ποώςξπ. 

Δπαμαλαμβάμξσμε ςα ίδια 

 

 

 

Ασςό επαμαλαμβάμεςαι μέυοι ξ έμαπ από ςξσπ δύξ μα 

γίμει 0. 

 

Αμάλξγα με ςξ πξιξπ από ςξσπ δύξ έγιμε 0 

αμακξιμώμξσμε ρςξ υοήρςη όςι ξ ΛΙΔ είμαι ξ άλλξπ 

αοιθμόπ. 

 

 

 



Ζ μαγεία ςχμ αοιθμώμ  

 

 

134 

 

Οη αρηζκοί Fibonacci 

Ζ ακξλξσθία αοιθμώμ ρςημ ξπξία ξ κάθε αοιθμόπ είμαι ίρξπ με ςξ άθοξιρμα 

ςχμ δύξ ποξηγξύμεμχμ είμαι γμχρςή ώπ ακξλξσθία Fibonacci: 1, 1, 2, 3, 5, 8, 13, 

21, 34, 55, 89, 144, 233, 377, 610, 987, 1597, 2584, 4181, ... (κάθε αοιθμόπ είμαι 

ίρξπ με ςξ άθοξιρμα ςχμ δύξ ποξηγξύμεμχμ). 

Δπιπλέξμ, ξ λόγξπ δύξ διαδξυικώμ αοιθμώμ ςηπ ακξλξσθίαπ ςείμει ποξπ ςημ 

απξκαλξύμεμη Υοσρή ΢ξμή, ή Υοσρή αμαλξγία, ή Αοιθμό τ=1,618033989. Ξ 

αμςίρςοξτξπ ςηπ Υοσρήπ ΢ξμήπ είμαι 1/τ=0,618033989, με απξςέλερμα μα ιρυύει: 

1/τ=τ-1. 

Έμα ξοθξγώμιξ ςεςοάπλεσοξ ςξσ ξπξίξσ ξ λόγξπ ςχμ πλεσοώμ είμαι ίρξπ με 

1/τ ξμξμάζεςαι Υοσρό Ξοθξγώμιξ. 

Ζ ακξλξσθία Fibonacci παοάγεςαι από ςη ρυέρη f(1) = f(2) = 1 , f(n+1) = f(n) 

+ f(n-1), και απαμςάςαι ρσυμά ρε πξλλξύπ ςξμείπ ςχμ μαθημαςικώμ και ςχμ άλλχμ 

επιρςημώμ. Δίμαι όμχπ ρημαμςικό και ςξ πόρξ ρσυμά ρσμαμςάςαι ρςη τύρη, ρε 

μξςίβα όπχπ ςα λξσλξύδια ή ςα τύλλα ςχμ τσςώμ. 

Ξ Fibonacci ήςαμ πξλύ γμχρςόπ ρςημ επξυή ςξσ και αμαγμχοίζεςαι ρήμεοα 

ώπ ξ μεγαλύςεοξπ μαθημαςικόπ ςξσ Λεραίχμα. Γμώοιρε πξλλξύπ εμπόοξσπ και 

έμαθε ςα αοιθμηςικά ρσρςήμαςα πξσ ασςξί υοηριμξπξιξύραμ για ςιπ ρσμαλλαγέπ και 

ςξσπ λξγαοιαρμξύπ ςξσπ. Ρύμςξμα διαπίρςχρε ςα πλεξμεκςήμαςα ςξσ 

«Θμδξαοαβικξύ» αοιθμηςικξύ ρσρςήμαςξπ και έγιμε από ςξσπ ποώςξσπ πξσ ςξ 

ειρήγαγαμ ρςημ Δσοώπη. Οοόκειςαι για ςξ αοιθμηςικό ρύρςημα πξσ υοηριμξπξιείςαι 

και ρήμεοα, με δέκα φητία, έμα εκ ςχμ ξπξίχμ ςξ μηδέμ, και ςημ σπξδιαρςξλή. 

Αοα ξ Fibonacci ποώςξπ ειρήγαγε ρςημ Δσοώπη ςξ μηδέμ πξσ μέυοι ςόςε δεμ 

υοηριμξπξιείςξ ρςα μαθημαςικά. 
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Απ δξύμε πχπ σπξλξγίζεςαι ξ αοιθμόπ τ ή η ακξλξσθία Fibonacci.  

1 + 1 = 2 

1 + 2 = 3 

2 + 3 = 5 

3 + 5 = 8 

5 + 8 = 13 

8 + 13 = 21 

13 + 21 = 34 

21 + 34 = 55 

34 + 55 = 89 

55 + 89 = 144 

89 + 144 = 233 

144 + 233 = 377 

233 + 377 = 610 

377 + 610 = 987 

610 + 987 = 1597 

987 + 1597 = 2584 

1597 + 2584 = 4181 

2584 + 4181 = 6765 

4181 + 6765 = 10946 

6765 + 10946 = 17711 

10946 + 17711 = 28657 κλπ. 
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3 / 2 = 1.5 

5 / 3 = 1.66 

8 / 5 = 1.6 

13 / 8 = 1.62 

21 / 13 = 1.615 

34 / 21 = 1.619 

55 / 34 = 1.617 

89 / 55 = 1.618 

144 / 89 = 1.6179 

233 / 144 = 1.61805 

377 / 233 = 1.618025 

610 / 377 = 1.618037 

987 / 610 = 1.618032 

1597 / 987 = 1.6180344 

2584 / 1597 = 1.6180338 

4181 / 2584 = 1.6180340 

6765 / 4181 = 1.61803396 

10946 / 6765 = 1.61803399 

17711 / 10946 = 1.618033985 

28657 / 17711 = 1.6180339901 κλπ. 
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Βλέπξσμε όςι ρε κάθε μέα ποόρθερη ποξρςίθεμςαι ςα απξςελέρμαςα ςχμ δύξ 

ποξηγξσμέμχμ ποξρθέρεχμ. Ξ λόγξπ ςξσ απξςελέρμαςξπ κάθε ποόρθερηπ ποξπ ςξ 

ποξηγξύμεμό ςηπ δίμει όλξ και καλύςεοη ποξρέγγιρη ςξσ αοιθμξύ Τ. Δηλαδή: 

΢ελικά μια αοκεςά καλή ποξρέγγιρη ςξσ Τ είμαι: 

1.61803398874989484820458683436564... 

Λια άλλη μέθξδξπ σπξλξγιρμξύ είμαι με ςξμ ςύπξ: (1+(sqr5))/2 

Λία ακόμη εταομξγή ςξσ υοσρξύ αοιθμξύ τ ή ςηπ θείαπ αμαλξγίαπ 

ρσμαμςξύμε ρςξ αουαίξ θέαςοξ Δπιδαύοξσ πξσ καςαρκεσάρςηκε ςξμ 4ξ ποξ Υοιρςξύ 

αιώμα και ςξσ ξπξίξσ ςξ πάμχ διάζχμα ποξρςέθηκε ρςα ςέλη ςξσ 3ξσ π.Υ. αιώμα. 

Ζ ξουήρςοα ςξσ είμαι έμαπ ςέλειξπ κύκλξπ, εμώ ςξ κξίλξμ ςξσ απξςελεί 

ςμήμα ρταίοαπ! 34 ρειοέπ καθιρμάςχμ ρςξ κάςχ διάζχμα και 21 ρςξ πάμχ δίμξσμ 

55 ρειοέπ ρσμξλικά. ΢ξ άθοξιρμα ςχμ ποώςχμ 10 αοιθμώμ 

(1+2+3+4+5+6+7+8+9+10) δίμει 55. ΢ξ άθοξιρμα ςχμ ποώςχμ 6 (1+2+3+4+5+6) δίμει 

21, και ςξ άθοξιρμα ςχμ 4 ςελεσςαίχμ (7+8+9+10) δίμει 34. Ξ υοσρόπ αοιθμόπ Τ 

παοξσριάζεςαι και πάλι μιαπ και η αμαλξγία ρειοώμ ςχμ δύξ διαζχμάςχμ 21 / 34 = 

0,618 = Τ, αλλά και η αμαλξγία ςξσ κάςχ διαζώμαςξπ ποξπ ςξ ρύμξλξ ςχμ ρειοώμ 

34 / 55 = 0,618 = Τ. Απ' όςι ταίμεςαι λξιπόμ σπήουε γμώρη, μελέςη και διαυοξμική 

ρσμέυεια ρε ςέςξιεπ καςαρκεσέπ. 
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Πρόγρακκα γηα ηοσς Αρηζκούς Fibonacci 

 

ΟΠΞΓΠΑΛΛΑ Τιμπξμάςρι 

ΛΔ΢ΑΒΚΖ΢ΔΡ 

ΑΙΔΠΑΘΔΡ: α, β, γ, δ 

ΑΠΥΖ 

ΓΠΑΦΔ 'Αοιθμξί τιμπξμάςρι είμαι ασςξί ξι 

ξπξίξι ποξέουξμςαι από ςξ άθοξιρμα ςχμ δύξ 

ποξηγξύμεμχμ τιμπξμάςρι' 

ΓΠΑΦΔ 'Για παοάδειγμα νεκιμώμςαπ από ςξ 0 

και ςξ 1 ξ επόμεμξπ τιμπξμάςρι είμαι ξ 1 (0 + 

1). Έπειςα ξ 2 ( 1 + 1) ξ 3 (1 + 2) ξ 5 (2 + 3) 

κξκ...' 

ΓΠΑΦΔ 'Διράγεςε μέυοι πξιόμ αοιθμό θα 

σπξλξγίρξσμε ςξσπ τιμπξμάςρι...' 

ΔΘΑΒΑΡΔ δ 

ΓΠΑΦΔ 'Οεοιμέμεςε μα σπξλξγιρςξύμ...' 

  α <-- 0 

  β <-- 1 

ΓΠΑΦΔ β 

ΑΠΥΖ_ΔΟΑΜΑΚΖΦΖΡ 

  γ <-- α + β 

ΑΜ γ <= δ ΢Ξ΢Δ 

ΓΠΑΦΔ γ 

΢ΔΚΞΡ_ΑΜ 

  α <-- β 

Οάμςα ρςημ αουή βάζξσμε ςξμ ςίςλξ ςξσ ποξγοάμμαςξπ. 

Δηλώμξσμε ςιπ μεςαβληςέπ πξσ θα υοηριμξπξιήρξσμε ρςη 

ρσμέυεια. 

΢ξ ποόγοαμμα νεκιμάει. 

 

 

 

 

 

 

 

 

Εηςείςαι από ςξμ υοήρςη μα ειράγει ςξ όοιξ μέυοι ςξ ξπξίξ 

θα σπξλξγιρςξύμ ξι αοιθμξί Fibonacci. 

 

 

 

Δημιξσογξύμε μια θέρη 0 και μια άλλη θέρη 1. 

 

 

Γοάτξσμε ςξμ αοιθμό 1, ξ ξπξίξπ είμαι και ξ ίδιξπ 

Fibonacci. 

Νεκιμάει η επαμάληφη με ςξ μα ποξρθέςξσμε ςιπ 2 θέρειπ 

έςρι ώρςε μα παοάγεςαι έμαπ καιμξύογιξπ Fibonacci κάθε 

τξοά ΋πχπ και ποιμ αμ ασςόπ είμαι μικοόςεοξπ ςξσ ξοίξσ 

ςξμ γοάτξσμε. 

 

 

 

 

 

Ασςό επαμαλαμβάμεςαι μέυοι ξ παοαγόμεμξπ αοιθμόπ μα 

νεπεοάρει ςξ όοιξ. 
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Πρόγρακκα γηα ηολ σποιογηζκό ηες Υρσζής 

Σοκής Φ 

 

ΠΡΟΓΡΑΜΜΑ Υ 

ΜΕΣΑΒΛΗΣΕ΢ 

ΑΚΕΡΑΙΕ΢: α, β, γ, κ, λ 

ΠΡΑΓΜΑΣΙΚΕ΢: δ 

ΑΡΦΗ 

ΔΙΑΒΑ΢Ε α 

 β <-- 2 

 γ <-- 1 

 λ <-- 0 

ΑΡΦΗ_ΕΠΑΝΑΛΗΧΗ΢ 

 κ <-- β 

 β <-- β+γ 

 γ <-- κ 

 δ <-- β / γ 

ΓΡΑΧΕ δ 

  λ <-- λ + 1 

ΜΕΦΡΙ΢_ΟΣΟΤ    λ = α 

ΣΕΛΟ΢_ΠΡΟΓΡΑΜΜΑΣΟ΢ 

Οάμςα ρςημ αουή βάζξσμε ςξμ ςίςλξ ςξσ ποξγοάμμαςξπ. 

 

Δηλώμξσμε ςιπ μεςαβληςέπ πξσ θα υοηριμξπξιήρξσμε ρςη 

ρσμέυεια. 

 

 

΢ξ ποόγοαμμα νεκιμάει. 

Εηςείςαι από ςξ υοήρςη έμαπ αοιθμόπ πξσ ρςη 

ρσγκεκοιμέμη πεοίπςχρη ξ οόλξπ ςξσ θα είμαι κάπχπ 

αόοιρςξπ λόγχ ςξσ όςι ςξ ποόγοαμμα ασςό είμαι 

ιδιαίςεοα πξλύπλξκξ. Ρςημ ξσρία, ξ αοιθμόπ ασςόπ 

δηλώμει ςξμ αοιθμό ςχμ επαμαλήφεχμ πξσ θα κάμει ςξ 

ποόγοαμμα για ςημ ποξρέγγιρη ςξσ τ. 

Δημιξσογξύμε μια θέρη πξσ ςημ κάμξσμε 2, μία άλλη πξσ 

ςημ κάμξσμε 1 και μία 0 για μα κάμξσμε ποάνειπ μεςά. 

Αουίζει η επαμάληφη δημιξσογώμςαπ κάθε τξοά ςημ 

διαίοερη πξσ θέλξσμε για μα ποξρεγγίρξσμε ςξ τ. 

Ρςημ μία άλλη θέρη κοαςάμε πάμςα ςξ απξςέλερμα ςηπ 

ποώςηπ από ςιπ ποξηγξύμεμεπ θέρειπ γιαςί αλλιώπ θα ςξ 

υάρξσμε ρςη ρσμέυεια. 

Λεςά κάμξσμε ςημ ποώςη θέρη ςξ άθοξιρμα ςηπ ποώςηπ 

με ςη δεύςεοη. 

Έπειςα χπ δεύςεοη θέρη κάμξσμε ςημ ποώςη. 

Δδώ γίμεςαι η διαίοερη και ποξρεγγίζεςαι ςξ τ, ςξ ξπξίξ 

ρςη ρσμέυεια γοάτεςαι. 

 

Ιάθε τξοά ασνάμξσμε ςη ςελεσςαία θέρη μαπ καςά 1, για 

μα νέοξσμε πόρεπ επαμαλήφειπ μα κάμξσμε, δηλαδή πόςε 

θα ιρξύςαι η θέρη ασςή με ςξμ αοιθμό πξσ ζηςήραμε από 

ςξ υοήρςη. 
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